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বিদযাকপ্পন্রম 1 


'এপহ বিছিধ বিছা বিশ রটনা? 


হীরুষঃমোভন বনেলাপ্াধ্যায় মার। 
সংগৃহীত 


৮ পি ০০, ০ শপ পাপী 


হউক্রিদের চতুর্থ পঞ্চ স্ আপ্যায 

গেকে়রের ব্যাখ্যা সরে ও উলিযম 

ওয়ালেসের অতিরিক্ত লিখ নাস 
সাত্রে অন্ুবাদিতত 


সর্বাশেষে বুগু নানক হ্রন্থকারের কতজন 
প্রশ্ন হইতে এবং লীলাবভীর অন্ত ক্ষেত্র 
ব্যবহার হইতে কতিপয় প্রশ্ন উদ্ধত । 


বিশয়ুক 


কলিকাত। সমাচার চক্তরিক। যন্ত্রে হ্ীমত অ।র রড়িগ্স 
সাহেব কতৃক স্বৃত্রিত হইল। 
ইৎ ১৮৪৮ 1 শক ১৭৬৯ 


€0 নুন, 


00171) 13008 8 ৬৬৬৬ ৩০৪৮ * **তশতত৩৬ত19৫? 1 


্ 00010 ৮. ***০৯ ০০০০৩ ০ ৩৮ ৮৯ত৩*০৮০০৯৭ 28 
রঃ 8০০৮ ৮], ১০৯১০৩ 255ত৩৭০০*১ ০৭০০০ 89 
ঠা (2০8 ছাা10 87৮ 50087588৮০৮ 855৮, 125 
ৰ্$ 005৮0 হছি০১ 186 41881555035 


(9659588170৮ গুঘাচর8 ৮১০ 455২০ ৭০০৯০156 


(9156 উঠ ি 


099 ৮]. 


|) চি 0ম, 


1. ভাঙ্গা ভাত 21116610717 আর ঢা) ২50৫৮ 15৮) 


1100] নাটোর ৭27 
২6১ 04731, পে ] 
(880) 110 0 
১1065 21)071% 86 | তি 
€091 হা)01৫6 ]গাও পার্ট | 

- শো 
(১০7৮)0205, ? 


11. 00) 5105 26 0116 ভিটিাত 06২97100150 26510706411 
170779769)14/ 170 ৮৮০ 8116» 01 87102170) সা) 0870 ৮1 
1000 51065 51 016 00, নি 07000 000 81065010000 ৯৪৮ 
০0771, 8৯ 1106 10018177780 510 61 0১৫ 80697408601 
750১0118810) 06085 (যা, | 


11]. 48 80810712950 88100006086 01717671617 
2427 7420) ৮072) 0000 ৯0)016 8 80006 80৫07 গিবুযা)6701, 
৪ম 016 400 50109001860 070 1558 সি 

1.7) 6117%৫6 ০ 2705 14০ 28 
0৮6 ৪৮001061016 00122) 0070) 065 
৮87১১ 100005000)0107 09 06 098৩, / 


৬ অধ্যায় ! 





সং 
১ যেং সরল রৈখিক্ক ক্ষেত্রের কেণ সকল ক্রমশও সযান 
এবছ লমাঁন১ কে 1৭ সৎ. 


লগ্ বাছ পরস্পর অন্ু- 
ন্ট টে 
শত তর. ০ 
[তীয় সেসকল ক্ষেত রি ০ | ৰ 
কেমদশ কহা।যায়। 4টি 2৮ 


» ছুই ক্ষেত্রের মধ্যে শ্রথমের এপ বাছ্ছ দ্বিতীয়ের এক 
বাছুর সহিত যে নিষ্পত্তি যুক্ত হয দ্বিতীয়ের অপর বাহু প্রথ- 
মের অপর বাহুর সহিত ষদ্দি সেই নিষ্পত্তি যুক্ত হয় তবে 
প্রথমের ছুই বাহুকে দ্বিতীয়ের দুই দাহ্ুর সহিত “উভয়ত 
অন্থপাতীয়” কহা যায়। 

৩ কোন সঙল রেখ।র' নমুদায়াহশ যথা বৃহত্তর খন্ডের 
সম্বন্ধে, বৃহত্তর খণ্ড তথ! লঘু হরের সম্থশ্থে কল্পিত হইলে এ 
রম রেখাকে অন্ত এব” মধ্য অন্ুপাতীয় রূপে ছিন্ন 
কহা যায়। 

৪ কোন ক্ষেত্রের শৃক্ষ হইতে ভূমি 
পধ্যন্ত লম্ব পাত করিপে দেই লম্বকে 
ক্ষেত্রের উন্নতি কহ! যায়। 
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' ক্ষেত্রতত্ব। রর ৬5. 

১ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য 7 1১: 

তিতুজ এবং সমানান্তরাল ক্ষেত্রের উন্নতি রেখ! এক ই | 
তাহারদের ভূমির পরিমাণে পরস্পর অস্থপাত হুয়। 

কখগ কঘগ ত্রিভুজ এবং গঙ গচ সমানান্তরাল ক্ষেত্র সমান 

উন্নত অর্থাৎ কচিত্নু হইতে খখ পর্যাজ ল্বপাত করিলে সেই 

লম্ব তাহারদের স। 

মানা উদ্গতি হা 


ইবে রি খ্গ 


খঘ সহিত 
থে নিষ্পতি সু 
কখগ ভিতুজ কঘগ 
বিভূজের এবং গত 
সফানান্তরাঁল ক্ষেত্র গচ নদানান্তরাল ক্ষেত্রের সহিত সেই. 
নিম্পা্ি ক্র ৃ 
খখ রেখাকে উভয় পারছে জ এবং ঠ পর্ন বৃদ্ধি ক এবং 
খগ ভূমির সমান খছ ছজ রেখ! ছেদকর তথা গণ ভূর, 
সমান ঘট টঠ রেখা ছেদ কর এবং কছ কজ কট কঠ সংযুক্ত 
কর। অপর গখ খছ ছজপয়স্পর সমান হওয়াতে কখন ক্ছখ 
কঙ্ছ ত্রিভূক সঞ্চল পরস্পর সমান (১/৩৮) অতএব জগ্ষ। 
রেখা খৎপরিমাণে; খগ রেখার অপবর্তৃয কগগ হিতুজও সেই 
পরিমাণে” কখগ 'বিতৃজের, অপবর্ত্য। তত্রপ. গঠ রেখা! 
যৎপরিমানে: বম রেখার অপবর্তয টুউগ হিভূজও সেই পি 
মাণে কগ্গধ' বিভূজের 'অপবর্ত্য। অবিকন্ত: জগ্য তুমি -গঠ' 
ভূমির সমান হইলে কজখ' বিতুজও কগঠ বিতুজের সমান! 
হইবে ৩৯) এবত, আগ গঠ ভুঁদির' হিয়া, কাস 
ভুজও কণ্ঠ অধিক হর তখ। তুমি ছু হই. 
লে বিতভুজও স্থান হইবে । খর্গ খই, খুবি 'এবং কখগ; 
নং সরা পর কত 
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ক্ষেত্রতস্ব। | ৬১. 


(অর্থাৎ খগ ভুমি এবং কখগ ব্রিভূজের) জগ এবং কজগ সঙ্গ. 


অপবর্ত্য এবং দ্বিভীয় ও চতুর্থের অর্থাৎ গম ভূমির ও-কগছ : 


তিভূজের গঠ এবং কগঠ সম অপবর্ত্য কল্পিত হইয়াছে এবং 
এমত উপপক্গ হইয়াছে যে জগ তুমি গঠ ভূমির অধ্ধিক' হইলে 


কজগ ত্রিভুজ কগঠ ত্রিভুজের অধিক হইরে ও জগ গঠ: সমান, 


হইলে কজগ কগঠ সমান হইবে তথা ভি সুন হইলে স্্িভু-: 


জও স্থান হইবে অতএব (৫1৫ সং) খণ্ন ভূমি গথঘতৃমির 
সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তিযুক্ত কখগ হিতুজও কগঘ ত্রিভুজের সমন্ধে 
দেই নিষ্পত্তি বিশিষ্ট । 


অপিচ গও সমানান্তরাল ক্ষেত কখগ ত্রিতুজের দিস: 


এবং গচ সমানান্তরাল ক্ষেত্র কগঘ ত্রিভুজের দ্বিগুণ (১13১), 
এবং কতিপয় রাশির সম অপবর্তোর পরস্পর সম্বন্ধে ঘে 
নিজ্পন্ভি রাশিদিগের পরস্পর সমন্ধে সেই নিষ্পত্তি (৫1১৫) 


অতএব কখগ ত্রিতুজ কগঘ, ব্রিভূঞ্জের সন্বন্ধে যে নিষ্পত্তি 
বিশিউ গ্রঙ সমানান্তরাল ক্ষেত্র গচ সমানান্তরাল ক্ষেত্রের 
সম্বন্ধে সেই নিষ্পত্তি বিশিষউ। অপর পুর্বে উপপন্ম 
হইয়াছে বে খগ ভূমি গঘ তুমির সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি 


ধারণ করে কখণ ব্রিতুজও কগঘ তিতুঞের সম্বন্ধে সেই . 


নিষ্পত্তি ধারখ.করে এবং কখগ ত্রিভুজ কগখ' ত্রি 


সম্বন্ধে যে নিশ্পক্কি' বিশিউ গও সমান্তরাল ক্ষেত্র গ্চ সা, এ 
নান্তরাল ক্ষেত্রের সনবন্ধে নেই নিষ্পত্তি যুক্ত অতএব (৫1১১) .. 
খগ ভূমি গঘ মির সন্ধে যে নিষ্পত্তি ধারণ করে গণ্ড সমা-/. 


নাস্তা ক্ষেতরওগচ সধানান্তরাল ক্ষেত্রের সম্বন্ধে সেই নিষ্পত্তি : 


ধারণ করে।. অতএব ত্রিভুজ ইত্যাদি | ইহাই স্থলে উপ-: 


পাদ্য। 


অন্থণান |. ইক হম বি 


এবং সমানানিরা্জ ক্ষেত্রের উন্নতি. রা 
ভূমির পরিমীর পরম্পর অন্ভপাত হয়... 
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ক্ষেত্রতস্ত্ব। ৬২ 


ত্রিভুজ এবং সমাপান্তরাঁল ক্ষেত্র এমত করিয়া স্থাপন কর 
যে তাহারদের ভূমি এক সরল রেখায় থাকে এবং ত্রিভুজের 
শঙ্গ হইতে তুমির উপর লম্বপাত কর তাহাতে শু 
সংযোজক রেখা ভূমির সমানান্তরাল হইবে (১৩৩) কেননা 
লঙ্ব রেখা সকলি সমান ও সর্দীনান্তরীল | পরে পুর্ববাবৎ 
অন্ধকপাত করিলে উপপত্তিও ভাদুশী হইবে। 





২ প্রতিজ্ঞা। উপপাদ্য । 

ত্রিভুজের এক বার সমানান্তরাল ভাবে সরল রেখ! 
নিষ্কাস্য করিলে তাহ। তরিভূজের মধ্যে অন্য ছুই বাহুকে 
অথব। ত্রিভুজের বাহিরে বন্ধিত সুই বাহকে অন্ুপাতীয় 
জপ ছেদ করিবে, এবং ছুই বাছ ত্রিভুজের মধ্যে অথব] 
বাহিরে অন্থপাতীয় রূপে ছিন্ন হইলে ছেদ চিন্তু সংযোজ্ক 
রেখা অবশিষ্ট বাহুর সমান্াস্তরাল হইবে! 

কখগ ত্িতুজের খগ বাহুর সমানান্তরাল ভাবে ঘঙ রেখ! 
কল্পিত হউক খখ রেখার"ঘক নহহিত যৎপরিমাণে নিষ্পত্তি 
গঙ রেখার ওক সহিত সেই পরিমাণে নিষ্পত্তি হইবে। 

ল্য কক 





খঙ গর্ব সংযুক্তকর অতএব খও এক রর ই ভু 
ঘঙ এক ভমিয় উপরিস্থ এবং খগ. ঘঙ নর্মানাস্তরীল রেখার 
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ক্ষেত্রতত্্ব। ৬৩ 


মধ্যস্থ হওয়াঁতে তাহার পরস্পর সমান (৯৩৭) অধিকন্ধ 
কঘও অন্য এক ত্রিভুজ এবং সম|ন২ রাশির সামান্য রাশির 
সন্ধে সমান নিষ্পত্তি হয় (৫1৭) অতএব যৎ্পরিমাণে খঘও 
ব্বিতুজের কঘঙ সহিত নিম্পন্তি গঘঙ ত্রিতুজের কঘঙ সহিত 
সেই পরিমাণে নিষ্পত্তি হইবে কিন্ খঘউ ত্রিভুজের কঘঙ 
সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি খঘ রেখার ঘক রেখার সম্বন্ধে সেই 
নিষ্পত্তি (৬1১) কেননা এ ছুই ত্রিভুজের উন্নতি রেখা এক 
অর্থাৎ ও বিন্দু হইতে কখ রেখার লব, একারণ তাহারদের 
হুঘি পরিমাণে পরস্পর অন্থপাত। তদ্রপ যখ্পরিমাণে গখঘঙ 
বিভুজের কঘও সহিত নিষ্পত্তি গঙ রেখার সেই পরিমাণে. 
ডক সহিত নিষ্পত্তি অতএব (৬1১১) খখ রেখার ঘক মহিত 
ঘে নিষ্পত্তি পরিষাণ গঙ রেখার উক সহিত সেই নিষ্পত্তি 
পরিমাণ । 

দ্বিতীয়তঃ কখগ ভিভূজের কখ কগ বানু ত্রিভুজের মধ্যে 

ব!কিয়া অথবা বাহিরে বদ্ধিত হইয়। ঘ এবং ঙ বিন্দুতে 
রাডার দ্ুপে ছিন্ন হউক অর্থাৎ খঘ রেখার ঘক সম্বন্ধে 
যে নিম্পন্তি পরিমীণ গঙ্ড রেখার ডক সম্বন্ধে সেই নি্গত্তি 
রা হউক তাহাতে ঘঙ খন সমানান্তরাল “ উ্গলপ 
হইবে। 

পুর্ববৎ অস্কপাঁত কল্পনা কর। অপর খঘ ঘক সম্বদ্ধে যে 
অন্থপাত গঙ উক সম্বদ্ধেও মেই অস্থপাত এবং খখ ঘক সন্বন্ধে 
যে অস্কপাঁত খঙ্ঘ ঘঙক ত্রিতুজ সন্বন্ধেও সেই অন্পাত 
৬১) তথ! গঙ উক সত্বন্ধে যে অনুপাত গধঙ ঘঙক সম্বন্ধেও 
সেই অঙ্ুপাঁত অতএব খউথ ঘঙক ত্রিভুজ সম্বন্ধে যে অস্থু- 
পাত গঘঙ ওক সন্বন্ধেও সেই অন্ুপাত অর্থাৎ ঘ্ঙক ত্রিভুজ 
সম্বন্ধে খউঘ গঘঙউ ছুই ত্রিভুজের নিষ্পত্তি সমান সুতরাং 
(01৯) খঘ ব্িতুজ গঘঙ বিভুজৈর সমান। অধিকস্ত শেবোক্ত 
ছুই ত্রিভুক্জ স্ব এক তুমির উপরিস্থ আছে এবং সমানং 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৬৪ 


ত্রিভুজ এক ভূমির উপর হুইলে একই সমানান্তরালের মধ্যে 
থাকে (১৩৯) একারণ ঘণ্ড খগ ষমানান্তরাল। অতএব ত্রিতু 
জের এক বাহুর ইত্যাঁ্দি। ইহাই এন্থলে উপপাদ্য। 


৩ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 

ত্রিভুজের শৃঙ্গস্থ কোণ ঘদি কোন সরল রেখ! দ্বারা ছিখণ্ড 
হয় এবং সেই সরল রেখ! যদি ভূমিকে ভিন্ন করে তবে ত্রিতু- 
জের অন্য ছুই বাছুর পরস্পর সন্ধে যে নিষ্পত্তি ভূমির ছুই 
খণ্ডের পরস্পর সম্বন্ধেও সেই নিস্পত্তি হইবে, এব€ 'অন্যছুই | 
বাহুর পরস্পর সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি ভূমির ছুই খণ্ডের পরস্পর 
সম্বন্ধে যদি সেই দিম্পত্তি হয় তবে ভূমির ছেদ [হু হইতে 
বিতুজ শৃঙ্গ পর্যন্ত সরল রেখা টানিলে সেই রেখা শ্জস্থ 
কোণকে দবিখণ্ড করিবে। * 

কথগ্ন ত্রিভুজের শঙ্গস্থ খকগ কোণ কঘ সরলরেখা দ্বারা ছুই 
সমান তাগে বিভক্ত হউক। খঘ রেখার দগ সম্বন্ধে যে নিশ্পত্তি' 
খক রেখার কগ সন্বন্ধেও সেই নিষ্পত্তি । 

গ বিন্দু দিয়া গও রেখ। ঘক রেখার সমীনান্তরাল করিয়া 
টান (৩১) এবং খক রেখা বর্ষিত হইয়া ও বিন্দুতে গর 
রেখায় সংলগ্ন হউক । ক ঙগসমানান্তরাল রেখার উপর কগ 
রেখার সম্পাঁত $হইয়াছে 
একারণ কগঙ কোণ অপর 
পার্থন্থছ গকঘ কোণের 
সমান (১/২৯)। অধিকন্থ 





ঘকথ্খ কোপ কগঙ কোণ 
সমান। অগর কথ ওগ এ । শা 


সমানান্তরাল সরল রেখার উপর খকঙ সরল রেখার সম্পাত 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৬৫ 


হইয়াছে তনিমিত্ত খকঘ বহিষ্থ কোণ কঙগ অন্তরস্থ সম্মুখখ- 
বর্তী কোণের সমান পরন্ত কগঙ কোণ খকঘ সমীন উপগন্ন 
হইয়াছে অতএব কগঙ এবং কঙগ পরস্পর সমান সুতরাং 
কঙ কগ ছুই বাছও সমান (১/৬)। অপর কথ সরল রেখা খগঙ 
তিতুজের গড বাছর সধানান্তরাল হওয়াতে খক কঙ সম্বন্ধে 
যেনিষ্পন্তি বিশিষ্ট খঘ ঘগ সম্বন্বেও সেই নিষ্পত্তি যুক্ত 
হইবে (৬1২) এবং কও কথ সমান হওয়াতে খক ৫রশ্বার কগ 
সহিত যে নিষ্পত্তি খখ রেখার ঘগ সহিতও লেই নিষ্পত্তি 
৫1৭) উপপন্না হইল। 

অপিচ খক রেখার কথ সহিত যে নিষ্পত্তি খখ রেখার ঘগ 
নহিত সেই নিষ্পত্তি কল্লিত হউক তাহাতে কঘ সংযুক্ত 

করিলে ভদ্র খকগ কোণ দ্বিখণ্ডিত উপপন্ন হইবে । 

পুর্বববৎ অঙ্কপাঁত কর। অতএব থক রেখার কগ সহিত যে 
নিশত্তি খধ রেখার ঘগ সহিত সেই নিষ্পত্তি এবং রধ ওগ 
সমানান্তরাল প্রযুক্ত (৬।২) খক রেখার কও সহিত যে নিষ্পত্তি 
খঘ রেখার খগ সহিত সেই নিষ্পত্তি একারণ (৫1১১) খক 
রেখার কগ সহিত যে নিষ্পত্তি খক রেখার কউ সহিতও সেই' 
নিষ্পত্তি উপপক্স হইল সুতরাং কগ কঙ পরস্পর সমান (৫1৯) 
দ্নিমিন্ত ক্গঙ এবং কগুগ্ণ কৌণও পরস্পর সমান (১৫) অধি- 
কম্ত কঘ গগ সমানাস্তরাল প্রযুক্ত খকখ বহিস্থ কোণ কঙগ 
অন্তরস্থ সম্গুখববর্তি ফোণের 
সমান শ্রবং ক কোথ 
অপর পাশ্বচ্ছ পক 
সমান (১২৯) অতএব 
খকঘ কোণ ঘকগ সমান 

স্তরাংাধকগ কোণ কথ 
সরল রেখার দ্বার ছুই 
"মান ভাগে বিভক্ত সপ্র- 
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ক্ষেত্রতত্ব । ৬৬ 


[এ হইল । অতএব ত্রিভুজের শৃঙ্গন্থ কোণ ইত্যাদি । ইহাই 
এস্কলে উপপাদ্য । 


ক গ্রাতিজ্ঞা! উপপাদ্য । 

ভূুংজর বহিস্ত কোণ বদি কোন সরল রেখ। দ্বার ধিখ- 

ওত হায় এব নেই সরল রেখ? যদি বদ্ধিতি ভূমিকে ছিন্ন 
হরে তবে অনা ছুই বাছুর পরস্পর নশ্বদ্ধে যে নিষ্পত্তি 
"্থগুকারিণী সরণ রেখা এবং ভূম্যগ্জের মধ্যন্থিত ছুঈ 
সরল রেখার গরস্পর সম্বন্ধে সই. নিষ্গন্দি ভইবে। তথা 
পদ্ধি তিভু: মি কোন স্থলে স্গিন্ন হইলে ছেদ চি এবং ভম/গ্রের 
স্থিত: ছুট, সরল রেখার গপ্রস্পর সঙ্ধন্ধে যে নিম্পস্তি 
মণ! দুই বাহুর পরস্পর সম্বঙ্গে যদি সেই নিষ্গন্তি ভয় তবে 
ছেদ চি হইতে শৃক্ষ পর্যন্ত সরল রেথ। নিষ্কাস্য করিল তদ্ৰার। 
মহস্থ কোণ দ্বিখ্ডিত হউবে। | 

কখন ত্রিভুজের বহিন্থ গকণ কোদ কথ সরল রেখা দ্বার 
দ্বিখণ্ডিত রূপে কল্পিত হউক এবং বদ্ধিত ভূমির ঘ চিড়ে কঘ 
রেখার দশ্পাত হউক তাহীতি খক যণাকগ সম্বন্ধে খঘ 
তথা ঘগ সম্বন্ধে উপগন্গ হইবে । 


গ খিন্দ, দিয়া গচ সরল 'রেখা কথ রেখার সমানান্তরাল 
করিয়া নিক্কাসন কর (১১২১) কঘ চগ সমানান্তরাল 
রেখার উপর কগ রেখার সম্পাত হইতেছে একারণ চগ্রক 
কোণ অপর পাঞ্ধন্থু গকঘ কোণ সমান (১1২ ৯) অপ্বিকন্ত গক্ব 
কোণ ঘকঙ কেণণ সমান কর্লিত হইয়াছে অতএব কগচ কোণ 

নক সমান'। অপর চগ কঘ সমানাস্তরালের উপর চকঙ রেখ! 

৭ম্পবৃধ হইতেছে এনিমিস্ত ঘকঙ বহিস্থ কোৌণ কচগ অন্তরস্থ 

সন্খবর্ত্তি কোণ নমান হইবে কিন্তু ঘকঙ কোণ কচ সমান 

সপ্রমাণ হইয়াছে অতএব কগচ কচগ ছুই কোণ পরস্পর 
চিল 
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ক্ষেতরতত্ব! ৬ 


মগান সিরাত বগ ফচ রেখা পরস্থর মমান (৯৬)। 
পুনণ্চ কঘ রেখা খগচ হিত্ুদ্দের গচ বাহুর মযান।স্রাল 
একাহণ (৬২, খঘ যা! ঙ 
খগ সম্বন্ধ খক তথা ক৯ 
সম্বন্ধে । পরন্য কচ কগ সি 
সমান অতএব খধ হখ! 


শা ট টব টি 
উপপশ্শ হই হিরা জিযোজাি রর 
সম্বন্ধে ডপপশ্ন হইল! বৃ রে স্ব 











ঘগ সম্ঘপ্ধ খক তথা কফ 


অপিচ খখ যণ। ঘগ অস্গস্কে খক তথা ক সম্বন্ধে কল্পিত 
হউক ভীহাঁতে কঘ সংযুক্ত রিলে গকখ ক্কোণ ঘকও সঘান 
উপপন্ হইবে! 

পৃব্ববৎ শক্কপাত কর। খখ যথ। ঘগ' নসন্ধে খক তথ! 
ক সন্ব্ধে কঙ্সিত হইয়াছে এবং (৬12) খন যখা খগ অন্বন্ধে 
এক তথা কচ বব্বন্ধে সপ্রমাণ হইতেছে অতহব (৫1১৯) 
খক যথ। কগ দন্বন্ধ খক তথ: কচ সম্ক্ষে উপপন্ন হইল 

ওরা কগ রেখা কচ সমান (৫1৯) এবং কাগ কোণ কগচ 
কোণ সমান (১৫) অধিকন্ত কৃচগ কোণ নভিন্ত ঘকও সমান 
এবং কচ কোণ অপর পাশ্বন্থি গকঘ কোণ সমান অতএব 
গ্কঘ এবং ঘকঙ কোণ পরস্পর সমান উপপন্ন হইলু। 
অতএব ত্রিভুজের বহিস্থ কৈণ ইত্যাদি। ইহাই এস্থলে 
উপপাদ্য। 


৪ প্রতিজ্ঞা! উপপাদ্য । 
সমান কোণি ত্রিভুজ সকলের সমান২ কোণের পাশস্ডি 
বাছ গরস্পর অন্ুপাতীয়, এবং অমান কোণের সম্মুখস্থ বাছ 
পরস্পর সঘর্গাঁয় অর্থাৎ তাহার নিষ্পতি সম্বন্ধে অগ্রবর্তি 
অথবা পশ্টার্তি হইবে। 
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ক্ষেএতন্ত্ব। ৬৮ 


কখগ খণ্ড ছুই সমান কোণ বিশিষ্ট ত্রিভুজ কল্পনা! কর 
তাহার নর্ধ্যে কখগ কোণ ঘড় কোণের এবং কগখ কোণ ঘ্ঙগ 
কোণের স্নান আর খকগ কোণ স্থুতরাঁৎ ১1১৩৯) গঘঙ কোণের 
সমান | এস্থলে কখগ ঘগঙ ঠিভ জের সমান কোণের পার্থ 
বা অন্ঠপাতীয় এবং সমান কোণের নম্গুখবর্তি বান্ছ 
মবরগয় হইবে। 


ঘগ্ড ত্রিভূজ এবন্পৃকারে স্থ।'পিত কর যেন গড বান খগ 
বাছর আগ্রে সংলগ্ন হইয়। তাহার সহিত ক্রমশ এক সরল রেখ। 
হয়। অপর কখগ এব? কগখ ছুই কোণ এক যোগে ছুই 
সম কোণের ম্থ্যন (১1১৭) এবং খঙথ কথ কোণের 
সমান হওয়াঁতে কখগ ঘঙগ ছুই কো৭৪ একত্র ছুই সঙ্গ 
কোণের ল্যান হইবে স্তর চা 
খক ও ছুই সরূল রেখ। ধা্ধ ত 
হইলে কোন স্থলে একত্র স- ক 
লগ্ন হইবে (১২৯ অন্থমান) ্ ঘ 
চ চিনবে তাহারদের সম্পাত 
হউক। কখগ কোণ ঘণ 
সমান একারণ চত এবং ঘগ শ% ঠা 


পরস্পর, সমানান্তরাল (১২৮) এবং কথ কৌণ ঘঙগ সমান 
একারণ কগ'ওচঙ পরস্পর সমানাস্তিরাল সুতরাং কগঘচ সমা- 
নান্তরাল ক্ষেত্র এবৎ কগ চঘ ভগ কচ গঘ পরস্পর সমান 
(2৩৪) ।অপর কগ সরল রেখ! চখওড ত্রিভুজের চউ বাছুর সমা- 
নান্তরাঁল একারণ খক : কচ ;: খগ : গঙ (৬।২) পরম্ভ কচ এবং. 
গঘ পরস্পর সমান অতএব (৫1৭) খক : গদঘ :: খগ: গ এবং 
বিনিমগ়্ নিষ্পত্তিতে (৫1১৬) খক : খগ :: গঘ : গঙ। পুনশ্চ. 
গঘ খচ পরস্পর সমানান্তরাল একফারণ (৬২) খগ : গড: 
চথঘ ; ঘঙ পরস্ত চঘ কগ পরস্পর সমান তন্গিমিত্ত খগ : গড 
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. কগ : ঘঙ এবং বিশিবর নিষ্পত্তিতে খগ : ক :: গউ : 
বউ । অতএব কখ : খগ :: গঘ : গও এবং খগ ; কগ 2: গঞ্ড 
বউ এই হেতুক লামান্যতঃ খক : কগ :: গথ : ঘউ। অতএব 
সবান কোঁণি তিন ইত্যাঁদি। ইহাই এস্থলে উপপাদা। 


৫ প্রতিজ্ঞা ! উপপাদ্য | 
ছুই ত্রিছুজের প্রত্যেক কোণের পাশ্বস্থ বাহ যদি ক্রমশঃ 
অন্ুপাতীয় হয় তবে তাহারা সমান কোণ বিশিষ্ট এবং 
সান কোণ সবর্গী্র বাহুর সন্মুখস্থ হইবে | 
কখণগ্ ঘউচ জিভূজজর বাহু অন্কপাতীয় কূনে কুন কর 
অথা্ কখ বখ? খগ কন্বন্ধে ঘঙ তথ! ওচ সম্বন্ধে এবং খগ 
যথ।] গক সন্বঙ্ধে উচ তথা ১] 
চণ্য সম্বন্ধে এব” স্তর 
নামান্যতঃ) খক ঘথ। কগ 
পশবন্ধে উঘ তথা ঘচ সম্বন্ধে 
দ্বান কর, তাহাতে কখগ ৮: 
ঘঙচ ত্রিভুজ পরস্পরসমান 2 
কোণি হইবে এবং সবর্থীয় ৮ 
বাহুর সম্মুখস্থ কোণ পন্কীপর সমান হইবে রর কখগ কোণ 
ঘঙচ সমান এবৎ খগক কোঁণ উচঘ সমান তথা খকগ কোণ 
উঘচ সমান হইবে। রী 
উচ সরল রেখাস্থ উ চ বিদ্দতে চঙছ কোণ কখগ সমান 
করিয়া এবং ডচছ কোণ. কগখ সমান করিয়! নিষ্কাসন 
কর (১২৩) সুতরাং অবশিক্ট খকণ কোণ উছচ কোণ তুল্য 
(১৩২) এবৎ কখগ ধ্রিতজ ওচছ ত্রিতুজের লমান কোঁণি হই- 
বে এবং তন্গিমিত্ত এঁ ছুই বিদুজের সমানং কোণের সম্পুখন্থ 
বানু অন্থপাতীয় হইবে (৩1৪) অতএব 


স্পিপপাশিশশ 
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কখ ; খপ :: ছও : উচ কিন্ত কল্সনান্সারে 

কখ : খগ :: ঘউ : উচ স্গৃতরাং 

ঘউঙ : উচ :: ছুঙ : উঢ অতএব ঘঙ এনং ছঙ রেখার 
৬5 সহিত সমান নিম্পন্ত হওয়াতে তাহার! পরস্পর সমান 
৫1৯)। এ কারণে ঘট এবং চছ্‌ রেখংও পরস্পর সমান । অপর 
ঘওচ উচ্চ এই ছুই ত্রি'ভুজে ঘ্ড উ্ পরস্পর সমান এবং উচ 
সামানানাহু আর ঘচ ভলি চচ ভূমির তুলা একরণ (১1৮)ঘউচ 
কে1৭ ছওঙচ কোণের সম।ন এবহ সমান* বাহুর সন্মৃখস্ক কোণও 
পর্ষ্পর সমান (918) একারণ ঘচগ কোণ ছচঙ সমান এবং 
স্্ঘচ কোণ ওছচ সমান । শ্াধিকন্ছ্ব ছঙচ কোণ কখণ সমান 
একারণ কখগ কোণ ঘঙঢ সমান । তদ্রপ কগখ কে 1৭ ঘচড 
এবৎ ক কোণ ঘ কোণের সমান উপপন্ন হইবে তন্গিঘিত্ব কখগ 
গ্িভুজ গওচ ভদুক্দের মমান কোণি। অতএব ছই ত্রিভূর্ধের 
ইত্যাদি -ইহ।ই একলে উপপাদ্য। 


৬ গ্রাতিজ্ঞা ৷ উপপাদ্য । 

ছুই ত্রিভুজের যদি এক কোণ সমান হয় এবৎ সমানহ 
কোণের পাশ্স্থ বাছ॥ অন্থপাতীয় হয় তবে এ ছুই তরিতুজ 
সমান কোণি হইবে অর্থাৎ সবগতয় বাহুর সনমুখস্ত কোন 
সম।ন২ হইবে । না 

কখগ এবতঘডচ ত্রিভুজের মধ্যে একটীর খকগ কোণ অনাটীর 
উথচ কোণের রে ন এবং তৎপার্খস্থ বাহু অস্থপাতীয়,অর্থাৎ 
খক যথা কগ সমন্ধে ওধ তথা ঘচ' শশ্বন্মে কল্পনা! কর 
তাহাতে কখগ ঘ্চ ছুই ত্রিভুজ পরস্পর সমান কোণি হইবে 
অর্থাৎ কখন কোঁধ ঘ্চ কোণের এব কণ্ধখ কোণ দ্বচঙ 
কোণের সমণন উপপন্ন হইবে। 


ও হোরযেধারাস। ও. 
এ 
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ঘচ ব্রেখা্ ঘ.এবং চ বিন্দতে (১২৩) চঘছ কোণ খকগ 
সথবৰা উদ কোণের 


এবহঘচছ কোণ কগখ রি 

"কাণের সমন ক ্ 

বেয়। নিষ্কাসন কর পু ছু 
ঠতরাং অবশিষ্ট খ 1২7 
কোণ অবশিষ্ট ছ / ৬ 

ৃ খাঁ পা ও ন্চ 


“কোণের সমান (১৩২) 


এবং কথগ ঘচছ &ই ব্রিতুক্জ পরস্পর সমান কোণি হইবে 

অতএব খক : কথ : : ছঘ :ঘচ (৬1৪)। কিন্ত কল্পনহু.. 

সারে খক : কগ : : ও : ঘচ । অতএব 

উঘ : ঘচ : : ছদ্থ : ঘচ (৫1১১১ তক্গিমিত্ত উঘ এবং ঘছ 
পরস্পর সমান (৫1৯) এবং ঘচ উঘচ চঘছ ত্রিভুজের সামনি 
বাহ একারণ ওঘ ঘচ ছুই বাহু ছঘ ঘচ দুই বাছুর সমান অপর 
গধচ কোণও চথঘছ কোণের সম/ন অতএব (১13) উচ ভূমি 
চ্ছ ভূমির এনং উঘচ ত্রিতজ চঘন্ ত্রিভুজের সধান এবং 
নমান২বাচুর সন্গুখস্থ অবশিষ্ট কোণও পরল্পর সমান ব্গুতর।ৎ 
ঘচছ কৌণ ঘচও ক্ষোণের এবং ছ কোঁণও কোণের সমান । 
অধিকন্ত ঘচছ কোণ কখ কোণের সমান অতএব ঘচঙ কোণও 
কগখ কোণের সমান হইবে অপর ওঘচ কোণ কল্পনা প্রমাণ 
থকগ সমান-তন্নিমিত্ত অবশিষ্ট ও কোণ অবশিষ্ট খ কৌণের 
সমান এবং কখগ ত্রিভুজ ওখচ ত্রিভুজের সমান কোণি উপপন্ন 
হইল। অতএব ছুই ব্রিতুজের ইত্যাদি। ইহাইএস্থলে'উপপাদ্য 


, ৭ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । ... 
ছুই ত্রিভুজের যদি এক২ কোণ সমান হয় এবং অন্য এক২, 
কোণের পাঙ্ন্থ বাছ বদি অন্ুপাতীয় হয় তবে হবশিন্ট এক২ 
কোণ প্রত্যেকে সকোণের সুুন অধীর! অন্ন হইলে ছুই 
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ত্রভুজ পরস্পর সমান কোণি হইবে এবং যেই কোণের 
পাশ্বস্থ বাছ অনুপাতীয় সেইহ কে।ণ সন হইবে 
কখগ ঘওচ ত্রিভুজের এক কোণ অর্থাৎ খকগ এবং উঘচ 
সমান করিয়! কল্পনা কর এবং অন্য এক২ কোণের অর্থাৎ 
কখগ ঘঙচ কোণের পারশ্খন্থু বাহু অন্ুপাত্ীয় অর্থাৎ কখ 
যথ1 খগ সন্বন্ধে ঘঙ তথ উচ সন্বন্ধে ক্পন| কর এবং অব- 
শিষ্ট গ চ কোণের প্রতেঃককে প্রথমত সমকোণের স্থান কল্পন। 
কর তাহাতে কখগ ত্রিতৃজ ঘঙচ ত্রিভুজের সমান কোণি 
উপপন্ন হইবে অর্থাৎ কখণ কোণ ঘঙচ কোণের এবংঅবন্শন্ট 
গ কোণ অবশিষ্ট চ কোণের সমান হইবে। 
কেনন! কখগ এবং ঘঙচ কোণ যদি পরস্পর সমান ন] হয় 


তবে তাহারদের একটী 


অন্যাপেক্ষা বৃহত্তরহই- 
বেকখণ কোঁণকে বৃহহতর 
কল্পনা করিয়! খ বিন্দুতে 
কখ রেখায় কখছ কোণ ০ 
ঘঙচ কাণের সমান কর খ 
1১২৩) অপর ক কোণ ঘ কোণের এবং টুর কোণ টু 
কোণের সমান হওয়াতে অবশিষ্ট ফছখ কোণ খচঙ কোণের 
মান (১৩২). এবং কখছ ত্রিভুজ ঘওচ ভ্রিভ জের সমান 
কোণি হইবে। 
একারণ (৬1৪ )কখ : খছ :; ত্বও : ওচ কিন্তু 
কল্পনাগুনাঁণ ঘঙ : উচ :: ক. : খগ 
অড়এব (৫1১১) কখ : খগ ::কখ : খছ। 
হখ রেখার. খগ খছ প্রত্যেকের সম্বন্ধে নিষ্পত্তি পরিমাণ : 
মানহওয়াতেখগ খছ পরস্পর সনান হইবে (৫1৯ ) ুত্রাং 
গছ খছ্গছই ফোণও সদান (১৫). অপর কল্পন! প্র 
গছ সমকোথের স্যুন অকএফ খছগ কোণও সয়কোণের স্থান 


ঃ .:১00আণেযছ, 


00৩ 8০8. ৪৭ ঠঃ ঘা 17577980585) 0855 পুত) ও 0 
817216 510395৩9190 939 82273 030.75 1585 0২9০ 2 12176 
802816 87) 8016. 00580159676 90816 2:03 00056517586 

- (8০) ও 1106 আঃ (18, 5). 8561৮ স৪3 09৩95 (08 07৩ 
90815 409 15 5188) &০ £16. 22৩, 8৮ ছঁত 0399079 ০৪ 

৪ 96 ছা এ টুর 1 টি 82157 ৪৮ ৮5 

[যুগ 0689. 6780) ৪, 2101১ ৪71৩, ২1001) 19 
ণ ও নর 89 জবা 30) )িচ। 2509৫ 
নি 81, 0186 0৭ 0595 81৩ পদ 8031059 ৪7816 ৪$ & 15 
$9 69 50619 27) ) (6 8১6 16108178905 

৪ 2361 শে ৪9010 £০ 0১৪ চার 81081688 0ি ত.0106190075, 


2855180৮860 0৩ পাও 70 
পুত টান ডি র্‌ নান 860১ 00 9670061595 0597 
& 21৮ 15 4800 চি 850, টা) 605 0859, 


শে ৮ রা 1870619 000 


৮. গু 8806 90708655600 ৮০1৪ চর 16 0095 টি [০ঘ5, 
৪১186 19067 8০ 805 ০৭4৯। 0০ 89, 200 0১৪ ৪15 ঞ 


,0:5088)..69 &8৪. 


80819 090 : নো ৪ 
808 পান রঃ হি 


রর নে 
টু 2৩; 01679- 
শপ 80806 

টি 85. 06 1658 


চর 

১: ₹1,66" রি 
ঠা &০ 88198 04 01০ নি 5905 আজ ১৪০ তয় 0 
নি রা 18206908165) ঘ ৪ ৮৬ রস *1১ র্‌ 

: 800, 008150015 875 05881015260 2 5 ০5৪৫ বি ) 
বি £9 79 গেজ 08 ০ নি ঃ এ কঃ ০ 


২ ৯ ০৮: খর, রা নি, 
দল 65180 
1: 4 ০১8৮ রস. ঈদ, ঠা ৪: 





এরিহা, 42 ৮28৫0266740 48 09661. 04. হা 


"200 5826 ০0 ই গত চাহি 6 9 সু ০০ 
১:49 ০6 আটা, টু 


গ্ষেত্রতত্ব। চা 


হইবে সুতরাং তৎসংগ্গগ্ন কছখ কোণ সমকোণের 'অভিরিক্ত 
হইবে (১/১৩) পরম্ভ কছথ কোণ ঘচও সমান উপগক্ন হই- 
ফলাছে একারণ ঘচঙ কোণও সমকোঁণের অতিরিক্ত হইবে কিন্তু 
কল্পনা প্রমাণ তাহ! সমকোণ হইতে থান অতএব এস্থলে 
যুক্তির বিরোধ হইতেছে । তঙ্সিমিত্ত কখগ এবং ঘঙচ কোণ 
পরস্পরের জসমান নহে অর্থাৎ তাহারা পরস্পর সমান 
এবং ক ও ঘ বিন্দৃস্থ কোণও সমান হওয়াতে অবশিষ্ট গ এবং 
চ বিদদুম্থ কোণ সমান হইবে অতএব কখণগ ত্রিতুজ উচ 
বিভু্জের সমান কোণি। . 

দ্বিতীয়তঃ গ চ বিদ্দস্থ কোণ গ্রতোকে সসকোঁণের অন্থান 
রূপে কল্পিত হউক তাঁহাতেও কখগ ত্রিভুজ ঘঙচ ত্রিভ,জের, 
সমান কোণি উপপন্ন হইবে। 

পুর্বাবৎ অন্বপাত করিয়! কখখখগ কোণকে ঘউচ কোণের অস- 
শান কল্পনা করিলে এরূপে উপপন্গ হইবেক যে খগ খছ 
পরস্পর সমান এবং গ 
কোণ খছথ সমান । 
পরস্ত গ্ কোণ সম- 
কোণের অন্থ্যন আুভ- 
রাৎ খছগ কোণও 9 
সমকোণের অস্থান হইবে তাহাতে খখছ ত্রিভুজের দুই কোণ 
একত্র যোগে ছুই সমকোণের অন্থ্যম হয় তাহা অসাধ্য 
(১১৭) সুতরাং প্রথম প্রকরণান্থমারে কখগ ত্রিভুজ তঙচ 
ত্রিভুজের মযান কোণি উপপন্ন হইতে পারে। 


৮ প্রতিজ্ঞ জা । উপপাদ্য । 
সমকৌনি হিতূজে সমকোণ হইতে ভূমি পর্যন্ত লম্বপাত 
করিলে জন্বের হই পাশবন্থ জিতুজ সমুদয় তিস্ভুজের এবং. 
পরম্পরের সদশ হইবে | 
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ক্ষেততত্ব। ছি 
কখগ সমকোণি ত্রিভুজ 


এ 
কল্পনা কর খকগ তগ্মধ্যন্থ 

নসমকোণ পরে ক বিন্দ, 

হইতে খণ্ ভূমির উপর লন্ব 

পাত কর তাহাতে কখঘ রব ঘন 
এবং 


কঘগ ব্রিভুজ সমুদয় কখগ ত্রিভুজের এবং পরম্পরের 
সদৃশ হইবে । 

খবগ কঘখ প্রত্যেকে সদকোণ প্রযুক্ত পরস্পর "মান এবং 
খ বিন্দুস্থ কোণ কখগ কখঘ উভয়ের সামান্য কোণ একারণ 
অবশিষ্ট কগখ এবং খকঘ কোণও পরস্পর সমান (১৩২) 

অতএব কখগ কখঘ ছুই ত্রিভুজ সমান কোঁণি স্ৃতরাঁৎ 
তাহারদের সমান২ কোঁণের পার্থ বান অস্থপাতীয় (৬1৪) 
তম্সিমিত্ত তাহার! সদৃশ (৬১ সংজ্ঞ।) তজ্জপ কঘগ ত্রিভুজ 
কখগ ত্রিভুজের দান কোঁণি ও সদৃশ উপপন্গ হইবে । অপর 
কখঘ কগঘ দুই ত্রিভুজ প্রত্যেকে কখগ বিত চকে সমান 
কোণি ও সদৃশ হওয়াতে তাহারা পরম্পরও সমান কোনি 
এবং সদৃশ উপপন্ন হইল | অতএব সমকোঁণি ভ্রিভজে 
ইত্যাদি | ইহা।ই এস্থলে উপপাদ্য । 

ভন্ুমান | এস্থলে স্পট বোধ.হুইতেছে হে সমকোঁণি 
বরিতুজ্দের সসকোণ হইতে ভূমির উপর লন্বপাঁত করিলে. সেই 
লম্ব ভুরি ছুই খণ্ডের মধ্য অন্থুপাতীয়, হয় এবং ত্রিত,জের 
প্রত্যেক বাছ ভূষির এবং ততসংঙ্গগ্র ভূমি খণ্ডের মধ্য - 
পাতীয় কেনন। খদ্ধক কখণ্ণ হিভুজে 

খঘ : ঘক : : অক : ঘগ (৬1৪) এবঙফখগ খঘক 
ভিভুজে-খ্ম : খক : :খক : খঘ (৬1৪) এবং কখ্গ কগঘ 
তিভূজে খগ : গক : : গক : গঘ (৬৪)। 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৭৫ 


৯ প্রতিজ্ঞা। সম্পাদ্য । 

নির্দিষ্ট সরল রেখা হইতে কোন নির্দ্দষ্ট অংশ ছেদ করিতে 
হইবে অর্থাৎ তাহাতে নির্দিষ্ট গুণ পরিমাণে ব্যাপ্ত হয় এমত 
অংশ ছেদ করতে হইবে। 

কখনির্দিক্ট সরল রেখ! তাহ হইতে এমত কোন অংশ 
ছেদ করিতে হইবে যাহ! নির্দিষ্ট গুণ পরিমাণে তাহাতে 
ব্যাপ্ত হয়| 

ক বিন্দ, হইতে কথ সরল রেখ। নিষ্কাসন কর তাহাতে কখ 
সরল রেখা সঙ্গত যে কোন কোণ উৎপন্ন হউক। পরে কগ 
সরল রেখায় স্থেচ্ছান্ুসারে ঘচিন্তু নির্দেশ করিয়া কগ সরল 
রেখাকে এবস্প,কারে বৃদ্ধি কর যেন কখ সরল রেখার উদ্দিশ্য 
অংশ যে পরিমাণে ভাহাতে ব্যাপ্ত কঘ রেখা দেই 
পরিমাণে কণ্ধ রেখাতে ব্যাণ্ড হয়। অনন্তর খগ সংযুক্ত 
করিয়! ঘঙ তাহার সমানান্তরল ভাবে 
নিষ্কাসন কর তাহাতে কঙও কখ রেখার 
অভীক অংশ হুইবে। 

কখগ ত্রিভুজের খগ বাছর সমানাস্ত- 
রাল ভাবে ঘঙ নিক্কাদিত হইয়াছে এ 
কারণ (৬২) গঘ যথ। ঘক সম্বন্থো খঙও 
তথা! ওক সম্বন্ধে হইবেক সুতরাং যোগ 
নিষ্পভিতে (৫1১৮) .গ্রক যথা কঘ খ 
সম্বন্ধে খক তথ! কঙ সম্বন্ধে উপপন্ন হইল । অপর গ্রক ক 
রেখার অপবর্ত্য অতএব খক রেখাও সেই পরিমাণে ক 
রেখাঁর অপবর্ত্য হইবে (৫1৬) অর্থাৎ গক রেখ! যে পরি- 
নাণে কম্ব রেখার ব্যাপক খক রেখাও সেই পরিমাণে কঙ 
রেখার ব্যাপক হইবে একারণ কঘ রেখা কণ্ম রেখার যে 
পরিমাণাঙ্যায়ি অংশ কঙ রেখাও কখ রেখার সেই পরিমা- 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৭৬ 
গাস্থযায় অংশ হইবে সুতরাং কখ রেখার অভীষ্ট অংশ 
ছিন্ন হইল । ইহাই এস্থলে নম্পাদ। 





১০ প্রতিজ্ঞা ৷ সম্পাদয ৷ 

নির্দিক্ট সরল রেখাকে নির্দিষ্ট কূপে বিভন্ত এক সরল রেখার 
সদৃশ বিভক্ত করিতে হইবে অর্থাৎ তাহা এমতং অংশে 
বিভাগ করিতে হইবে যে সে মক অংশ বিতক্ত রেখার 
অংশের না!য় পরস্পরের সম্বন্ধে নিষ্পত্তি যুক্ত হয়। 

কথ নির্দিষ্ট 'ভাজ্য সরল রেখা, কগ নির্দিষ্ট বিগক্ত সরল 
রেখা, কখ রেখাকে কগ রেখার ন্যায় বিভক্ত করিতে হইবেক। 

কগ সরল রেখাকে ঘ এবং ৬ ক্ধ 
বিন্দতে বিভক্ত কল্পনা কর এবং কখ 
কগ রেখাকে এমত করিয়। স্থ।পন কর 
ফেন তাহারদের সম্পাতে কোণোৎ্ তু 
পত্তি হয় পরেখগ সংযুক্ত করিয়া ঘ ঙ 
এবং ৬ বিদ্দ, দিয়া খগ রেখার এশা |. 
শান্তরাল রূপে ঘচ উছ নিষফাসন খান টে 


কর (১৩১) এবং খ বিশ্দদিয়া ঘজট রেখ! কখ রেখার 

সমানান্তরাল করিয়া টান তাহাতে চজ জখ প্রত্যেকে সমানা- 

করাল ক্ষেত্র হইবে এবং ভঙ্গিমিত্ত ঘজ চছ সমান এবংজট ছখ 

সমান হইবে (১৩৪) অপর ঘটগ ত্রিভুজের উগ বাহুর সমা- 

শান্তরাল জঙ একারণ গঙ : উঘ :: টজ:জঘ (৩৬1২) 

কিন্তু টজ - খছ এবং জঘ - ছচ অস্কএব গড: উখ :: খছ: 

ইচ! অপর কছও ত্রিভুজের ছউ বাছুর সমানান্তরাল চ্ঘ একা- 

পণ উঘ : বক :: ছচ: চক। অধিকন্ধ ইহাঁও উপুপন্ন হইয়াছে 
যে গঙ:উভষ:: খছ:ছচ অতএব কখ নির্দিষ্ট রেখ) কগ 
খাঁর ন্যায় বিভক্ত হইল ইহাই এস্থলে সম্পাদ্য। 
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ক্ষেত্রতত্ব। থ্ৰ 


১১ প্রতিজ্ঞা | সম্পাদ্য। 

ছুই নির্দিষ্ট সরল রেখার তৃতীয় অন্তপাতীয় নিন্দেশ করিতে 
হইবে। 

কখ কগ্ ছুই নির্দি্উট সরল কু 
রেখাকে এমত করিয়া স্থাপন কর 
যেন তাহারদের ষম্প্াতে কোনো এ 
ৎপত্তি হয় । অপন্ন তাহারদের 
তৃতীয় অস্থপাতীম় নির্দেশ করিতে 
হইবে। 

কখ কগ সরল রেখাকে ঘ এবং ঘ ঙ 
ও পর্যন্ত বৃদ্ধি করিয়! খখ সরল রেখাকে কগ লমান কর এবং 
গণ সংযুক্ত ক্রিয়! ঘ বিন্দ,দিয়! ঘউ তাহার সদালান্তরাল 
স্ঞাবে নিষ্কাসন কর (১1৩১) কঘ ত্রিভ্‌জের ঘঙ বাছুর সমা- 
নাম্তর।ল থগ, একারণ কখ : খখ :: কণ : গড (৬1, )পরস্থ 
খঘ »« কগ অতএব কখ : কগ :: কগ : গঞ্জ স্থৃতরাং কখ কগ 
নির্দিউ সরল রেখার গঞ্জ তৃতীয় অন্ুুপাতীয় নির্দিষ্ট হইল 
ইহাই এস্থতল সম্পাদ্য। 





পল স্পক 


১৯ প্রতিজ্ঞা! । সম্পাদ্য । 

ভিন নির্দি্ট সরল রেখার চতুর্থ অন্পাতী্ন নির্ণর করিতে 
হইবে। 

ক,খ, গ্, তিন নির্দিষ্ট সরল রেখা । তাহ রদের চতুর্থ অনথু- 
পাঁতীর় নির্ণয় করিতে হইবে |  * 

স্বঙ ঘচছুই সরূল রেখ! কল্পম! কর যাহারদের সম্পাতে 
কোণোৎপত্তি হইতে পারে যথা উশ্ষচ। অপর এ সরল 
রেখোপরি ঘছ ক সমান ছও খ সমান এবং ঘজগ সমান 
কৃরিয়। নিষ্কীসন কর এবং ছজ সংযুক্ত করিয়া ও বিদ্দূ 
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ক্ষেত্রতুন্্ 
দয়া ডি জা রূপে গিক্কাদন কর (৩১) 
অপর উড মনভুজের ৬চ বানর সমান! *রাল হজ 'এক|রণ 


ঙ্্‌ 
/ টু পিউ মা 


পটু এপস পাশ শপ 
1 2255525 


নু 


৯ 

১ 

র্‌ 

সচ্ : হও: ঘজ ; জট রি ) পরস্ক পথ কক, ছওস্ঞখ্‌ এব” 
গল্প্ণ একত্রণ কংখহগ: জট সত্ব কখণ নিন 
পর্দিন্ট সরল রেখার জঢ 'অন্থপাহ* ণিনীতি ভূইঙ 
ইহ এস্থলে বন্পাদ)। 








১৩ প্রতিজ্ঞ! । সম্পাদ্য : 

ছুই নিদ্িক্ট সরল রেখার মধ্য অস্ুপাতী। নির্দেশ করিতে 
হইবে । . & 

কখ খন দুই নির্দিট সরল রেখা, তাঁহারদের মধ্য অস্থু- 
তীয় নির্ণয় কারতে ভইবে 

কখ খখ এক সরল 
রেখাস্থ করিয়া ক সর 
শ রেখার উপর কখঘগ 
অদ্ধণবুন্ত নিষ্ধীপন কর 
এব খ বিন্দ, হুঈতে খঘ 
রেখ। কগ রেখার লঙ্ব কক ্ 
হবে টান (১১১) এবছ কঘ ঘগ সংযুক্ত কর। 
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ক্ষেত্রতত্ব । ৭৯ 


কখণ ঝেপ অদ্ধ' বৃত্তন্থ প্রযুক্ত সম কৌ।ণ উপপন্ত হইতেছে 
€ ৩৩১) এবস কঘগ সমকোনি ত্রিভুজের নর্মকৈ ৭ হইতে 
ডমি পর্য্যন্ত লম্বপ£ত হওয়াতে (1৮ অন্থনান )খখ সরল 
বেখা কখ খগ ছুই ভূমি খণ্ডের মধ্য অন্থপংতীয় মপ্রমাণ 
হইল জআতএব কখ খগদ্বই সরল রেখার মধ্য অনুপাতীয় 
খ নিরতি হইল । ইহাই এন্থলে স্পা ৬ 


সপ এপস 


১৪ প্রতিজ্ঞ! । উপপাদ্য ! 
স্বানং সনানান্তরাল ক্ষেত্রের একহ কও নম।ন হইলে 
হাহারদের সমীন২ং কোণ্র পাশ্থপ্ছ বাছ উভযঘতও অন্পা- 
তীয় হয়! তথা যেং সমান্ান্তরাল ক্ষেতের একই কোণ 
দমান এবং সমানহ কোণের গাস্বস্থি বাছ উভরতঃ অন্কপা।তীয় 
তাহারা পরস্পর লমানা। 


কথ খগ দুই সমানহ সমানাভ্তরাল ক্ষেত্র তাছার-দর খ্‌ 
বিন্স্থ কোণ পরস্পর সমান। ঘখ খঙ দই বাছকে 
এক সরল রেখাস্থ করি- ক 
বারাখ স্থৃতরাৎ চখ খছ [7 
ছুই বাহছও এক সরল 
বেখাস্থ হইবে (১১৪) 
তাহাতে কখ খগ সমানা- 
স্তরাল ক্ষেত্রের সমান২ 
কোণের পাশ্বস্থ বাছউভ- 
ঘতঃ অন্ুপাতীয় অর্থাৎ ঘখ বথ! খণ্ড সন্ন্ধে ছখ তথা খচ 
সম্বন্ধে হইবে। 

চও সমানান্তরাল ক্ষেত্র পুরণ কর! কখ এবং খগ সম'- 
নাসুরাল ক্ষেত্র পরস্পর সমান এবং চঙ অনা এক সমানান্তু- 
রাল ক্ষেত্র একারণ 


স্টী 
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কখা' চঙ 2 খ্থ : চ9082151) 
অধিকন্ধ কখ চঙ সমানাস্থরাল ক্ষেত্রের উন্নতি এক হও- 
যংতে (৬১) 
কখ :চষ :: ঘখ :খও এবং 
খগ' : ও: ছখ : খচ এ কারণ 
দাথ : খর 2 ছখ :খ্চ (৫১১) অহএব কখ খগ সমানাজ্ত- 
রাঁল ক্ষেত্রের সমান কোণের পশ্থিতি ঝা উভয় ত৪ অন্তু- 
পাতীয় উপপন্ন হইল। 
অপিচ সমন২ কে!ণের পাশ্বস্থি বা উদ্য়তও অন্তরপা- 
তীয় কল্পনা কর অর্থাৎ ঘখ : খঙ :: ছখ: খঠ তাহাতে কখ 
সসানগ্তরাল ক্ষেত্র খগ সনানান্তরাল ক্ষেত্রের সমান উপপক্ 
হইবে । 
ঘবখ: খর 2 ছুখ ' খ্চ এবং হখ খন্ড তকখ £চভ খন 
ভখ : খচ :: খগ ; চ$ একারণ কখ : চও ০: খপ; চঙ (৫1১5) 
অতএ কখ সমানান্তরাল ক্ষেত্র থগ সমানান্তরাল ক্ষেত্রের 
সমান (৫৯) পুতরাং সমন» সমাণান্তরাল হত) । ইহা 
এস্কলে উপপাদ্য ! 


১৫ প্রতিজ্ঞা ৷ উপপাদ্য । 

সমান২ ত্রিভুজের এক২ কোণ সম।ন হইলে তাহারদের 
সমানহ কোণের পাশ্বস্থ বছ উভয়তঃ অন্ুপাতীয় হয়। তখা 
যেং ত্রিভুজের এক২ কোণ সমান এবং সমান কোণের পার্স 
বাহু উভয়তঃ অগ্থপাতীয় তাহার। পরস্পর সমান" 

কখগ কঘউ ছুই সমা'ন২ ত্রিভুজ, তন্মধ্যে খকগ কোণ 'ঘক'ও 
কোণের সমান | এই ছুই ত্রিতুজের সমান২ কোণের পাশ্বন্তি 
বাহু উভয্মতঃ অন্ুপাতীয় হইবে অর্থাৎ গক যথা কঘ সম্বন্ধে 
উক তথ। কখ সম্বন্ধে উপপন্ন হইবে। 
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ক্ষেত্রতত্্ব। ৮5১ 
এ ছুই ভি এমত করিয়! স্থাপন কর যেন গক এবং কম 
দ্রইবাছ এক সরল ঙ 
রেখাস্থ হয় তাহাতে 
ওক এবং কখও্ এক 
সরল রেখাস্থ হইবে দর্শ- ৮) 
(১১৪১ খঘ মংযুক্ত পু 
কর। কখগ ত্রিভুজ 
বঘঙ সমান এবং খকঘ 
অন্য এক ত্রিভুজ একা- 
রণ ক্খগণ ভূ : ঙ 
খকন্ব :: কথ ত্রিতুজ : খরুখ। পরস্ত কখগ : খকঘ :: গ্ক £ 
ক এবং কঘও : :খকঘ:: উক : কখ সুতরাং ণ্ক: ক :: 
শক: কখ (৫1১১) অতএব কখগ কন দিভূর্দের সমানং 
কোণের পাশ্ধন্থ বাছ উভয়তঃ অন্থপাঁতীয় সপ্রমাণ হইল । 
'অধিকস্থ কখখ কঘঙ ত্িভূদের সমানহ কোণের পাশ্বস্থি 
বাহু উভয়তঃ অন্থুপাতীয় অর্থাৎ গ্রক যথ] কথ .সম্থব্ধ ওক 


তথা কখ সন্ধে কল্পনা কর তাহাতে কখগ কষ ত্রিতূজ . 


পরম্পর সমান উপপন্গ হইবে। 
গুর্দাব্ খঘ সংযুক্ত কর। গরক : রখ ::উক:ফথ এবং. 


থক : কঘ :: ত্রিভুজ কখগ : ত্রিভুজ খকছ (৬1১) এবং ওক : ". 


কথ :: কও ত্রিভুজ ; খকতঘ একারণ ভ্িভুজ কখগ : ত্রিসুকছ.... 


খকঘ :: ত্রিভুজ কঘড : ত্রিভুজ সি) অর্থাৎ খকখ. 
তিভূজ সম্বন্ধে | কখগ কন হই জিতের লমান নিষ্পত্তি পডরি- 
মাণ অডএব কখগ ত্রিষ্ঠদ কও “ভরিুজের সমান সপ্রমাণ 
হইল (৫1৯) একারণ সযানং ত্রিভুজের হা 
স্থলে উপপাদ্য [ | 
. ১৬ জরতিজ্ঞা । 

ফ্লচারি নরল রেখা, ক ্রান্ত বখার 
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আত ছুই মধ্য রেখার আয়ত তুলা হইবে। তথা ছুই 
প্রান্ত রেখার অঃয়ত ছুই মধ্য রেখার আয়তের সমান হইলে, 
পীচ!রি সরল রেখা অন্থপাতীয় হইবে । 

কখ গ্ঘ ও এবং চ এই চারি সরল রেখ। অন্থপাতীক্র অর্থাৎ 
কখ যথা গঘ সম্বন্ধে উ তথা চ সন্বন্ধে কল্পনা কর তাহাতে 
কখ এবং চ সরল রেখার আয়ত গঘ এবং ও রেখার রত 
তুলা হইবে। 


কএবংগ বিন্দুতে কথ ৬-_-ীশাাাঁটা 


এব: গম্ব সরল রেখার চল টন, 
লম্বভাবে কছ এবং 

গজ নিষ্ক'পন করা ্ছৃ 

(১1১১) এবং কছ 

সরল রেখাকে চ সমান __ | 1. 
আর গজ সরল রেখ।- হু সিকি 


কে ও সমান করিয়া খছ ঘজ সমানান্তরাল ক্ষেত্র পুর্ণ 
কর। কখ: গঘ :; উ: চ এবং উ.্০ গজ ও ঢ-সকছ 
একারণ কখ: গথঘ:: গজ : কছ (৫1৭) সুতরাং খছ ঘজ 
দুই নমানান্তরাল ক্ষেত্রের মমান২ কোণের পাশ্ব্ত বাহ্ছু উভ- 
যতঃ অশ্লপাতীয় নিশ্চিত হুইল পরন্ যে. সমানান্তরাল 
ক্ষেত্রের সমান কোণের পান্খন্ু বাছ উভয়তঃ অন্্পাতীয় 
হাহার1 পরম্পর সশান ছয় (৬1১3) অতএৰ খছ সমানা- 
গ্তরখল ক্ষেত্র ঘজ সমানাস্তর।ল ক্ষেত্রের সমান উপপকন্ন হইল । 
আর কছ চ সমান প্রযুক্ত খছ সমানান্তরাল ক্ষেত্র কখ এবৎ 
ট মরল রেখার আয়ত এবং গজ ও সমান প্রযুক্ত ঘজ সমা- 
নাস্তরাল ক্ষেত্র গঘ এবং ও সরল রেখার 'আয়ত অতএব কখ 
এবং. চ সরল রেখার আয়ত গঘ এবং ও সরল রেখার আয়ত 
তু সপ্রমাণ হইল। 
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অপিচ কখ এবং চ এই ছুই সরল রেখার আক্ত থ এবং 
উ এই ছুই রেখার আঁয়ত তুল্য কল্লন! করিলে এ চারি সরল 
রেখা অন্থুপাতীয় অর্থাৎ ক যথ] গঘ সম্বন্ধে ও ত্থা চ 
সম্বন্ধে সপ্রমাণ হইবে | 

গুর্ববৎ অস্বীপাত কর। কখ এবং চ রেখার আয়ত গখ 
এবং ও রেখার আয়ত তুল্য গুবং কছ চ সখান প্রযুক্ত খছ 
ক্ষেত্র কখ এবং চ রেখার আয়ত সপ্রমাণ হইতেছে তথা গজ 
ও সমান প্রখুক্ত খজ ক্ষেত্র গথ এবং ও রেখার আয়ত নির্ণীতি 
হইল অতএব খছ সমানান্তরাঙ্গ ক্ষেত্র খজ সমানান্তরাল ক্ষেত্রের 
সমান আর তাহার! সমান কোণিও বটে অধিকষ্ত সমান২ সমা- 
নান্তরাল ক্ষেত্রের সমানং কোখের পার্থস্থ বাছ উভয়তঃ অন্গু- 
পাতীয় হয় (৩1১৪) অতএব কখ : গঘ :: গজ :কছ পরন্ধ 
গজ » ও এবংকছ -- চএকারণ কখ : গথ ::উ: চ। অতএব 
চারি সরল রেখা] ইত্যাদি! ইহাই এস্থলে উপপাদ্য । 

১৭ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য। 

তিন সরল রেখ। অন্থপাতীয় হইলে দুই প্রান্ত রেখ।র আয়ত 
মধ্য রেখার সম চতুভূ'জ তুল্য হয়। তথা ছুই প্রান্তস্থ সরল 
রেখার আয়ত মধ্য রেখার সম চতুভূ জ তুল্য হইলে এ ভিন 
সরল রেখ] অগ্গুপাতীর হয়। 

ক খগ এই তিন সরল রেখা অন্ুপাতীয় অর্থাৎ ক যখা খ 
সম্বন্ধে খ তথা গ সন্বন্ধে কল্পনা কর। ক এবং প্র সরল রেখার 
আয়ত খ রেখার সম চতুতু'জ তুল্য হইব । 

খ সমান ঘ অন্য এক রেখ! কল্পন। রর | ক যথাখ সম্বন্ধে 











খ তথা গ সপ্ষদ্ধে এবং খ খ ক 
পরস্পর সমান অতএব ক যথ! খ পর 
সম্বন্ধে ঘতথ|গ সম্বদ্ধে সএ্রমাণ হই; ঘ 
(1৭) অধিকন্ত চারি সরল রেখা অন্থ- জি 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৮৪ 


আক্মত ছুই মধ্যস্থ রেখার আয়ত তুল্য.হয় (৬1১৬) অতএব 
কগ আয়ত- খ.ঘ কিন্ত খল একান্ণ খ.ষ আয়ত খ 
সমচতুতু্জি তুল্য অতএব ক.গ আয়ত খ সমচতুর্ভুজের সমান । 

অপিচ যর্দিক্গ আয়ত খ বমচত্রভূজের সমান কল্পন। 
কর তবেক: খ::খ:গউপপন্ন হইনে। 

পুর্ন অন্কপাত কর। ক.গ আয়ত খ সমচতুভূক্ত তুল্য 
এবং খ ঘ পরস্পর সমান হওয়াতে খ সমচতুভূজি খন্ঘ অ।য়ত 

তুল্য অতএব কগ আরত খণ্য আঁয়তের সমান 'অধিকম্ত 
প্রান্তস্ব ছুই সরপ রেখার আয়ত মধ্যস্থ ছুই বেখার আক্পত 
তুল্য হইলে চারি রেখ। অস্থপাতীয় হয় (৬1১৬) অতএব ক: 
খ ১: :গপরম্ধখস্ ঘএকারণ ক:খ ::খ .থ অতএব 
তিন সরল রেখ। ইত্যাদি । ইহাই এন্কলে উপপাদ্য | 





১৮ প্রতিজ্ঞ! । সম্পাদ্য । 
এক নির্দিন্ট সরল বৈখিক ক্ষেত্রের সদৃশ এবং তদ্ররপে 
স্থাপিত অন্য এক সরল রৈথিক ক্ষেত্র নির্দিউ অরল রেখো।- 
পরি নিষ্কাসন করিতে হইবে । 


কখননির্দিউ' সরল রেখ! এবং গখডচ নির্দিউচতুতু 'জ সরল 
ইরথিক ক্ষেত্র, কখ সরল রেখার উপর গ্র্ধঙচ সদ্দুশ এবং 
তন্রপে স্থাপিত এক সরল ট্রখিক ক্ষেত্র নিষ্কাসন করিতে, 
হইবে। 


ঘচ সংযুক্ত কর এবং কখ সরল রেখার ক. বিন্দুতে খকছ 
কোণ গ কোণ সমান এবং খ বিন্দুতে কখছ কোণ গশ্ঘচ সমান 
৮] 
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দ্াালন কর পাপা 


৯.৩) তাঁ- নু 
হতে 'অব- ১ ৮ টুর [সি 
শিট গচঘ চে / ১ ট 
কোণ কছথ টা র্ 
এমানহহইবে গী চা 
(১।:৯) অতএব চনত ত্রিভুজ ছকথ ত্রিভন্ষের সমন কোণি 
পুনশ্চ খঙ্ভ রেখাস্থ ছ বিন্দুতে খছজ কোণ ঘচও কোণ লমান 
এবছ খ বিন্ুতে ছখুজ ঝোঁৰ চ্ঘ্ দমান ক] রিয়া নিক্ষ।সন 
কর (১৯৩ )তাহাতে অবশিষ্ট ছজথ কোণ চণ্ঘ কে(খেষ 
সমান হইবে অতএব ছখজ ডিন্ুজ ঘড় ভিুজের সন 
বকাণি। অপর কছ্ছথ কোণ গছ সমান এবং খস্জ কেথ 
ঘচও সমান তিমি দমৃদয় কছক্স স্টুদয় গদি কোন ভু) 
'হজপ সমুদয় কখজ কোণ গ্রগও সমান উপপপ হইবে। 
অপর ক কোণ গ সমান ও ছজখ কোণ উড অন পুর্দে 
দর্শিভ হইয়াছে অতএব কখজছ মরল উর ক্ষেত্র গঘঙ্চ 
ক্ষেত্রের সমন কোণি সপ্রপাঁণ হইল । এ ক্ষেত্রের সদানঙ 
কোণের পাস্বন্থ বাহুও অন্থপাতীয় সপ্রনাণ হইবে কেননা 
কথখছ গ্রত্চ এই ছুই ত্রিভুজ ফমানকোণি হওয়াতে 
টা কছ :: ঘগ: গচ (৬৪) এর কারণ 
১ ছখ :: গ্চ চছ 1 এবং খহছজ ঘষ্টচ 
নমান কোণি ভিজ হওয়াতে ছখ : ছক্জ :: ঢঘ : চণ্ড অতএব 
৫1৯২) সামান্যতঃ কছ্ছ : ছজ :: গচ :ঢউ। তদ্রপ কখ 
জ -* গথঘ : ও এবং ছজ : জখ:: ৪: উঘঘ উপগল 
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সমান কোণি এবং তাহারদের সমান কোণের পাশ বক 
অনুপাতীয় হওয়াতে তাখার। নদৃশ শব্দ বাঁচ্য হইল (৬.১) 
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অনন্তর ্ ধনি দরিষ্ট সরল রেখার উপর গত্ঘটঙচ গঞ্চভজের 
সদশ এবং তদ্রপে স্থাপিত সরল রৈথিক ক্ষেত্র নিষ্কীনন 
করিতে উট হউক। 
ঘঙ$ সংযুক্ত কর এবং পুঞ্পোন্ত ধারায় কখ নির্দিষ্ট সরল 
. "রখীর উপর গথঙচ সরল বৈথিক ক্ষেত্রের সন্শ এবং তদ্রপে 
স্কাপিত কখজছ ক্ষেত্র নিষ্ষীসন কর, এবং জখ রেখাস্থ জ 
বিন্দুতে খক্তঠ কোণ ঘউট সমান এবৎ খবিদ্দুতে জখঠ কোণ 
হেট সমান করিয়! নিষ্কাসন কর তাহাতে অবশিষ্ট ঠ কে ট 
সনাঁন হইবে । অপর কখজছ এবং গঘওচ ছুই ক্ষেত সদৃশ হও 
সাতে ছজখ কোণ চঙ্ডঘ কোঁণের সমান হইবে অতএব সমুদয় 
ছজঠ কোণ সমুদয় চট কোণের সমান উপপন্গ হইল। তদ্প 
কখঠ কোণ গঘট সমান সগ্রম1ণ হইবে অতএব কখঠজছ € থ- 
'নুজ গঘটওচ পঞ্চতুজের সমান কোণি নিশ্চিত হইল। অপর 
কখজছ ক্ষেত্র গঘট ক্ষেত্রের নদৃশ প্রযুক্ত ছজ যথ। জখ সমন্ধে 
৬ তথ। উদ সম্বন্ধে হইবে এবং জখ যথা জঠ সঙ্গে ওঘ তথ! 
উট সম্বন্ধে (৬1৫ ) অতএব (৫1১২) সানানাতঃ ছজ ঘথ! জঠ 
সম্বন্ধে চঙ তথ] উট সম্বন্ধে । তদ্ধপ রে যথ। খঠ সন্বধধা গল 
তথ! ঘট সম্বন্ধে উপপন্ন হইবে এবং খঠ যথা ঠক্গ সন্বদ্ধে ঘট 
তথা টড সম্বন্ধে নির্ণত আছে কেনন] খঠজ্ ব্রিনুক্ত ঘটউ 
ত্রিভজের সমান কোপি ৷ অভঞএব কখঠজচ পঞ্চভুজ গঘটডচ 
পঞ্চভুজের সমানকোণি এবং তাহারদের সমান কোণের 
পাশ্বস্থ বাহু অস্কপাতীয়ন হওয়াতে তাহারা সদৃশ শব্দ বাচ্য 
হইল । তন্্রপ নির্দিউ ষড়হুজ 'সথব। ততোধিক বাহু বিশিষ্ট 
সরল রৈখিক ক্ষেত্রের সদৃশ ক্ষেত্র নির্দিউ রেখার উপর নিষ্কা- 
সিত কর! যাইতে পারে। ইহাই এস্থলে সম্পাদ্য। 
১৯ প্রতিজ্ঞা! উপপাদ্য । 
যেং ত্রিভুজ সদৃশ তাহারা সবর্গীয় বস্থর দ্বিধাঁত নিষ্পত্তি 
পরিম।ণে পরস্পর অন্থুপাতীয়। 
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কেন: ৮৭ 


কখন সউচ ডুই সদশ ডিপ তঙ্কধ্য থ ক্কোও ০ কোণের 
“নন এবং ক 
ধা খগদধন্ধে খ্ড / | | 
থা উচ হঙ্গন্ধে, /% টা মা 
রা? খা হাল তো যু 
তর লু 4 ্‌ 
। বাঁকর অপ রে 


চা বি 
2615৩ অহন) পাও 


তি 2৩ 
১5০) আখি শুন 20৮৮ শখ শবে কহ সাতযুজ 
বদগর ক [কথ 2 পি: উন উছিমক বিনিমত শিগ্ 

8871155) কৃখ : সত খন উচ পদ 
খাছ ১55 5 ও খে একা রহ (0158) 


কখ ফড  উ্ খত আতিএব কখছ 
টি দ।সমানষ ৫ কোলের পাশ বত উল? অন্তপ- 


হ'ড।ধিক ন্মহই ভিতজের দুই সমান কোণের পাব স্থ বান 


ইন অন্থপাতীয় হইলে তাহ।র। দমন হয় । ৬১৫৯ 
এব কখছ ত্রিভুজ ঘউড ব্রিছুজের গমন )জগর খখ যখ। 


5 নঙ্গে উচ তথ। খ্ছ সন্থান্ধ হণ তিন মবল রেখা অন্ব- 


০২৯ 


হর 


পাহয় হইলে প্রথমের দ্বিতীয় সন্ধি তে শিশ্ন পরিমাণ 
হর সম্বদ্ধে তদ্িবাত | আমএব খগ রেখার উ5 সহিত 


দে নিষ্পত্তি পরিমংণ খছ সহিত তাহ তন্দঘাত। পরঞ্জ 
খগ্গ যথ। খছ সম্বপ্গে কখগ ভরিভৃজ তথ। কখছ নিদ্ুজ মমক্ষে 

৬১) অতএব খগ সরল ব্েখার ওঢ নহিত যে নিজ্প 
সযন্ধ কখগ ব্রিজের কখছ সহিত তাহার দ্িঘাত সন্ধ। এবং 
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কখছ ত্রিভূন্গ ঘঙচ ত্রিভুজের সমান হওয়াতে খগ রেখার ওচ 
সহিত যে নিষ্পত্তি সম্বন্ধ কখগ ত্রিভুজের ঘঙচ!ত্রিভূজের সহিত 
তাহার দ্বিঘাত সম্বন্ধ। অতএব যে তিভুজ ইত্যাদি। ইহাই 
এস্থলোউপপাদ্য। ] 

অনুমান | এস্থলে নিশ্টয় বোধ হইতেছে যে তিন সরল 
রেখা অন্গুপাতীয় হইলে গ্রথমের তৃতীয় সহিত যেমত 
নিষ্পন্তি সম্বন্ধ প্রথমোপরি নিষ্কাসিত ত্রিভুজের দ্বিতীয়ো- 
পরি নিষ্কীসিত তৎ্সদৃশ ত্রিভুজের সহিত তাদৃশ সহ্ন্ধ। 

২০ প্রতিজ্ঞ! । উপপাদ্য । 

যেং বহ্ছভ্জ ক্ষেত্র পরস্পর সদৃশ তাহার! সমান সংখ্যক 
সদৃশ ত্রিভূক্গ ক্ষেত্রে বিভক্ত হইতে পারে এবং সে সকল 
ত্রিতুজের বছডুজ ক্ষেত্রের ন্যায় পরস্পর নিশ্পত্তি সম্বন্ধ এবং 
সবর্গীয় বাহুর পরস্পর যে নিষ্পত্তি এ বহুতুজ ক্ষেত্রের 
পরস্পর সম্বন্ধে তাহার ছিঘাত পরিমাণে নিজ্পন্তি। 

কখগণ্যও এবং চছজঢঠ ছুই সদৃশ বহ্ভজ ক্ষেত্র এবং কখ 
বাহচছ বাহুর সবরগরঁয়। কখগ্নঘঙ চছজঢঠ 'সমান সংখ্যক 
নদৃশ ত্রিতুঁজে বিভক্ত হইতে পারিবে এবং ত্রিভুজ সকলের পর- 
স্পর এ ছুই বহুতুজ ক্ষেত্রের তুল্য নিষ্পত্তি সম্বন্ধ আর কখ 
বাহুর চছ বার সহিত যে নিষ্পত্তি সম্বন্ধ কখগ্রঘঙ বছ- 
তুজের চছজঢঠ বহ্ুতুজ' সম্বন্ধে তাহার দ্বিঘাত পরিমাণে 
নিষ্পত্তি উপপক্ন হইবে। | 





&9 (7৮০৩ 


[010 310) 0) 014 1) :210 060808৩0008. 0015691 
807) 0৪ ও] ০ 976 70152980780 00 847215 
13415 15. 90891 60 0১6 37016 081, (0০6 1.6.) 809 034 2 
10 2 ৫ জেটি ২ জা, (01)6টি 156) 2৮700760016) 10508086079 
18081594131 বিড ও 10856 পটে 01019 17 0100 00] 10 2) 
811816 2) 086 0111077 800 06] 21098. 81908 (0386 60191 
200169 1101007800818 006 0180019 &৪ ৮ তি 6৫ুআছাগনা 
(6, €.), 200 17619015 ৪101197-00 01 01811816 ছা0], 
(4. 6.১; ৮1১67600605 818016 47315 75 60591 00 109 80815 
07, : 2007 10908059 0১6 0916৭75 876 51101187707 
77016 01721641309 8৫৮91 (1)61 156.) 60. 05 70016 
2216 দাগ) 07615106 0:619270718 20215 080 5 
€0001 (৮009 17610820106 00815 1য় :2095050856 6৪ 
(01202195489 00514 2৩ 9105127 টি : টিঞ ৩02 
0) 200 2159 106087039 (3 7১০01500108 8০ 8172119, 

43590 1 5 ঘি ১98. (0091. 1.6.) 8)915016 £ 
%24/6 (28. 507 82530 5:00: এত 7 81875) 076 5455 
21১00 086 9121 21,2165 [01302 1501] ৪19 07০1১076107১815 
09161019 (6. 6.) 0০ £180019 005 ০0121008127 0০ 00৩ 
(72161910135 90081711197 60 16 (4. 6), 1001 005 880006 
7698012) 1110 71858816 7200) 156 110:65/156 5101107 00 0০ 
11802151111) 00০760016) 76 32%51210010015 &1301)12 
012001, 416 ৫5১5৫2৫8৮৫0 £6 50776 78786 ৫ 5:72447 
17£2757127. ৃ 


215051788৫6 (407165 7৫2০) €%0% 66601) 16 82222 24287 
প0%077 216 71 05 702৫ £0 076. 02041:57) 0). 28009080613 
106100 431515830) 8010, 204. 086. ০0175608917 1701 
[১07,100 59500. 095 (90156952507) 1795 00 0১9 
[৮778০570151 076 080770866 18070, 01 008 91100) 88৪ 
ন10 4১03 1093 69 0) 150250102008 8110 770, 


038080360১6 01870164737 08 20212 00 086 0180816 
019 8 08519 ঘা, 975 081019891809, (19, 6.) ০৫ 
চাঁচচ 1110) 016 5105 30 1085 (0 009 5106 01. 09 006 
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খও গঙ ছঠ জঠ সংযুক্ত কর। অপর কখগন্ও বহুভ়ূজ চছ- 
জঢঠ বহুতুজের সদৃশ একারণ খকঙ কোণ ছচঠ কোণের সমান 
(৬১সং) এবং খক : কউ ::ছচ : চঠ (৬।১সং)। অতএব কখগ 
ছচঠ ত্রিভুজের একং কোণ সমান এবং সমান২কোণের পার্থ 
| বাহুঅন্তুপাতীয় হওয়াতে কখ্ড জিভুজ ছচঠ জিতুক্ষের সমান 
কোণি (৬৬) সুতরাং সদৃশ (৩1৪) অতএব কখঙ কে1৭ 
চছঠ কৌণের সমান | ধিকন্ত এ ছুই বহুত ক্ষেত্র পরস্পর 
সদৃশ হওয়াতে সমুদয় কখগ কোণ সমুদয় চ্ছ্জ স্মান স্থুতরাৎ 
অবশিষ্ট উখগ কোণ ঠছজ সমান। অপর কখও চছঠ তিতুজ 
সদৃশ প্রযুক্ত গুখ : খক : : ঠছ: ছট এবং বহ্ুতুঞ্ ক্ষেত্রের 
সাদৃশ্য হেতুক কখ : খগ : : চছ: ছঙ্ষ সুতরাং সামা- 
ন্যতঃ (৫1২২) উখ : খগ:: উচ্ছ : ছজ অর্থাৎ ওখগ 
এবং ঠছজ সমান কোণের পাশ্বন্থ বা অন্পাতীয় একা- 
রণ (৬।৬ ) উখগ বিভুকজ ঠছজ ত্রিভজের মান কোঁণি এবং 
সদৃশ (৬19) তদ্রুপ ওগঘ তিভূজ ঠজট ভ্বিভূজের সদৃশ উপ- 
পন্ন হইবে অতএব কথখগন্ঙ এবং চক, এই উভর সদৃশ 
বছভ,জ ক্ষেত্র সমান সংখ্যার সদৃশ ত্রিভজে বিভক্ত হই 
য়াছে। 

অপিচ ইহাঁও উপপক্গ হইবে যে এ ছুই বহুভুজের পর-. 
স্পর সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি ' পরিমাঁণ উত্ত। ভিন ত্রিভ ,জেরও 
পরস্পর সম্বন্ধে ক্রমশঃ সেই নিষ্পত্তি পরিষাঁণ, তাহার মধ্যে 
কখও ওখগ ওগঘ অগ্রবর্ভি এবং চচছঠ ঠছ্জ ঠজঢ পম্চা- 
ঘর্তি, এবং কখ বার সবগীর় চছ বাছ সন্থন্ধে যে নিষ্পত্তি 
পরিমাণ কখগখণ বহুভুজের চছজঢঠ বহতুজ সম্বন্ধে তাহার 
দ্বিঘাত পরিমাণ নিষ্প্জি। 

কখও ব্িভুজ চছঠ ত্রিঘুজের লডুশ হওয়াতে খ্ড বাছর 
ছঠ সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি পরিমাণ কখড ত্রিভুজের চছঠ সম্বন্ধে 
তাহার দ্বিঘাত.পরিমাণ নিষ্পত্তি (৬1১৯) এ কারণ খণ্ড 
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বাহুর ছঠ সম্ধক্ধে যে নিষ্পত্তি পরিমাণ খঙগ ভিছুজের ছঠন্ 
সম্বন্ধে তাহার দ্বিঘাত নিষ্পত্তি গরিম'ণ অতএব কখন ত্রিভুজ 
যথা চছট ত্রিভুজ সম্গঘ্ধে খঙগ জিহুজ তথা ঠচ্ছজ স০তঙ্ধ 
(৫1১১) অপর খগ্জগ নতুজ ছঠক বিদুতজর সদৃশ একারণ ওগ 
বাহুর ইজ বানু সম্বন্ধে ষে নিম্পর্তি পরিমাণ খণ্ডগ ত্রিভূঃজর 
ছঠজত্রিতুজসম্বদ্ধে তাহার দ্িঘাত পরিমাপশিক্পত্তি তদ্ধপ উগ 
নাছুর উজ সম্বপ্ঘে যে নিষ্পত্তি ৬গঘ ত্রিভুজের ঠজঢ সম্বন্ধে 
তাহার দ্বিঘাত পরিমাণ নিষ্পত্তি উপপন্ন হইবে অতএব 
খঙগ ত্রিভুজ যথা! ছটজ সম্বন্ধে গগঘ তথ। ঠজঢ সহ্থন্ধে সপ্র- 
মাণ হইল । অধিকন্ত পুদ্ধে উপপন্ন হইয়াছে যে কখঙ ত্রিভুজ 
নথ। চছঠ মন্বন্ধে ওখগ তথ। ঠছজ সম্বন্ধে তমিদিত্ত কখও যথা 
হগঠ সম্বন্ধ খঙগ তথ! হঠজ সম্বন্ধে এবং ওগথ্, ঠজট 
পত্বদ্ধে। স্থতরাং একং অগ্রবর্তি ত্রিতুক্গ ঘখা এক২ গশ্চ।বর্তির 
সম্বন্ধে সমুদয় অগ্রবর্তি তথা সমুদয় *স্ঠাছর্তির সম্বন্ধ 
উপপগ্ হইল অতএব কখড ত্রিভুক্ষ যথা চছঠ সম্বন্ধে কখগঘ্ড 
বন্তসুজ তথ! চছজঢঠ বন্ছভূক্জ সম্বন্ধে মিশ্চিত হইন্ছেছে 
প্রন্ক কখ বাহুর ৮ছ সবগীয় বহু সন্বদ্ধে যেনিস্পন্তি পরি- 
মাণ কখও ব্রিভুজের চছঠ সম্বন্ধে তাহার দ্বিঘাঁত পরিমাণ 
নিষ্গন্তি অতএখ কখ বাহুর চছ সবগ্ীয় ঝাচ্ছ সম্বন্ধে যে 
নিষ্পত্তি পরিষাণ কখগঘও্' বহুভূজের চছজঢঠ বহুতুজ 
বঙ্বন্ধে তাহার দ্বিঘাত পরিমাণ নিষ্পত্তি । অতএব যে২ 
. বহুতুজ ক্ষেত্র ইত্যাদি। ইহাই এস্থলে উপক্লাদ্য । 

১ অন্থুমান। তদ্রপ চারি কিন্বা অন্য কোন সংখ্যক বান 
বিশিষ্ট ক্ষেত্র সবর্গীয় ভুজের দ্িঘাত পারমাণে পরস্পর সম্বন্ধে 
নিষ্পত্তি বিশিষ্ট উপপন্ন হইবে। ভ্রিতুজের বিষয়ে গুর্বে উপ 
সপ্রমাণ হইয়াছে অতএব ব্যাপক ভাঁবে কহ যাইতে পারে 
যে সরল রৈগিক ক্ষেত্র মাত্রই লবর্গীয় বাছুর দ্বিখাত পার 
মণে পরস্পর নিষ্পত্তি বিশিষ্ট হয় । 
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ক্ষেতত্ত । ৯ 


২ অনুমান! কথ চছ ছুই সবগীয় বাছুর যদি তৃতীয় অন্প- 
পাঁতীয় ভ কল্পনা কর! .যাঁয় তবে (৫1১১ সংজ্ঞা ) কখ যথা 
চচ্চ সম্বন্ধে কখ তাহার দ্বিঘাত পরিমাণে ড সম্বন্ধে সপ্রমাণ 
হইবে পরন্ক কখ যথা চছ সম্বন্ধে কখ উপরিস্থ চতুতুজি অথব] 
বহুভূজ ক্ষেত্র তাহার দ্বিঘাত পরিমাণে চছ উপরিস্থ চতুভূজি 
অথব। বহুঙুজ ক্ষেত্রের সম্বন্ধে নাশ্চত হইতেছে স্থতরাং 
ত্রিভুজের বিষয়ে যদ্রপ সগ্রমাণ হইয়াছে (৬১৯ অন্তু ) 
তজপ কখ থা ড সম্বন্ধে কখ উপরিশ্থ ক্ষেত্র তথ চচ্ছ উপ- 
রিস্থ ক্ষেত্রের সম্বন্ধে । অতএব ব্যাপক 'ভাবে কহ! যাইতে 
পারে যে তিন সরল রেখ! অন্কপাঁতীয় হইলে প্রথম যথা 
তৃতীয়ের সন্বন্গে প্রথমোপরি!|নিক্কাসিত সরল রৈখিক ক্ষেত্র 
তথা দ্বিতীয়োপরি তাদুশ রূপে নিক্কীনিত সরল রৈথিক 
ক্ষেত্রের স্বন্ধে অন্কমেয় হইবেক। 

৩ অনুমান । সমচতুতূজ মাত্রই সদৃশ ক্ষেত্র একীরণ ছুই 
সমচতুভূজের পরস্পর নিষ্পত্তি ষন্বক্ষ আপন বাহুর সম্ব- 
পে দ্িঘাত পরিমাণ এবং ছুই সদৃশ সরল রৈখিক ক্ষেত্রের 
পরস্পর নিষ্পত্তি সম্বন্ধ তাহারদের সবগয়ি বার সমচতু- 
জের তুল্য। 


২১ প্রতিজ্ঞ৷ ৷ উপপাদ্য । 

যেং সরল রৈথিক ক্ষেত্র সকল এক সরল রৈখিক ক্ষেত্রের 
সদশ তাহার! পরস্পরও সদৃশ | 

ক এবং খ ছুই সরল রৈখিক ক্ষেত্র প্রত্যেকে গ সরল 
ট্রথিক ক্ষেত্রের সদৃশ কল্লন। কর তাহাতে ক এবং খ ক্ষেত্র 
পরস্পর সদৃশ হইবে। 

ক এবং গর সদৃশ একারণ ভাহার। সমান কোণি এবং 
তাহারদের .সমানং কোঁথের পাশ্বন্থ বা অন্থুপাতীয় 
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(৬১ সংজ্ঞা)। তথা খ এবং গর সদৃশ হওয়াতে তাহারাও 
সমান কোণি এবং তাহারদের সমান কোণের পান্থ 


বাহ অন্থপাতীয় "2; এ 
অতএব ক এবং 35 ধা 
খ প্রতোকে গ 


ক্ষেত্রের লমান 
কোণি এবং তা". 
হারদের ও গক্ষে 


তের সমানং কোণের পার্বস্থ বাছ অন্থপাতীয় স্তর 
€1১১স্বং সা) ক এবং খ পরস্পর সমান কে'ণি এবং 
তাহারদের সমাঁন২ং কোণের পাশ্খন্থ বাহুও অন্ুপাতীস্ 
(৫1১১) অতএব ক এবং খ পরস্পর সদৃশ। ইহাই, এস্থলে 
উপপাদ্য। 





২২ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 


চারি সরল রেখা অন্থ্পাতীয় হইলে যেং সদৃশ সরল 
বৈথখিক ক্ষেত্র তাহারদের উপর একাকারে নিষ্কাসিত হয় সে 
সকলও অন্থপাতীয় হইবে এবং চারি সরল রেখার উপর পর- 
স্পর সদৃশ ও একাকারে নিষ্কাসিত সরল টৈথিক ক্ষেত্র অন্থু- 
পাতীয় হইলে সে নকল রেখাও অন্ুপাতীক্স হইবে। 

কথ গথধ উচ ছজ চারি সরল রেখ। অন্থৃপাতীয় জ্ঞান কর 
অর্থাৎ কখ ধখ। গঘ সম্বন্ধে ওচ তথা ছজ সম্বন্ধে কল্পলরা কর এবং 
কথ গথ রেখার উপর টকখ ও ঠগ্নঘ ছুই সদৃশ সরল রৈখিক 
ক্ষেত্র একাকারে অঙ্কিত হউক তথ] ওচ ছজ রেখার উপর ভচ 
ঢজ ছুই সরল রৈথিক ক্ষেত্র তদ্রুপ অঙ্কিত হউক তাহাতে 
হা ক্ষের বধ! ঠগথ সম্বন্ধে ভচতখা ঢজ সম্বন্ধে উপপন্গ 
হহবে। | 
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ক্ষেত্রততব ৷ ৭৩ 


কখ গ্রথ সরল রেখার ভ তৃতীয় অন্ুপাতীয় এবং উচ ছজ 
সরগ রেখার ৭ তৃতীয় অন্থপাতীয় নির্ণয় কর (৬1১৯ অপর 

কখ : গথ :£উচ ১ ছজ এবং | 

শঘ :ভ 2: ছজ : ণ (৫1১১) সুতরাং সামণন্যতঃ(৬।১১) 

কখ:ভ £:উচ :ণ পরক্ধ 

কখ : ভ ::টকখ: ঠদঘ (৬:২০ দ্বিতীয় অন্ু) এবং 

উচ : ৭ :ডচ : ঢজ অতএব 

উকখ: ঠগঘ :: ডচ উজ । 
অপিচ যদি টকখ ক্ষেত্র যথ। গণ ক্ষেত্র সস্বগ্থে ডচ ক্ষেত্র 
তথ। ঢ্গ ক্ষেত্র সম্বন্ধে কলিত হয় তবে কথ বথ। গথঘ সম্বন্ধে 
'চ তথা ছজ সন্ন্ধে উপপন্ন হইবে । 


ি 
[117 চি 


কখ যথা খক্ষ সত ঙচ রে তিদ নি ক কর জি 
এবং তদ রেখার উপর ধদ সরল রৈখিক ক্ষেত্র ভচ অথব!. 
ঢজক্ষেত্র সদৃশ এবং একাকারে স্থাপিত করিয়া নিষ্কাসিত 
কর (৬১৮) কখ বথ। গর সম্বন্ধে ওচ তথা তষ্ট লম্বন্ধে এবং 
কথ ও গঘ রেখার উপর উকখ ও ঠগ্রঘ সদৃশ এবং. একাঁ- 
কারে স্থাপিত সরল বৈখিক ক্ষেত্র নিক্কাসিত হইয়াছে ও ঙচ 
তদ রেখার উপর ভ্চ ধদ ক্ষেত্র তাদৃশ রূপে অক্কিত হই- 
কাছে একারণ টকখ যখা ঠগন্য সম্বন্ধে ভচ তথা ধদ সমন্ধে 
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ক্ষেত্রতন্্ব ৯৪ 


সগ্রধাণ হইল পরন্ত উকখ যখ! ঠগঘ সত্বন্ধে ডচ তথ। ঢজ 
সষদ্ধে কল্পন] করা গিয়াঁছ একারণ ডঢ ক্ষেত্রের চজ এবং ধদ 
ছুই ক্ষেত্র সম্বন্ধে সমান নিষ্পত্তি পরিমাণ হওয়াতে ঢজ এবং 
বদ পরম্পর সমান €৫1৯) অধিকন্ভ তাহারা সদৃশ এবং সদৃশ 

রূপে স্টাপিতও বটে তশ্রিমিত্ত ছজ এবং তদ পরস্পর সমান । 
অপর কখ যথ! গ্থ সপ্বং্ধ ওচ তথা তদ সম্বন্ধে এবং তদ ও 
ছজ পরস্পর সমান একাঁরণ কখ যথ। থঘ সম্বন্ধে ওচ তথ। ছজ 
নঙ্দ্ধে সপ্রমাণ হইল। অতএব চারি সরল রেখ! ইত্যাদি। 
ইহাই এস্তলে উপপাদ্য! 


স্পা 


২৩ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 

সমানকোণি কএক সমানান্তরাল কেত্রের বাঞছ পরস্পর 
বধদ্ধেযে নিষ্পত্তি পরিমাণ বিশিউ ক্ষেত্রফলের পরিমাণ 
তাহার যোগোৎপন্থ পরিমাণ তুল্য হইবে। 

কথ গচ সমান কোণি ক শ জ 
স্মাণান্তরীল ক্ষেত্র কল্পন। 
কর তাহার মধ্যে খখখঘ 
কোণ উগছ সমান। কণ 
এচ সমানাজ্তরাল ক্ষেঅস্ছ 
বছর পরস্পর নিষ্পত্তি - 
সদর যোগ পরিমাণে 
এ ছুই ক্ষেত্রের পরস্পর 
নিষ্পন্তি সম্বন্ধ উপর. ড ৮ ড  ঠ..$ 
ভইপুব । 
খগ গছ এক সরল নর স্থাপন কর সুতরাং ত্বগগঙও এক 
সরল রেখান্থ হইবে (5:১৪) অপর ঘছ সমানান্তরাল ক্ষেত্র 
পুর্ণ কর এবং ট অন্য সরল রেখা! নির্দিষ্ট করিয়া খগ যথ! 
গছ সম্বন্ধে ট তথা ঠ সম্বন্ধে কল্পান! কর (৬1১২) এবং ঘগ যথ! 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৯৫ 


এ সম্গন্ধে ঠ তথা ড সম্বন্ধে কল্পন। কর অতএব ট এবং ঠ মধ্য 
যে সম্বন্ধ এবং ঠ ও ড মধ্যে যে সম্বন্ধ তাহ] উক্ত ছুই ক্ষেত্রের 
থগ গছ এবং ঘগ গঙ বাছুর মধ্যস্থ স্ন্ধের সমান হইবে । 
"রন্তু ট এবং ড মধ্যে থে সম্বদ্ধ তাহা ট এবং ঠ ওঠ এবং 
বধাস্থ সম্বন্ধের যেণেউত্পপন্ন বলিয়া উক্ত হয় (৫1১৯ সংজ্ঞা!) 
স্বর উ এবং ড মধ্যস্থ নিষ্পভি সন্বন্গ এ ছুই সমানাত্তরাল 
ক্ষেতস্থ বাহুর পরস্পর সন্বপ্ধের যোগ পরিমাণান্থমায়ি হুইবে। 
অপর খগ যথ। গছ সম্বন্ধে কগ সমানান্তরাল ক্ষেত্র তথ। গজ 
নমানাস্তরাল ক্ষেত্রর সশ্বন্ধে (৬১) এবং খগ থা গছ, 
সন্বন্ধে ট তথা ঠ সম্বন্ধে একাঁরণ ট যথা উঠ সন্বপ্ধে কপ ক্ষেঅ 
তথা গজ ক্ষেত্র সন্বন্ধগে( ৫1১১ ) পুনশ্চ ঘগ যথা গড সন্ধে গজ 
'ক্ষত্র তথ] গচ ক্ষেত্র সন্বন্জে ৬৩১) এবংঘগ যথা গও সন্বন্থা 
২ তথা ভ সম্বন্ধে সুতরাং ১ যথা ড সম্বন্ধে গজ ক্ষেত্র তথ! গচ 
ক্ষেত্র সম্বন্ধে (৫1১১) অতএব ইহ] সপ্রধাথ হইল যে ট যথ। 
2 সস্বন্ধে ক ক্ষেত্র তথ! গজ ক্ষেত্র সম্বন্ধে এবং ঠ যথা ডভ 
বন্থদ্ধে গজ ক্ষেত্র তথ! গচ ক্ষেত্র সম্বঘ্ধে একারণ সামান্যতঃ ট 
বথ। ড সম্বন্ধে কগ ক্ষেত্র তথা! গচ ক্ষেত্র সম্বন্ধে (৫1২৯ ) 
পরদ্ধ উ এবং ডভ মধ্যস্থ সম্বন্ধ এ ছুই ক্ষেত্রের বাহু মধাস্থ 
রে যোগ পরিমাপাস্থযাঁয়ি অতএব কগ গ্রচ সমানাস্তরাল 

ক্ষেত্রের পরস্পর সম্বন্ধ তদ্বাছ মধ্যস্থ সম্বক্ষের যোগ পরিমাণান্ডু- 
খায়ি উপপন্গ হইল। সুতরাং সমাঁলকোগি ইত্যাদি । ইহাই 
এস্থলে উপপাদা। 


২৪ প্রতিজ্ঞা । সম্পাদ্য ৷ 
কোনসনানাস্তরাল ক্ষেত্রের কর্ণের পরিতঃ যেং সমানান্তরাঁল 
ক্ষেত্র থাকে তাঁছারা পরস্পরের এব* নমুদয় ক্ষেত্রের সদশ । 
কখণ্ঘ এক সমানান্তরাল ক্ষেত্র,কগ তাহার কর্ণ, এবং 
জট কর্ণের পরিতশ্থ সমানান্তরাল ক্ষেত্র । ঙছ এবং অহ 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৯৬ 


নমানান্তরাল ক্ষেত্র পরস্পর এবং সমুদয় কখগথঘ ক্ষেত্রের 
সদশ ভইবে। 


ঘগছঢ পরস্পর সমানা- 
স্তরাল একারণ কঘগ কোঁণ কচ 
'কোণের সমান (১২৯) । উদ্জরপ 
খগ উচ সমানান্তরাল তন্সিনিত্ত 
কখগ কোণ কঙচ কোণের সমান 
এবং খগ্বঘ উচছ ছুই কোণ 
প্রত্যেকে সন্মুখস্থ ঘকখ কোণের সমান প্রযুক্ত (১৩৪) পর 
স্পর সমান সুতরাং কখগঘ এবং কউচছ দুই সমান স্তরাল 
ক্ষেত্র পরম্পর সমান কোণি । অপর কখণ ক্কে'ণ কও" 
কোণের ষমান এৰং খকগ কোণ খকগ উকচ ছুই ভিডূজন্থ 
আছে একারণ ই ছুই ত্রিভুক্গ পরম্পর সমান কোনি সুতরাং 
কখ যথ। খগ লঙ্বন্ধে কঙ তথ। ওচ সম্বন্ধে (৬1৪) এবং সমা- 
নাস্রাল ক্ষেত্রের সন্ুথন্থ বাছ পরস্পর সমান (১৩১)অতএব 
কথ যথ। কঘ সম্বন্ধে কঙ তথ। কছ সম্বন্ধে (৫1৭) এবং ঘগ যথচ 
গথ সম্বন্ধে 5চ তথা চও সম্বন্ধে এব৬গঘ যথ। ঘক নব্বন্ধে চছ 
তথ। ছক সস্বন্ধে সুতরাং কখণঘ কঙচছ ছুই সমানান্তরাল 
তের সমান কোণের পান্থ বা অন্থপাতীয়, তঙ্গিনিস্ত এ 
ক্ষেত্র পরস্পর সদৃশ. (৬া১ সংজ্ঞ। ) তদ্রপ কখগঘ এবং 
চজগট ছুই সমানাস্তরাজ ক্ষেত্র পরস্পর সদৃশ উপপন্ন হইবে 
'সতএব ছও উজ ছুই ক্ষেত্র, তোকে ঘখ ক্ষেত্র সদৃশ 
কিন্তু যে২ সরল রোখিক. ক্ষেত্র প্রতোকে এফ সরল টৈধিক 
ক্ষেত্রের সছৃশ তাহার! পরস্পর দশ একারণ ছও সমানান্ত- 
রাল ক্ষেত টজ বষানাস্তরাল ক্ষেত্রের সদূশ। অতএব কোন 
সমানান্তরাল, ্গে তের ইত্যাদি। ইহাই এস্থলে উপপাদ্য । 
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কো ৯৭ 
*, ই৫ শুভিচ্ঞা । উপপাদ্য। 

ছক সিদিষ্টি সয়ঈ। রৈশিক' ক্ষেত্রের সদৃশ এবং অন্য এক 

নদ্দিষটি সনদ টৈথিক ক্ষেত্রের. সদ!ন এক ঈরেল টিক ক্ষেত 

। টি্কামিত ঝরিতে হইবে | এ 
/ কখগ বং খ নির্দিষ্ট রগ রৈশিকী কৈহ। কখন ক্ষয়ে 
হুশ অথচ কের সমান অন্য পক মরন বৈধিক ক্ষেত্র 

নিষ্ক।সিত করিতে হইবেক।' "দা ২ 

খগ নব্রল রেখার উপর কখব ক্ষেত্রেয্স সার খও লমানন্ত. 
বল ক্ষেত্র নিষ্কালিত কর (919৫ অন্যান) এবং গঙ সরল 
রখ!র উপর ব্য ক্ষেত্রের সঙ্গান গত সমানান্তরাল ক্ষেত্র নিক্কা- 
সত কর তাহার চগঙ কোণ দেল গখখঠ কোরে সমান হা, 

শহাতে খগ পচ এবং ঠও পুত একং সয়ঙ্প রেখা হইঝে। 

। ১১৯ 8153 ) খু এবং খাঁচ সরল বেখার ছক এখ) 
সঙ্থপাভীয় নিদেশি করিত) ( ১:১৩) তাহা উপর কক্খগ 
গেট র সদূশ এবং দছূলাবস্থ টছজা সরল রৈখিক ক্ষেত্র 

নিক্ষ'দিত কর (৬1১৮) অপর খগ খন! ভজ সমন্ধে জগ: 


ক ঢা চি নাঃ 
ৰ হিলের রা 
.. 37 $ ৬ ই ও 


'গচ সহছে কল্িত হইয়াছে এবং তিন সরল রৈখিক , 
কষে অনুাতীয় হইজে কথন যা? ততীর লহন্ধে এ্খ- 
থে/পরিস্থ "গো তথা! দ্বিতীযোপরিস্থ তৎ রূপ কে সমন্ধে 
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স্কহ তখ! উজ নন্বন্থে। পর গণ হখ। পচ সম্বন্ধে খ্ 
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ক্ষেতত্ব। ৯৮ 


সমানাগ্তরাঁল ক্ষেত্র তথ] ওচ সমানান্তরাল ক্ষেত্র সপ্থন্ধে (১1১) 
অতএব কখগ ক্ষেত্র ধখা টছজ ক্ষেত্র সব্বন্ে খঙ সমানাস্তরাল 
ক্ষেত্র তথ। ওচ সম্বন্ধে (১1১১) অধিকন্তু কখগ সরল রৈখিক 
ক্ষেত্র খণ্ড সমানান্তরাল ক্ষেত্রের সমান অতএব টছজ ক্ষেত্র 
উচ সমানাস্তরাল ক্ষেত্রের সমান (৫1১৪) এবং উচ খ সমান 
হওয়াতে উছজ ক্ষেত্রও 'ঘ সমান উপপন্ন হইল এবং গুর্বের 
ভাহ! কখগ ক্ষেত্রের সদৃশ সপ্রমাণ হইয়াছে । অতএব টছজ্ 
সরল বৈদিক ক্ষেত্র কখগ ক্ষেত্রের সদৃশ এবং ঘ ক্ষেত্রের 
সপান রূপে নিষ্কাসিত হইল | ইহাই এস্থলে সম্পাদ)। 





২৬ প্রাতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 

দই স?ুশ সমানান্তরাল ক্ষেত্রের যদি এক সামান্য কোণ 
থাকে এবং উভয়ে যদি সদৃশাবস্থ হয় তবে তাহার। এক কণের 
গরিতস্থ হইধে। 

কখগঘ এবং কওচছ ছু ই সদৃশ এবং সদৃশীবন্ছ সমানান্ত- 
বাল ক্ষেত্রের থকখ এক সামান্য কোণ কল্পনা কর । কখখ্ছ 
এবং কঙচছ উভয়ে এক কর্ণের পরিতস্থ হইবে। 

যদি সাৎ তাহ। না হয় তবে উছ সমানীন্তবাঁল ক্ষেত্রের কচ 
কণহইতে স্বতন্ত্র সরল রেখায় খখ সমানান্তরাঁপ ক্ষেত্রের 
কজণ কর্ণ কল্পসা কর এব জ হত চ্ছ্‌ 
বিন্দুতে কজসগ ও ছচ সরল রেখ।র 
সম্পীত হউক। জবিন্দদিয়া উজ ১১২২ & | 
সরল রেখ। ক্ষ অথবা! খ্গ রেখার 
সমানান্তরালরূপে নিক্ষালিত কর [71২ 
তাহাতে কর্খগ্রধ' এবং কটজছ্ খ্ব 
সমানান্তরাল ক্ষেত্র এক কর্ণের পরিতস্থ প্রযুক্ত রর 
নদৃশ হইবে (৬1২৪) অতএব থক যথখ! কখ সম্ঘ্ধ ছক 
তথা কট সম্বন্ধে কহ খাইতে পারে (৬.১ সংজ্ঞ।) পরস্ধ 
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ক্ষেত্র: ৯৯ 


' পুর্ক কল্সনানুসারে কখণঘ এবং কঙচছ পরস্পর সদৃশ একারণ ; 


ঘুক ধথা কখ সম্বন্ধে ছক তথা কঙ সম্বন্ধে নিশ্চিত হইতেছে 


(৫1১১) সুতরাং ছক ঘথ! কট সম্বন্ধে ছক তথ। কঙ সম্বন্ধে. 


'্র্থ।ৎ কট কঙছুই রেখার সহথ-্ধে ছক রেখার নিষ্পত্তি পরি” 
মাণ সমান স্রুতরাং কট এবং কঙ পরস্পর সমান হয় 


(81৯) কিন্তু তাহ। অসাধ্য কেননা! লখৃতর বৃদ্ত্তরের সমান 


হয়না অতএব কখগঘ কটজছ্‌ উভ:য় এক কর্ের পরিতন্থ 
হইতে পারে না স্তর € কখগঘ কঙচ্ অবশা এক কর্ণের 
পরিতস্ত হইবে। অতএব ছুই সদূশ ইত্যারদি। ইহাই এস্থলে 
উপ দা! 


২৭ প্রতিজ্ঞা । উপপাদয। 
কোন নির্দিউ সরল রেখার বিবিধ খণ্ডে খে আয় 
সন্তাব্য.ছেয় এ দরল রেখার অদ্ধের উপরিস্থ সন চতুর 
৩৫ নর্বাপেক্ষা বৃহত্তম হইবে | 71 
রা এক নির্দিউ সরল রেখা গ বিদ্বাতে দ্বিখণ্ডিত হইয়াছে 
বং তহস্থ অপর বিদ্দ, | কথ রেখার" 
খনচুতুজ কঘ.ঘখ আয়ত্ব অপেক্ষা ক গত খ 
বৃহৎ হইবে |, 





কেননা কথ সরল খাঁ বিন্দতে ডর 


ঘ বিন্দুতে হই অনমান তৃগে বিভজ হওয়াতে 'রুখ্থ এবং 
খষ খণ্ডের আঁয়ত এবং গর খণ্ডের সমচতৃভুজি এক 
খোগে কগ রেখার সমচতুভুজ তুল্য হইবে (২1৫) সুস্রং 
কদ সমচতুতু্জ কঘ.খঘ আয্মতাপেক্ষা বৃহৎ হইবে । অতএব 
কোন নির্দিষ্ট ইত্যাঁদি। ইহাই এনে উপপাদ্য । 
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ক্ষেত্রতত্ব! 5৪৬ 


২৮ প্রতিজ্ঞা । সম্পাদ্য। 
এক নির্দিউ সরল রেখ!কে এম করিস্। ভগ করিতে 
হইবে যে দই খণ্ডের আয়ত এক নির্দিক্ট সরল রৈখিক 
ক্ষেত্রের" সমান হয় অথচ এ ক্ষে্জ অদ্দ” রেখার সম চতুভু্ি 

অপেক্ষা অধিক হইতে ন। পারে । এ 

কথ নিদ্দিষ্ট সরল রেখ] এবং গ নিদিষ্ট সরল রৈখিক 
তর গ ক্ষেত্রের সমান ঘঙচছ এক সনচতুভূ'জ নিষ্কাঁসণ কর 
( ৬২৫) অপর কথ সরল ব্রেখাকে জ বিন্দুতে ছ্বিথণ্ড কর কক্ষ 
রেখার সমচতুভূজি যদি ঘ্চছ 51 সমান হয় তবে 


৯17 ২২১, 


অভান্ট সিদ্ধির অপেক্ষ। নাই যদি সমান না হয় তবে 
শক্ষপা্থসারে ব কজ্ত রেখার সঘচতুতূ জ ঘ. স্ব ছইতে অবশ্য 


*পেফেয়ার ইউক্রিভের শ্ুল গরস্থোক্ত ২৮ প্রতিজ্ঞার 
পরিবর্তে এই প্রতিজ্ঞ! রচন। করিয়াছেন তিনি কহেন ইউ- 
ক্রিড প্রণীত প্রতিজ্ঞ৷ নব্য পাঠকের পক্ষে অত্যন্ত কঠিন; তাহ! 
যথার্থ বটে কিন্ত বিভক্ত রেখার খণ্ডের আঁয়ত কীদশ 
ক্ষেত্রের সমান হইবে তাহ স্থির না করাতে তীহার রচ" 
নায় দৌষস্পর্শহয়। ইস্ক্রিড পুর্ববর্তি কোন প্রৃতিজ্ঞীয় 
ঘে বিষয় সম্প।দন করিবার খার! গ্রকীগ করেন নাই অথব। 
সহজে সম্পাদ্য বলিয়া স্বীকার করেন নাই ফখন তাহার 
ন্যস উল্লেখ করেন ন1। প্রেফেয়ার উত্ত ক্ষেত্রকে সরল 
নৈথিক বলিয়া বিশেষণ ন1 করাতে আপণৃভতঃ অঙ্গীকার 

করিতেছেন যে সর্ব প্রকার ক্ষেত্রের তুল্য সম চতুভূর্জ অক্কিত 
কর যায় কিন্ত তাহা! বাস্তবিক সত্য নহে। 


501 0208 পুত, 
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ক্ষেত্রতন্্ব। ১০১ 


অধিক হইবে সুতরাং ঘঙচছ চতুভূর্জের ঘঙ বান হইতে 
কক্ষ বহত্তর হইবে । 

কখ রেখার লঘ্বভাবে জট নিষ্কীাপিত করিয্ছ। তাহা ঘঙড 
সদান কর এবং টজ রেখাকে ঠ পর্যন্ত বৃদ্ধি কর যেন টঠ ক্জ 
অথবা জখ সমান হয়। অনস্তর ট' কেন্দ্র করিয়া টঠ পর্যন্ত 
ধস্ত অঙ্কিতকরঙড বিন্দুতে সেই বৃত্তের কখ রেখোপরি সম্পান্ত 

হউক পরে টড সৎযুক্ত কর। কখ রেখ। জ চিত্তে সমান ভাবে 
এবং ড চিত্রে অসমান ভাবে বিভক্ত হইয়াছে একা রণ ক, 
ডখ + জড২ সত কজ (৫1২). উডং। অপর টউজং + জড় 

স্টরডং (১৪৭) সুতরাং কড.ডখ.. জডং » টজৎ +" 
কডৎ এবং জডযবিয়োগ করিলে কড.তখ » টজ২। তধিকস্ত 
উক্স » ঘঙ স্ৃতরাঁৎ উজ » ঘউং। কিন্ত ঘঙ রেখার সম 
»তুভু'জগ সরল বৈখিক ক্ষেত্রের তুল্য তন্িশিত্ত কভ-ডখ 
গঅতএব নির্দিষ্ট কখ সরল রেখা ড বিদ্দতে এমত প্রকারে 
বিতক্ত হইয়াছে ষে কড এবং ডখ ছুই খণ্ডের আয় তগ নির্দিষ্ট 
সরল রৈখিক ক্ষেত্রের সমান হইল । ইহাই এস্থলে সম্পাদ্য ! 


২৯ প্রতিজ্ঞ! ! সম্পাদ্য । 

এক নির্দিউ সরল রেখাকে এমত করিয়। বৃদ্ধি করিতে 
হইবে যে & রেখার ছুই শ্রান্ত এবং বৃদ্ধির সীমা মধ্যস্থ ছুই 
খুণ্ডর আয়ত নির্দ্দিট সরল বৈথিক ক্ষেত্রের তুল্য হয়। 

কখ নির্দিক্ সরল রেখা বান্ধতবা কখ রেখার খণ্ডের 
টি যে সরপ রৈথিক ক্ষেত্রের সমান হইবে তত্ত,ল! এক জন 

কুভজ কল্পন! কর (৩২৫)। ঘণ্ড সরল রেখ | [খ চতু- 

হু'সের বাক্ছ হউক. । 


্ *প্পেফেক্সার এস্কলেও সাধারণ রূপে কহেন নস নিউ 
কত” গুর্ধ টীকায় দুষ্টি কর । 
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ক্ষেত্রতত্ত। ৯৯২ 


কখ সরল রেখাকে গ বিস্দ্‌ রি নত 
তে দ্বিখণ্ডিত রুরিয়া! খচ তাহার 
লগ্ব নিষ্কাষিত কর ষেন খচ ট্রে 
ঘঙ সমান হয়পরে গচ সংযুক্ত / 
করিয়।গর কেন্দ্রহ ইতে গচ পর্য্যন্ত জা হ খাছ. 
বৃত্ত অস্ষিত কর কখ সরল ঘা 


রেখা বদ্ধিত হহয়া ছ বিদ্দ,তে এবৃত্ত সংলগ্ন হউক। অপর 
কখ গ বিন্দ। তে দিখখ্িত হইয়া ছ পর্যন্ত বদ্ধি ত হইয়াছে: 
একারণ কই; ছখ +* গ্থথ হস গহ (২1৬)- গচন। পর্দ্ধ॥ 
গচৎ সগ্রখৎ + খচছ (১18৭) সতরাৎ কছ' ছথ্ + গখখ সপ 
গণ্খৎ + খচৎ এবং কছ. ছখখ »- খচং। অপ্নিকম্ খচ . শু ' 
স্ুতরাৎ খচং সর ঘঙং। অপর বদ্ধিতব্য কখ রেখার খণ্ডের 
আয়াত যে সরল রৈখিক ক্ষেত্রের সমান হইবে ঘঙ রেখার:সম. 
চতুভু জ ত্য অতএব কখ সরল রেখা এমত প্রকারে সু 
প্টন্ত বন্ধিতি হইয়াছে যে বদ্ধিতরেখার কছ এবং ছখ খংগুর 
আয়ত নির্দিষ্ট সরল বৈথিক ক্ষেত্রের সমান ভইল। ইহাই 
তন সম্পাদ্য। 

টাকা। পাঠিকবগ এস্থালে বুঝিবেন যে পুর্ববর্তী ্রতিদ্ধা্ে 
খেত নির্দিষ্ট সরল রৈথিক ক্ষেতের পরিষাণ নিষরিত্ব হই-. 


মাছিল্ এ প্রতিজ্ঞ।য় লেগ হয় নাই । পচ 
২০ প্রতিক্্বা। নম্পাদ্য। 
এক সির্দিউ 'সরল রেখাকে অস্ত এবং অধ আন্থুপবতীয় 
করিয়। ছেদ করিতে হইবে |. 
কখ নির্দিউ সরল রেখা তাহাকে অন্ত। এবং মধ্য অস্থ- 
পাতীয় করিয়া ছেদ করিতে হইবে । 


কথ রেখার উঠার খবগ সম চতুভূরজ নিদ্ধাসিত কর (১৪৬) 
এবং গক ঘ পর্ন বৃদ্ধি কর যেন গশ্বঘক আন্ত খগ লম 
. 
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হ্ষেত্রতত্ত ৷ ০ 


১১৬, তুল্য হঘ্ব (৬1২৯ ) এব কউথক সমান ছেদ করিয়া 
দগগ এবং কঙ অথবা ঘগ এবংঘ্বক রেখার আয়ত খঘচ পুর্ণ কর! 
“্ঘপক আঁয়ত খশ মমচতুতু'জের - 
সমান হওয়াতে ঘচ আয়ত ক্ষেত্র খগ 
সান হইতেছে খ ছুই ক্ষেত্রের কচ 
দাঁমান্যাংশ বিয়োগ করিলে অবশিষ্ট ও 
এবং খচ নমান হইবে । পরক্ধ খচ ক্ষেত্র 
[৪ এবং উখ অর্থাৎ কথ এবং খষ্ড 
বেখার আয়ত এবং ঘঙ কঙ রেখার সম 
“কুভ জর অতএব কঙ রেখ কখ 
বর, খঙ ব্রেখার মধ্য অন্তুপাতীয় (৬১৭) অর্থাৎ কখ যথ! 
₹€ সম্বন্ধে কও তথা খঙ সম্বন্ধে সগ্রমাণ হইল । অপর কখ 
কও অপেক্ষা বহুত স্থতরাঁং কঙ থউ অপেক্ষা বৃ ২ ইইংদ 
: 81১৫) অতএব কখ সরল রেখ। ও বিন্দ,তে অন্ত্য এল মধ্য" 


এ্গাতীয় কূপে ছিন্স হইল (৬1৩ সং 1) । ইহাই এস্থলে 
নম্প্দ্য। 





প্রকারীন্তর । 


কখ নির্দিষ্ট সরল রেখাকে অন্তা এবং মধ্য জিন 

ক্গে ছিন্ন করিতে হইবো 

কখ রেখাকে গ বিন্দুতে এমত করিয়া ছিন্ন করযে কথ" 
থগ আয়ত কগ সরল রেখার সম চতুভু জি 
সমান হয় (২1১১) অপর কখখখ আত ক. গ খ 
কগ্ণ রেখার সম চতুভু্ি তুল্য একারণ খক বথা কগ সগ্থন্থে 
কগ তথা! গখ সম্বন্ধে উপপন্ন হইবে (৬১৭) অতএব কখ 
সরল রেখা অন্ত্য এবং মধ্য অন্থপাতীয় ছি হুইল। 
ইহাই এস্থলে সম্পাদ্য। 
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ক্ষোত্রতস্্ব। 9৪ 


৬১ প্রতিজ্ঞা 1 উপপাদ্য! 

. সমকোনি ত্রিভুজের সমকোঁণের সম্ম্স্ক বাছুর উপরি নিষ্ব- 

চত সরল খিক ক্ষেত্র সমকোণের পার্শ্ব ছুইবাহ্থুর উপ- 
বন্ব তৎ্সদ্রশ এবং তাঁদুশ বূপে নিক্কাদিত ছুই সরল 
খেক ক্ষেত্রের সমান হয়। 

কথণ সমকোণি ত্রিভুজ তাহার নধ্ে খকগ সমকোঁণ। খথ 
[জর উপরি নিষ্কাসিত সরল ব্ৈথিক ক্ষেত্র কখ এবং কণ 
হর উপরিস্থ তৎসদৃশ এবং ত্াদুশ রূপে নিষ্কাসিত দুই 
রল রৈখিক ক্ষেত্র সমান হইবে । 

কঘ লঙ্বপাত কর। অপর কখগ সমকোণিত পা হমাকোণ 
* ইইতে খগ মির উপর লযবপ!ত ভইয়াছে একারণ কখঘ 
'শ্বগ দুই ত্রিভুঙ্ সমুদয় কখগ ত্রিভুজের এব” পরস্পরের 
“হইল (৬1৮) এব কখণ শ্রিভূজ কঘখ ত্রিভুক্ষের 
"ধা হওয়াতে খর যথা 
-কসস্থন্ধে খক তথ। খখ 
সন্ধে (৬৪ ) এব? 
ই ভিন সরল রেখা 
নম্ুকাতীয় হওয়াতে 
থম যথা তৃতীয় সম্ব- 
» পগ্রথমোপারস্থ ক্ষেত্র 





'থ। দ্রিতীয়োপরিস্থ তৎ্সদৃশ এব” তাছুশ রূপে নিক্কানত 
ক্র সম্বন্ধে (৬২০ দ্বিতীয় অন্মান।। অভ্এব রা চি 
“ধ সম্বন্ধে গথ উপরিস্থ ক্ষেত্র তণ। খক উপরিস্থ ত 
"ত্র সন্বর্ধে এবং দ্বিলোম নিষ্পন্তিতে (৬:খ্‌ ) ্বখ রা 
“ম সন্বদ্ধে খক উপর্ধিস্থ ক্ষেত্র তথ! খগ উপরিস্থ ক্ষেত্রের 
বন্ধে? তদ্রপ ঘণ যথ! খগ সম্বন্ধে ণক উপরিস্থ ক্ষেত্র তথ! 
'খ উপরিস্থ ক্ষেত্রের সম্বন্ধে উপপন্ন হইবে । অতএব 
21২৪) খঘ এবং ঘগ ছুই ক্ষেত্রের একত্র যোগ ষ্থ। 
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ক্ষেত্র! ১০৫ 


২শ সগ্ঙ্ধে খক এবং বগ উপরিস্থ জুই ক্ষেত্রের একত্র ষোগ 

এথ। খখ উপরিশ্ত ক্ষেত্রের সগ্বন্ধে উপপন্ন হইল স্থতরাৎ 
এক এনং কগ উপরিস্ত ভই ক্ষেত খগ উপরি ক্ষেত্রের সমান 
নিশ্চিত হইল আর তাহারা পরস্পর সদৃশও বটে অতঞব 
ব্রিভূজে ইত্যাদি ! ইহাই এস্থলে উপপ্দাদ্য। 


৬২ প্রতিজ্ঞ।। উপপাদ্য? 

দই ব্রিভূজের বদি দুই বান অনুপাতীয় হয় এবৎ 
শাহারা এক কেটিদ পরস্পর অংলগ্র প্রপুক্ত যর্দে সবগীয় 
হাঙ্ছ পরন্পরের সমাপাশ্বরাল হয ভবে তাহারদের অবশিষ্ট 
[ক এক সরল রেখাক্স থাকিলে । 

বখগ এবং ঘগঙ্ ডুই ত্রিভুজের খক্ কগ বাগ ঘড 
"ভুত অন্ঠপাতীয় কঞ্গন' কব রন ২ খক হযথ। কগ সম্বন্ধে 
»ব তথা ঘঙ সম্বন্ধে দ্ঞান কর এব? ভখ ঘণ ও কম ঘঙ পরম্প, 
চে সমানান্তরাল কল্পণা কর তাহাতে খগ গড খক সরল 
রেখ স্থ উপপন্ন ভইবে। 

কখ ঘগ পরম্পর সমা- ক্ষ 
শ।হ্করাল এবং তাহার- 
“পর উপর কগ রেখার 
»ল্পাত হইয়াছে একারণ 
একগ কোণ অপরপাশ্বস্থ 
কণঘ সমান (১২৯) 
+ কারণ গঘঙ কোণ খ; গ্‌ ঙ 
শখ কোণের সমান স্থতরাঁৎ খকগ এবং গধ্ও পরস্পর 
সমান। অ[পচ কখগ ঘগঙ ছুই ত্রিভুজের ক এবং ঘ কোণ 
সমান এবং এ সমান২ কোণের পাশ্বস্থ বাছ অন্তপাতীযব 
হওয়াতে অর্থাৎ খক যথা কগ সম্থপ্ধে গঘ তথা ঘঙ সম্বক্ষে 
কল্পিত হওয়াতে কখগ্ধ এবং গঘউ ত্রিভুজ পরস্পর সমান কোপি 
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ক্ষেত্রতত্ব। ১০৬ 


উপপন্ন হইতেছে (৬৬) একারণ কখগ কোণ ঘগঙ কোণের 
সমান হইল এবং পুর্ষ্রে প্রমাণ হইয়াছে ষে খকগ কোণ 
পথ কোণ সমান অতএব সস্তদয় কগঙ কোণ খকগ এবং 
কখগ ছুই কোণের তুল্য তাহাতে খগক কোণ যে।গ করিলে 
কগঙ এবং কগখ ছুই কোণ খকগ কখখ এবং কগখ তিন 
কোণের সমান হয় পরন্থ খকগ কখগ এবং কগখ তিল কে।ণ 
ছুট অনকোণ তুলা (১৩২) অতএব কগঙ এবং কণ্ঠখ ছুই 
প্মকোণ ভুল্য এবং কগ রেখাস্থ গ বিন্দুতে খগ গঙ্ ছুই 
সরল রেখ! ভিন্নং পাশ্ব হইতে 'আসিয়! কগঙ এবং কগখ ছুই 
দংজগ্ন কোঁণকে একত্র দ্রই সমকোণ তুল্য করিতেছে একারণ 
ধন এবং গঙ এক সরল রেখাস্থ সপ্রমাণ হইল (১1১৪ )1 
"এব ছুই ত্রিভুজের ইত]াদি । ইহাই এস্লে সম্পাদা। 
২১ প্রতিজ্ঞা | উপপাদ্য | 

সমান বৃত্তেতে কেন্রুস্থ অথব! পরিধিস্থ কোণ যেং চাপের 
ঈপর থাকে পরস্পরের সন্বঙ্গে তদস্থঘায়ি নিষ্পত্তি পরিমাণ 
ধরণ করে| বৃস্ত চ্ছেদকের বিষয়েও এইবপ হয়? 

কখগ ঘঙচ ছুই সমান বৃন্ঃ খছণ্ এবং উজচ তাঁহারদের 
কন্তরস্থ কোণ এবং খকগ ও উঘচ পরিপিস্থ কোণ । খগ চাপ 
ঘথ;ঙচ চাপ সম্বন্ধে খছগ কোণ তথ! উজচ সম্বন্ধে এবং খকগ 
উখচ সম্বন্ধে । আর খছণ বৃত্তচ্ছেদকও তথ। উজচ বৃত্তচ্ছেদক 
নসন্ধে উপপন্ন হইবে । 

খগ চাপের সমান কএক চাপ যথা গট টঠ এবং উচ 
পের সমান২ কএক চাঁপ যথা চড ভঢ কল্পন1 করিয়। ছট 
৮ঠ জড় জঢ সংযুক্ত কর। খগ গট টঠ চাঁপ পরস্পর সমান 
এক'রণ খছগ গ্রছট টছঠ কোণও পরস্পর সমান 
£ইবে (৩1২৭) অতএব খঠ চাপ যে পরিমাণে খগ চাপের 
মপবর্তা খছঠ কোঁণও সেই পরিমাণে খছগ কোথের অপ- 
র্ভা। তদ্রুপ ওঢ চাপ যে পরিমাণে ঙচ চাপের অপবর্তয 
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ক্ষেত্রতত্ব: ১৩৭ 


ওজঢ কোণও সেই পরিম!ণে ডি কোঁণের অপবর্ত্য । পরস্ক 
খঠ চাপ উঢ চাপের সমান হইলে খছঠ কোৌণও উজঢ 
বোঁণের সমন হইবে (৩1২৭) অথব। খঠ চাঁপ গুঢ চাপের অধিক 





চা 


হইলে খছঠ কোণও উজঢ কোণের অধিক হইবে এবং উক্ত 
ঢাপম্যুন হইলে কোণও তজপ ন্থ্যুম হইবে । অতএব এস্কলে 
চর রাশি নির্দিষ্ট হইতেছে অর্থ।ৎ খগ্ধ উচ ছুই চাপ এবং 
খঙপ ও উজচ দুই কোঁথ এবং খগ ঢাপ ও খছগ কোণের ছুই 
দন অপবর্ত্য খঠ চাপ এবং খছৃঠ কোণ তথা ওচ চাঁপ এবৎ 
$জচ কোণের ছুই সম অপবর্ত্য উড চাপ এন ওজঢ কোণ নি- 
শ্চিত হইয়াছে এবং ইহাঁও সপ্রমাণ হইয়াছে যে.খঠ চাপ উড 
চাপের সমান অথবা] স্থ্যুনাধিক হইলে খহঠ কোঁণও উজচ 
কোণের সমান অথবা 'ন্যুমাধিক হইবে অতএব খগ চাপ 
যথ। ঙচ চাপের সম্বন্ধে খছগ কোণ তথ। উজচ কোণের সন্বন্ধে 
ত্ইবে € 1৫ সংজ্ঞ।) অধিকন্তু খছগ কোণ যথ। উজচ 
নম্বন্ধে খকগ কোণ তথ। গখচ সম্বন্ধে (৫1১৫) কেনন] 
প্রথমে ছুই কোণ' ক্রমশ অপর ছুই কোণের দ্বিগুণ 
(৩২০ ) অতএব খগ চাপ যথ]। ওচ চাপ লম্বন্ধে খছগ 'কাণ 
তথা উজচ কোথ সন্থন্ধে এবং খকগ কোণ তথা ওঘ১ কোণ 
নঙ্গদ্ধে উপপন্ন হইল । 

অপিচ খগ চাপ যথ। ওচ চাঁপ সম্বন্ধ খছগ-বৃত্তছেদক তথ! 
ওজচ বৃত্তছেদক নম্বন্ধে উপপন্ন হইবে । খগ্ এবং গট সংযুক্ত 
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ক্ষেততত্ব । ১০৮ 


কর এনং খগগটদ্ুই চপেভণ একুং বি, নির্দেশ করিয়! 
খত ভগ গণ ৭ট সংযুক্ কর । অপর খছনর গছটজিভু: জৈ খছ 
গন এবং গছ ছট ছুইং বানু এবং এং বছর মধ্যবর্তি এক কোণ 
রি হওয়তে-খগ ভূমি গট ভূমির এবৎ খঙগ্ধ তরাভু্গ গ্ছট 

ভিভুজের, সমান হইবে (১3) অথকন্ত খন চাপ গট চাপের 





«মান হওয়াতে কখগ বৃন্তপরিধিতে তাহারদের অবশিষ্ট অংশও 
+রম্পর সমান হইবে একারণখতণ কোণ গ্রণট কোণের সমান 
৩২৭) সুতরাং খভগ নৃন্ভখণ্ড গ্রণট বৃত্তখ্ডের সদৃশ 

। ৩৯সং ) পরন্থ এ ছুই খণ্ড খগ গট সমান রেখার 1র উপরিস্থ 
আছে আর সদৃশ বৃত্তখণ্ড সমান২ সরল রেখার উপরিস্থ 
হইলে পরস্পর সমান হয় (৩২৪) অতএব খভগ বৃন্তখগ্ড 
শণট খণ্ডের সমান হইবে । অপর খছগ ত্রিনভূুজও গছট তরি 
'জর ষমান উপপন্ হইয়াছে অতএব খছগ সমুদয় বৃত্ত ছেদক 
খ্ছট বৃত্ত ছেদকের সমান সগ্রমাঁণ হইল। এ কারণে টদ্ধঠ 
তত ছেদ্বক খছগ অথব| গছট বৃত্ত ছেদকের সমান হইবে। 
হদ্রূপ উজচ চজড ভঞ্ঢ তিন বৃত্ত ছেদক ও পরস্পর সমান উপ- 
পন্ন হইবে অতএব খঠ চাপ যে পরিমাণে খগ চাপের অপবর্ত 
খছঠ বৃত্তছেদকণও মেই পরিনাঁণে খছগ বৃত্ত ছেদকের অপবস্ত্য 
হইবে। এ কারণে ঙঢ চাপ ঘে পরিমাণে গচ চাপের অপবর্ত্য 
গঞ্জ বৃত্ত ছেদকও সেই পারিমাগে গজচ বৃত্ত ছেদকের অপ- 
্ হইবে । অপর খঠ চাপ যদি গুঢ চাপের সমান হয় তবে 
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ক্ষেত্রতত্ব ! ১০৯ 


থছঠ বৃত্ত ছেদকও ওক বৃত্ত ছেদকের সমান হইবে এবং 
খঠ চাঁপ যদি উচ চাপের অধিক হয় তবে খছঠ বু ছেদকও 
গুজচ নৃত্ত ছেদকের অধিক হইবে আর এ চপ ন্থযুন হইক্চে 
“৮ েদকও নান হইব অতএব এস্বলে চারি রাশির নির্দেশ 
হইল অর্থ খগ উচ ই চাগ এবং খদ্বগ্গ ডজ্গচ দ্ুউ বৃক্ত 
ছেদক! খগ চাগের ও খহপবৃনস্ত ছেদাকর খত চাপ এৰৎ 
খচ্ঠঠ বৃত্ত ছেদক যে কোন প্রকারে সম আপনর্ভ্য তখা উচ 
ঢগেহ এবং উজচ বন্ড ছেদকের উচ চাপ এবং উজঢ পুন 
গেদক তদ্ধপ সম অপবস্ত্য সিদ্ধ হইয়শছ এবং ইহাও 
নপ্রমীণ হইয়াছে যে খঠ চাঁপ উড চপের সমান অথব। 
দনাধিক্চ হইলে খছঠ বৃত্ত ছেদকও ওজট বৃদ্ধ ছেদকের 
গনান অথবা নুঃন।ধিক হইবে স্থতরাৎ খগ চাপ যথ। উচচাপ 
সঙ্গে খছগ বৃত্ত ছেদকও তথা ওজচ বত ছেদকের সম্বন্ধে 

উপপন্ন হইল (৫1৫সংজ্ঞা) অতএব সমান বৃতে ইত)দি। 

ইঙ্জাই এস্থলে উপপাদ্য । 

থ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 
তিভুজের এক কৌণযদি কোন সরল রেখা ছায়া দ্িখপ্তিত 

সয় এবং নেই রেখা বদি ভূমকেও ছি করে তবে ত্রিভুজের ছুই 

নভর আয়ত তৃনিখণ্ডের আসত এবং কোণ দ্বিখণ্ড কারক সরল 

রখার সমচতুভূ'জের যোঁগ সমান হইবে। 
' কখণ ত্রিভুক্তের খকগ কোণ কথ 

নরল রেখা দ্বারা দ্বিখণ্ডিত কল্পনা চৈ 

কন তাহ।তে খক.কগ আয়ত খ, ৫:৮২ 

ঘগ আয্ত এবং কক্ষ রেখার সম রর নং 
: ১ ইউজ তুল্য হইবে । কখখ ত্রিভু 

£জর উপর কখখ বৃত্ত অক্ষিত 

করিয়া (31৫) কঘ রেখাকে পরিধিস্থ 
। বিন্দু পর্যন্ত বৃদ্ধি কর এবং ওগ 
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গ্ষে৪তত্্ । ১১৬ 


সংসক্ক কর। খকঘ কোণ গকঘ কোণের সমান এবং কখগণ 
কোণ কউগ কোণের মান (১:২১) কেননা তাহার! এক 
বন্ধখণ্ডস্থ আছে আহতরা কখর এবং কণগগ ছই ত্রিভুজ 
পরস্পর সমান কে।ণি অতএব খন : কঘ 2 কঙ: কগ 
(৬1৪ )ক্সুতরাৎ খক-কম স্হঘ,কঙ (৬7১৬) সু উঘঘক 
+ কঘৎ (২1৩) পরন্থ ওঘ-ঘছ আ্ু খখখগ (1৩৫) 
£ক্রণ খক.কগ - খঘ-ঘগ + কঘ। অতএব (ত্রিভুজের 
এক কোপ ইতযাদ। ইহাই এস্থলে উপপাদ্য । 


গ প্রতিজ্ঞ । উপপাদ্য । 


ত্রভূজের কোন কোণ হুইতে ওুদির উপর লন্ম পাঁত করিলে 
নিভূজের ছই বাসর আয়ত উক্ত জম্ব:রখা এবং ত্রিভুজের 
উপরি নিষ্কাসিত বুত্তবটাসের আয়ত তুলা হইবে । 

কখগ ত্রিভুজের ক কোণ হইতে খগ তৃমির উপর ক 
শ্হুপাত কল্পনা কর তাহাতে খফ,কগ আয়ত কঘ লম্ব 
রেখার এবং ত্রিভুজোপরি নিক্ষানিত বৃত্ত ব্যাসের আক্মত 
কুল্য হইবে। 

ত্িভুজোপরি কগখ বৃত্ত -সসস্ধ 
নিষ্কাফিত করিয় ৫1৫) তাহার | 
কউ ব্যাস নির্দেশ কব এবং খ 
ডগ সংযুক্ত কর। কঘখ সমকাণ ঘ 
একারণ তাহ। অর্ধ বৃত্তস্থ উগক 
কোণের সমান ( ৩।৩১) এবং 
কথঘ ও কঙগ্ন কোণ এক বৃত্ত উ 


খণ্ডস্থ প্রযুক্ত পরস্পর সমান (৩1২১) স্থতরাঁং কখত্ব এবং 
কঙগ ত্রিভুজ পরস্পর সমানফোণি তক্সিমিভ্ খক যথ 
কঘ সম্বন্ধে ওক তথ! কগ সম্বন্ধে হইবে (৬1৪) সুতরাং খক. 
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ক্ষেত্রতস্ী। ১১১ 


কগ 'আমুত ওক টা 'মায়ত তুল্য উপপন্গ হইল । অতএব 
'ঘন্ুজ্জের ইত্যাদি । ইহাই এস্কলে উপপাদ্য । 


ঘ গ্রতিজ্ঞ'। উপপাদ্য । 

বছর অন্তর্গত চতুভূজি ক্ষেত্রস্ত দুই কর্ণের আয়ত এ 
,কেতের পরস্পর সন্মুঘ রেখোতিপ্গ দুই আগ্রহের ভুল)। 

কখণ্ণ্য চতুভজ' ক্ষেত্র কোন বনের অন্তগতি কলীন। কর 
এসকগ খঘ ভাঙ্গা কর্ণ বিক্ষাসিভ কর তাহাতে খকগ 
আয়ত কখগঘ এবং কথ, খণ্স চই আকতের ইজ্য হইবে । 

কখড কোণ ঘথগ কোণের সমান করিয়া নিক্ষাসিভ কর 
এপ তাহারদের গ্রাতেকে ৬খন না রে শাহ 
“খঘ কোণ উখথ কোণের সমান হইবে । অপর খঘক কোণ 
দক কোছের সন্ধান কেননা তাহারা এক বৃত্ত খণ্ডেত আহ 

৩২৯) অতএব কখঘ এবং 
সথথ দুই জিভূজ.সমান কোণি 
দনন্ন হইল স্তরাৎ খখ 
$ ০ খত ঘক (৬1৪) এবং 
খগঘক ০০ গড়খ্ঘ (৬।১৬)। 
পর কখঙ কোণ 'ঘখগ লমান 
২:*খকড কোণ খঘণ সমান 
৩১১) তন্সমিত্ত কখঙ ত্রিভুজ 
*গঘ ত্রিভুজের সমান কে|ণি 
আতএব খক : কডঙ * খখ : খন স্সতরাৎ খক-ঘগ » খধকঙ 

5১৬) পরন্ত পুর্বে সণ্রমাণ হইয়ঠছ যে খপ. ঘক ০ খখ, 
“স্তর খক»খগ + খখ,. থক » খঘ. কও + খঘ. গড সু 

খংকগ্ (২1১) অথাৎ খন এধৎ ক ছুই কর্ণের আয়ত খগ 
এ কঘ তথ কখ এবৎ গথ ১৮: ভূজোৎপন্গ দই 
আয়ত তুল্য। অতএব বৃত্তের অন্তর্গত ইত্যাদি । ইহাই 
এস্তলে উপপাদ্য। 
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ক্ষেত্রতত্ব। ও ১১৯ 


উ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 

বৃত্তের কোন চাঁপ দ্বিখখ্ি ত হইলে যদি চাঁপের ছুই প্রান্ত 
এব” দ্বিখণ্ড চিন্তু হইতে পরিধির কোন বিন্দু, পর্য্যন্ত একই, 
সরল রেখা নিষ্কাসিত হয় তবে প্রান্ত হইতে নিক্কাসিত ছুই 
রেখা একত্র যোগে ছিখণ্ড চি হইতে নিষ্কাসিত রেখার 
সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি পরিমাণ ধারণ করিবে তাহ চাপ্রে সম্ম 
খস্থ সরল রেখার চাপাদ্ধ সন্পুখস্থ সরল রেখা সম্বন্ধীয় 
'শঙ্পন্তি পরিমাণের তুল্য হইবে । 

কখন্য বৃত্ত কল্টানা কর না 
তন্মধ্যে কখ চাপ গ বিন্দুতে 
দ্বিখণ্ডিত হইয়াছে এবং 
ক গ»থ তিন বিন্দু হইতে 
পরিধিস্থ বব বিশ্ব পর্য্যস্ত 
এক২ সরল রেখা অর্থাৎ কঘ 
শব খখ নিষ্কাসিত হইয়।ছে 
কথ ঘখ একত্র যোগে গ্ঘ কত 
স্বন্ধে যে নিষ্পত্তি পরি- ২ 
মাণ ধারণ করে তাহা! কখ রেখার কগ সন্বন্ধীয় নিষ্পত্তি পরি- 
মাঁণ তুল্য। 





কগখঘ ৃ্বান্ত্গত চতুভূর্জ ক্ষেত্র হওয়াতে এবং কখ গখ 
তাহার কর্ণ হওয়াতে কঘ.খগ + খঘ.কগ ». কখ.গ্য 
(৬ঘপ্র) পরস্ত কত.খগ + খখঘ,কগ 7. কঘ.কগ + 

খঘ. কগ কেননা কগ -- খগ অতএব কথঘ.কগ + খখ. কণ 
অর্থীৎ(কঘ + খঘ) কগ- কখ.গণ্ধ অপর সমাঁন২ আয়- 

তের বাছ উভয়তঃ অন্থপাতীয় হয় একারণ (৬1১৪ )কঘ + 

খঘ:গণ্য :: কখ : কগ অতএব বৃত্তের কোণ চাঁপ ইত্যাদি।. 
ইহাই এস্থলে উপপাদ্য । 
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ক্ষেত্রতত্ব। ১১৩ 


চ প্রাতিজ্ঞা। উপপাদ্য ৷ 

ক কেন্্র গত কোন সরল রেখার যদি এমত ছুই বিদ্দ্র 
নের্দেশ করা যাঁয় যে এ ছুই বিন্দু এবং কেন্দ্রে ন নধ্যস্থিত 
£ই খণ্ডের আয়ত কর্কট রেখ।র সমচতুভুজি তুললাহায় এবং এ 
ছুই বিন্ট হইতে যদি বৃন্ত পরিধিস্থ কোন বিন্দু পর্যাস্ত ছুই 
“বল রেছ। নিষ্কাপসিত হয় তবে ধীছুই রেখার পরস্পর নিষ্পত্তি 
পরিমাণ গুথমোত্ত দুই বিন্দু, এবং বৃত্ত পরিধির মধ্যবর্তি 

খা খণ্ডের নিষ্পত্তি তুল্য হইবে। 
কখগ বৃক্কের খ কেন্দ্র এবং গকচ কেন্দ্রগত কোন সযল রেখ। 
কল্পন! কর! গকচ রেখাতে চউদ্ুই বিন্দু এমত প্রকারে নির্দেশ 
চর যেন গুঘ-ঘচ আয়ত কথ কর্কট রেখার সমচতুভূ্জ তুল্য 
ক্যা) টড কম্ঘৎ একারণ ও : কষ :: কষ : ঘট (৬:১৭) 
এ5রাৎ ওঘ যদি কম্ঘ অপেক্ষা স্থান হায় কর্খ তবে খচ অপেক্ষা 
হু)ন ৃ ৫1১৪ ) অতএব নিদ্দিষ্টি ছুই বিন্দুর একটা অর্থাৎ ও 
“বৃত্তের দখো থাঁকে তবে অনটা অর্থাৎ চ. রত্তের বাছিরে 
পড়িবে । অপর থ পরিধিস্থ কোন বিন্দু কল্পন1 করিয়! গথ 


চখ ছুই রেখ! নিষ্ক।পন কর তাহাতে চখ : খণ্ড :: চক : ক, 
-ইবে। 





পরে খঘ এবং খক সং কর ।চখ-ঘঙও আয়ত কথ অর্থাৎ 
খদ কর্কট রেখার জ্তুলঃ একারথ চখ্ধ : খঘ :: খঘ্ব : 
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ক্ষেত্রতত্ব। ১১৪ 


শব (৬1১৭) অতএব চঘখ এবং খঘউ ছুই ত্রিভুজের সামান্য 

'ঘঘ কোণের পার্স্থ বাহ অন্পাতীয়'হ প্রয়াত রী: তাহার! 

সমান কোণি সপ্রমাঁণ হইল ( ৩1৬) এবং ঘখ কো৭.খচদ্ 

কোণের সমান অপর খঘ এবং কথ .মমান হওয়াতে ঘকখ 

কোণ ঘখক কোণের সমান (১৫) কিন্তু ঘখক কোণ 
ঘখঙ এবং ঙখক কোণের যোগ তুল্য এবং ঘকখ কোণ কচখ 

এবং কখচ কোণের ষোগততুল্য ( ১/৩২ ) অতএব ঘখঙ এবং 

থক কোণের যোগ্ন কচখ এবং কখচ কোণের যোগ তৃল্য হইল 

সুতরাং ত্বখঙ এবং কচখ সমান২ কোণ উভগ্নতঃ বিয়ে+গ 

করিলে অবশিষ্ট উখক কোঁণ কখচ কোথের তুল্য হইবে 
অতএব এমত উপপন্গ হইল যে খচঙ'ত্রিভূজে চখণড কোণ. 
কখ রেখ দ্বারা দ্বিথণ্ড হইয়াছে রা চখ : খঙ :: চক : 
কঙ (৬1৩)। ইহাই এস্থলে উপপাদ্য ” 

« অন্থমান। চঙ রেখ্। পরিধিস্থ গবিদ, পর্যন্ত বন্ধিত 
করিলে চখ খর সরল রেখার পরম্পর নিষ্পত্তি চগ- গড 
রেখার নিষ্পত্তি তুলা হইবে । চখ ছ পর্যন্ত বৃদ্ধি করিয়া! খগ 
সংযুক্ত কর। চখড এবং উখছ একত্র. যোগে ছুই সমকোণ 
তুলা (১১৩) স্কুতরাঁং তাহারা কখও এবং ৬খগ কোথের; 
দিগুণ কেনন। এই স্কুই কোণ একত্র যোগে এক সমকোণ তুল্য, 
অপর পুর্ধে অপ্রমাণ হইয়াছে যে চখউ কোপ 'কখুড-কোগের 
দ্বিগুণ, অভূর্জ ওখছ কোণ খগ কোণের দিখবণ তিনি 
চখঙ ব্িভুজের বহিন্থ ওখছ কোণ খগ ছারা: দিধািত্ 
উপপক্গ হইতেছে অতএব চখ : খও :; চ ; গ(অক)।. র 

(1০7. ছ প্রতিজ্ঞা উপপাদ্য ।': ূ 

বৃ্ব ব্যাসের অগ্র হইতে কত্ত মখেয. মন্দ, কোন সরল রেখ 
নিফাসিউ হয় এবং যদি উ সরল রেখা মধ্যেই হউক অথব' 
বদ্ধ হ্যা বাহিরেই হউক উক্ত ব্যাসের কৌন লম্ব রেখা 
বে বৃত্ত সধ্যস্থ এ রেখা, এবং বাসার ও দ্থে; 
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€ক্ষত্রতদ্ব। ১১৫ 


মধ্যবর্তি তৎখণ্ডে উৎপন্ন আয়ত ব্যাস .এবং লব্ব দ্বার ;ছিঙ্গ 
উৎখণ্ডে উৎপন্ন আরতের তুল্য হইবে । 

কখগ বৃত্তের কগ ব্যাস কল্পন। করিয়া তাহার উপর ঘঙ লন্ব 
পাত কর দেই লম্বস্থ চ বিন্দুতে কখ রেখার সম্পাত হউক 
খক.কচ আয়্ত গ্ক,.কঘ আয়ত তুল্য হইবে । খগ সংযুক্ত কর 





কথ কোণ অর্ধ বৃত্তস্থ প্রযুক্ত সমকোণ (৩1৩১) এবং 
কল্পনানূসারে কথচ কে।ণও সম কোণ অপর খকগ এবং ঘকচ 
টা কোঁখ অথবা,পরম্পরের লন্দুখস্থ কোণ একারণ কখগ 

বং. কচ ব্রিভুজ লমান'কৌবি ক্ুতরাৎ খক : কর : কথ : 
5) অতএব: ছুই অন্ত্য রেখার খক.ক্ট আয়ত' মধ্য 
রেখার কগ.কখ আয়ত. তুল্য হুইল (৬/১৬).।, তরাং চে 
৪5855 8 পি 

- "জি প্রতিজ্ঞা উপপাদ্য ।. 


ভিজে ও কোণ হইতে (লি উপর, 
ল্ষপাত সা এক এ সে সকল শি পরল্পর: 
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তাত 3 88550 
নি & পা 


ক্ষেত | 5১৬ 

কখগ অ্িভূজ মধ্যে খব গও ছুই লসর গরজ্পর সম্পাপ্ত চ 
চিনে কল্পমা.করিয়াঁ চক সংযুক্ত কর এবং প্রয়োজন হইজে 
তাহ!খুদ্ধি কর পরে এ চক সরল 'রেখছ বিদ্দুতে ধগ রেখা 
সংলগ্ন হউক তাহাতে কছ খ্খ ১ লম্ব উপপক্ন হত 

ঘণ্ড সংযুক্ত কর । কঙডচ . ... :& 
সমকোণ একারণ . কচ টিন 
ভিভূজোপরি বৃত্ত নি্কা 
সিত করিলে কচ সে বৃত্তের 
ব্যাস হইবে (৩৩১ তথ! 
কঘচ সমকোণ' 'তঙগিথ্িত্ত ' 
কচ হিভুজোঁপিরি বৃত্ত ০4 
নিষ্ক(সিত' টা ক 
তাহারও . ব্যাস” (/+ দূ 
অতএর কু ই চে শা 
বিশু এক বু পরিখিতে আছে] « অপর খঙগ এবং গদ্বখ 
গ্র-ত্যকে ধ্যকোপ, কারণ ইহাও উপগন্গ করা যাইতে পারে 
যে খন্ড বগা বিদও এক বৃত্ের্রিধতে, আছে, এবং খগ 
এ রা সশ ০ 

সেইবৃত্েরী? গ্যাস ক এব ০:১০ খু খওখগ "অন্ধ 
বৃত নিষ্কাসিত রর  অধিকষ্ত- ঘত্তঘ এবং চকু সর্ঘাৎ 
এঙম্য এবং ছকগ.. 4. বৃতুখগুস্থইওয়াতে পরস্পর - বম 
৩২৯ জপ জীন পু একাথের যমন: ভিপি চু 
হরি সধান এবং হা উরে 


রনি গদৃখ এবং. কছগ . কৌ ঠারি্পুর 
দর সযকোণ হিলি বশ নাগ 


7 বর খগ “রগ বি লব. সণ 
ক নিউজের ইউাদি 1" 
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তার ২ পি 
4 85 ৪ ০886 সা) ঠক 
৮০ ৪২১০ ৫০০৭০ ৯৯৪৪ শিক রি 


ক্ষেত্রতত্ব ৷ ৯১৭ 


অস্ুমান। কঘ ত্রিভূক্ষ কখগ্র ত্রিভুজের সদৃশ কেনন। 
খকঘ গকঙ ত্রিভুজে ঘ এবং ৬ সমফোৌণ এবং ককোণ উভয় 
পক্ষে ়ানঃ হওয়াতে তাহার সমান কোণি হইবে একারণ 
খক: কঘ&: গক: কঙ সুতরাং বিনিময় নিম্পন্তিতে খক: শক: 
ক: কও অতএব খকগ ঘকও ত্রিভুজের ক সাম।ন) কোণ এবং 
ৎপাশ্বস্থ বা অন্থুপাতীয় হওয়াতে তাহারা সমান কোঁণি 
এবং সদূশ (৬। ৬)। 

ট প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য 1 

ত্রিভুজের কৌন কোণ হইতে সম্মৃখস্থ বাহু কিন্বা ভূমিতে 
যদি লম্বপাত হয় তবে অন্য ছুই বহর যোগ এবং অন্তরের 
আ'য়ত ভূমির লক্ব ঘ্বারাছিন্ন ছই খ:গডর যোগ এখং অন্তরের 
আত তুল্য হইবে। 

কখগব্িভুজের ক কোণ হইতে খণ ভূনির উপর কঘ লব 
পাত কল্পনা করঃ তাহাতে খন্বঘগ ভূমির খণ্ড হওয়াতে 
(কগ + কখ) (কগ--কখ )-*( গছ + ঘখ) (গছ--ঘখ) 
হইকে |. :-, ; ৃ . 

ক কেন্রী হইতে ছুই বাহুর বৃহত্তর কণ্ ককট. করিয়। গঢছ 

- চু 





৮ 
রি 


লি ১৭ ৰ রা 
ত মি্কীরিন (কর এবং কখ রেখাকে পরিধিস্থ চ উপর্য্ত 
বৃদ্ধি কয় জর গৃঘ রেখাকে ছ পর্য/ভ্ত/বৃদ্ধিকর। কচ কগ. 
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] ১১৮ 
রা খচ- কখ + কগ অর্থাৎ ত্রিভু্গের দুই বাছুর যোগ । 
তথা ক সু কগ একারণ খণ্ড স কগ--কথখ অর্দাৎ উ্ষ ছুই 
বছর অন্তর । অপর কঘ রেখা গছ রেখার উপই কেন্দ্র হইতে 
নঙ্গহাবে নিচ্কাসিত হওয়াতে তা গছ রেখাকে বধ করি- 
তেচছে (৩৩) অতএব লব্ব “নভুজের মধ্যে পৃড়িলে খছ-খঘছ 
-খঘনল গঘ-খখ স ভূনি খণ্ডে অন্ত এবগ খগন্ু খথ+- 
ঘগ-তৃমি খণ্ডের যোগ । পরস্থ লঙ্গ ব্রিভুঙ্গের বাহিরে পড্ডিং 
খছ » ঘছ+ঘখ স্গঘ+ঘখ-- ভূসিখ-গুর সো এবং খগল্ 
সঘ-ঘখ-্তৃমিখণ্ডের অন্তর | উভয় পক্ষেই খ নিন্দু বু মধ্যে 
নিক্ষাসিত উঢচ এবং গছ রেখার পরস্পর লম্পাত চিত্র হওয়াতে 
চখ.খঙ সু গখন্ছখ অর্থাৎ যেমত পুর্বের দশিত হইয়াছে 
(কগ + কখ). ( কগ-কখ]) » (গঘ + ঘখ ). গঘ্‌-্ঘখ 
অতএব ত্রিভূঁজের ইত্যাদি । ইহ।ই এম্থলে উপপাদ্য । 

“ অস্থমীন | ছুই বা্ছর যোগ এবং অস্রের আয়ত ভূমির 
এবং ভূমি মধ্য ও লঙ্বের মধ্যবর্তি খণ্ডর ভাঁয়তর দিগুণ 
হইবে । জভূমি মধ্য কল্পীন1 কর এবং ক লম্ব রিতুজের মধ্যে 
পড়িলে জট জদ্গ সমান কল্পন। কর তাহাঁতে গট » খঘ এবং 
গস্-খঘ শ্ঘটস্২ঘজ, 1 

অপর স্পউ বোঁধ হইতেছে কঘ লস্ব ব্রিভুজের বাহিরে 
গড়িলে গ্রঘ এবং খথ রেখার ঘে!গ খগ এবং হখত্ব অথব! 
*খজ. এবং ২খখ যৌগ তুল্য অর্থাৎ ২ঘজ তুল্য প্রথম 
প্রকরণে-গথঘ 4 খদ্ব্দখগ এবং গঘ--খঘল ২জছ দ্বিতীয় 
একরথে গ্ঘ--খখঘস্পথগ্ এবং গঘ + খপন্ ২ঘজ অতএব 
উক্ত প্রতিজ্ঞাঁতে নিশ্চয় বোধ হইতেছে যে উভয় প্রকরণে 
(গরক + কখ), (গ্রক---কখ). ২ জঘ. গখ। 

২ অঙ্মান। ত্রিভুজের ছুই বাঁছর সম চতুভূজের অন্তর 
অবশিষ্ট বাহুর সম্দুখস্থ কোণ হইতে নিক্ষাসিত লব দ্বারা 
ছিন্গ ছুই খণ্ডেয় সমচতুভূজের অন্তর তুল্য হইবে। 
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ক্েত্রতত্ব। ১১৯ 
কেনন। পুর্বোর্জ এ্রতিজ্ঞাস্থসারে 
(কগ + কখ ).(কগ--কখ স্ (পিঘ 1 ঘিখ ১7 পিল 
ঘখ ) এবং (২। ৫ অনুমান ) (কগ 4-কখ) * ( কগ-কখ) 
ক কগব্কখখ তথা (গথ্ঘ + ঘখ )* (শঘ্ঘঘুখ) সপ 
গঘং্--ঘখং অতএব কথৎ--কখণ _. শাঘ*-- খথং । 


ঠ প্রতিজ্ঞা! উপপাদ্য । 
চারি আয়তের ভূমি এবং উন্নতি ষদি অন্থ্পাতীয্ হয় 
তবে ও আয়ত সকলও ন্ুপাতীয় হইনে। 
ক, খ, গ, ঘ,চারি আয়তের ভূমি এবং ৬ চ, ছ,জ, তাহার 
দের উন্নতি হউক এবং ক:খ::ঃগ:ঘওড:ড::ছঠঞজ 


ৃঁ | 
12 ; 
ক খু দী স্‌ 


ফললন। কর ইহাতে ক., খ.চ, গছ, ঘ.জ, আয়ত অস্থপাতীয় 
হইবে। 7. রঃ 


কেনন। কউ. খ'চ আয়তের পরস্পর নিষ্পত্তি পরিমাণ 
ক, খ এবং .উ, চ রেখার পরস্পর নিষ্পত্তি পরিমাণের 
যোঁশ্বোৎপন্ ৬1২৩) অপর কল্পনাচ্সারে এ সকল রেখার 
নিষ্পত্তি পরিষাণ গ, ঘ এবং ছ, জ রেখার পরস্পর 
নিষ্পত্তি পরিমাঁথ তুল্য এবং গ. ছ ও ঘজ আয়তের পরস্পর 
নিষ্পত্তি পরিমাণ এ শেষোক্ত রেখার পরিমীণের যোগোৎপন্স 
অতএব কউ আ্বত যথা খ.চ সম্বন্ধে গ-ছ তথা ঘ.জ সম্বন্ধে 
উপ্পঙ্গ হইল (৫1৮)। ইহাই এম্থলে উপপাদ্য । 
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ক্ষেত্রতত্ব্ব। ৯২০ 


ড প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 
'রভুজের শুঙ্গস্থ কোণ ছ্বিখগুকারিণী সরল রেখার উপর 
ঘি তুমির ছুই প্রান্ত হইতে লক্ষপাত হয় তবে একটা লস্ব 
রেখার এবং শৃঙ্গস্থ কোণ ও অন্য লক্ব মধ্যবর্থি দ্বিখগুকারিণী 
রেখার খণ্খের 'আয়ত ত্রিভুজের ক্ষেত্র ফল তুলা হইব । 


কখগ ত্রিভুজের খগ ভূমি এবং রর নি 
কঙ শুন্থ কোণ ঘিখণড কাঁরিণী 
সরল রেখা অ।র খঘ গঙ এ রেখার টা 
পস্থ কল্পনা কর। কখগ ত্রিন্ভু- ৮ শী 
হের ক্ষেত্র ফল গঙ.কঘ অথব। রুল 
খঘ. কঙও আঁয়ত ছুল্য হুইবে। 


সুমির এক প্রান্ত হইতে নি্ধ।সিত গঙ লম্বকে সন্মুখবর্তি 
বৰ ্ চ বিন্দ, পর্যন্ত বুদ্ধি কর । গচ খঘ পরস্পর সমানান্ত- 
রাঁল ইহা1 স্পন্ট দেখা যাইতেছে এবং ঘঙ্ তাহ 1রদের উভ- 
ঘর লম্ব (১1।২৭)) অপর কঙচ এবং কঙগ দূই তিভুজে 
কঙচ কোণ কঙগ সমান কচ কোণ শক সমাণ এবৎ কঙ 
বাহ উত্তয় পক্ষে সামান্য একারণ কঙচ এবং কঙগ্ ছুই 
ব্িভুজ সর্বভোভ্াবে পরস্পরের সমান ( ১২৬ ) অতএব গচ 
ও বিনতে দ্বিখণ্ডিত হইয়াছে । অধিকম্ক খকণ ভিভুজ কগচ 
এবং খগচ দুই বিভুজের যোগতুল্য এবং কগচ ত্রিভুজ গঞ্জ 
ও কও রেখার আয়ত তুল্য (১1৪১) তথ। খগচ টি নভূজ গর 
এবং গধ রেখার আগ্লত তুল্য একারণ কখশ ভ্রিভূজ গও ও 
কঙ রেখার আয়ত এবং পঙ ও ওঘ রেখার আয়তের যোগ 
তুঙ্য সুতরাং তাহা গউ-কঘ আয়তের সমান (২১) 
'অপিচ খকন্ম এবং গক দুই ত্রিভুজ সমান: কোণি একার* 
কথ : হয :/-বডি-: 'গ্ঙ (৬1৪) তন্গিমিন্ত কঘ. গঙ আয়ত খঘ 
কঙ সমান (৬১৬), অতএব ইহারা গ্রত্যেকে কখগ ব্িভুজের 
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ক্ষেত্রতত্ব। ১২৪ 


ক্ষে্ ফল তুলা। তাতএব ব্িভূজের শঙ্ ইত্যাদি । ইহাই 
ওল উপপাদ্য । 


' প্রতিজ্ঞ।। উপপাদ্য! 
ভিভুজের শঙ্গন্থ কেণ দ্বিখওকারিণী সরল ধনেখুর উ উপর 
দি ভূমির দুই প্রান্ত হইতে লক্বপাত হয় তবে ই দই দুই 
ভঁজের অন্তর যোগে উৎপন্ন সর রেখার এবং ডু মি হইতে 
_ই ভূজের অন্তর বিম্বৌগে অবশিন্ট সরপ রেখার আয়ত এ 
হই লঙ্বের আয়তের চতুগুণি হইবে 
কখগ ত্রিভুজের খগ ভুমি এবহ কখ নুচ্তুর ভু করুন 
পৰ পরে শ্ঙ্গস্থ কোণ ধিখণ্ড ক 
শরিদী ক সরল রেখা নির্দেশ 
শৃরয়। ভূমির প্রান্ত হইতে তা- 
[রে উপর খন্ব গড লঙ্কুপাতি 
কর । খশ + (কখনকপ) এব * 
নশধকখনাকিগ) ভুল্য ছুই 
লরল রেখায় উৎপন্ন আয়ত 
“স এবং গঙ রেখার আয়তের চতুগ্তণ তুল্য হবে| 
ভূমির এক প্রান্ত হইতে নি্কাসিত লঙ্গ ও রেখাকে সম্মুখ 
"কথ বাছন্থ চ বিন্দ্‌ পর্যন্ত বৃদ্ধি কর এবং জখ ব্রেখা চ 
'বখার লহ্ব তাবে নিষ্ধাসর্ন্‌কর তাহাতে স্পস্ট বোধ হইবেক 
খজডখ সমানাকুরাল ক্ষেত্র (১২৮) অপর কঙগ কঙচ ত্রিডুজে 
সডগ কোণ কঙচ সমান এবং উকণ কোণ ওকচ সমান 
আর কও সাধান্য বাহ, একারণ এ ছুই ব্রিভু্জ সর্ববাতোভাবে 
পরস্পর সমান (১1২৬) সুতরাং কগ'.ু কচ এবং উগ »০ উচ। 
অধিকন্ধ স্বথচ ত্রিভুজের গচ ভূমি ও বিন্দুতে দ্বিখ্ডিত এবং 
এচ বাছুর উপর সপ্মুখস্থ কোণ হইতে 'খজ লম্বপাত হুই- 
মাছে ওকারণ 
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ন্বেত্রতত্ব । ১৯ 


।খ্গ + খচ) €(খখ--খচ) ক ইচগ.উজ (৬। উ ১অন্থ- 
»ন) অপর খগ + খচ » খন + (খক-কগ) এবং 
হুদ -খ্চল্খগ-খককিগি) এব চগনও গজ এবং উজ 
» খঘ অতএব 


£ খগ+ খেক_-কগ)| রম খগ.(খক-কগ)] লও খখ, 
5৪, অতএব ভভুজের? শক্ষপ্ত ইত্যাদি । ঈহাই এগ্খলে 
পাদ) । 

ণ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 
এরি ভুজের শঙ্ষস্থ কোণ দ্রিখ গুকাব্রিদী সবল রেখ।র উপর 
দি শুমির ডুই পরাস্ত হইতে লম্বপাঁড হয় ভব কেণ এব 


“থের মধ্যবর্তি দ্বিখণ্ড কারিণী রেখা খঞ্টোধপন্জ আয়াত চু 
২155 হইলে দিতুজন্থ ছই বাছতে ভূমির যে।ল নিয়োগে 

১৮ ছুই সরল টির আঁয়ত তুল্য হয়! 

কখগ এক ধিভুজ কল্পন! কর, খগ তাহার সুদ এবং কথ 
প্যখস্ক কোথ ধিখগকারিণী রেখা, তথা খন্ব শঙ ই রেখার 
“কম কঙ্ত এই দুই রেখার চভূ%ঠ “ণ্তি আয়ত কথ 4 কগ 

“খথ এবং ক কখ+-কগ_খগ তুলা দুই সরল রেখার আয়- 
হর সমান হইবে। 

ভূমির একাগ্র গর 
₹ইতে কঘ রেখার 
পমানাস্তরাল ভাবে 
গছ রেখ নিষ্কাসিত 
কর। চ চিন্তে তাহা 
খক রেখার সহিত ঙ 
এসং জ ছি 

চকে খঘ ২৫ 

সম্বের সহিত নংযুক্ত 
হউক পরে গচরেখার ট 
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স.ভুযাল একারণ খঈকঘ কে কচ কোণের এবহ উকগ কুণিচ 
কে।ণের তৃল্য। প্রচ্ছু খকার ক্টিণা প্রমাণ ছকগ সমান অতএব 

কগত এবং কচ ছুই কে পরস্পর সঘাঁন 1 অপ্িচ ক্্চগ 
কচ তিভূজের মধ্যে কছণী কাশ ৮৮৮ কোণের এহহ কগছ 
কণ কচছ কোণের সমান এবং ৬৯ দহ পক্ষেই সাষান্য বাছ 
এপ্রঘুক্ত এ ছুই ত্রিভুজ সর্বভোত!নে মান (সিইও )আুতরাং 
০ কচ এবং গছ ্ছচ। 


অপর গখচ দিভুজের গ৮ ভূ ছ পিপুতে দ্বিখপ্ডিত এবং 
নশ্ুথস্থ কোণ হইতে ভূদির উপর খজ পসপাত হইয়াছে 


তলমিন্ত 


(চখ + খগ) ( চখ-খগ ১). ৯ চগছজ (৬ ঝ»: 
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ক) অতএব ত্রিভুঙ্গের শক্স্থ ইত্যাদি! ইহাই এস্থলে উপ- 
পাদ 


121 7108 ঘগাছে, 


চ0০, ৮. 10800. 


£070110755 176 0760? 771 ৮:27716 খত 27767 /১/% 
79720758 0077667 £০০ 76011717128, 225. 076 071616161 & 
6 ৫7717150786 ৫001 0116 ১478 0 104: 8৫7৭ 17060941 
&0 06 0456১ 24219504710 1726 61871 0 4/৫ 517 6) 
6০ 4:৫5 1170801751:64. 2 0160286547141103 18107 0০ 
01791 0) ৫ 50767771 1776 €1%10700 116 208 15178%56145 
176 7106086৫171 £৮ 31465, 41১2 ৫ $17৫87/16 124০ (1101 । 
216 8286 71717085190 61 616 01766706 1 116৫ 38/15, 


[2686 0৪ 2 9180019 
801010130৪2 ১704 ০1 20৫ লি 
51065 1)0 0৮62) 93 16) 1১286) টি 50-8 
100) 01788 1119 81৩8 0€ (6 রর / 
(08125 )0 1007480107১ টা 
19০07000201 1991/867) 00650 60 2777 ৯ 
16062100167, | ্ 


(38+804130) (04 + 4০780) 
190+ (8,৮80) 1 1৪০--০) ! 


উদ 481) 17566600906 8016 00199160001 13298) 4৮. 
৫88 012) 131) 7১6176708081815 00. 481), 13008005811. 
£72176195 4131)) 4015 216 90]থা? 


শি রা 
[ও 410 £ 30) :: 4000: 103.818 01, 6.) 

101 & 50505218190. 2 1819)150101-6) 
[00690164101 210৮1522905 21010-00 


ক্ষেত্রতত্ব ৷ ১২৪ 


ত প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য ৷ 


ত্রিভুজের ছুই বুহুতে ভূমি যোগ করিলে যে রেখার তুল্য 
হয় এবং ভূমি বিয়োগ করিলে যে রেখার তুল্য অবশিক্ট পাকে 
দুখ ছুই সর রেখাতে এক আশগ্ত্ত উৎপন্ন হইলে এবং 
ই বাছর অন্তর ভূমিযোগে থে রেখা তুল্য হয় ও তুমি 
সর যে রেখার সমান অবশিষ্ট থাকে এমত ছুই সরল 
বেখাতে আর এক আঁয়ত উৎপন্গ হইলে এ ছুই আয়ুতর গঙ্ষে 
'এভূজের চতুগডণ ক্ষেত্র কল মধ্যান্থপাতর হইবে। 
শখ এক তিভুজ, তাহার 
খগ বাছ তৃমি রূপে গৃহীত ২... চা 
হউক । ত্রিভুজের ক্ষেত্র ফল 7" 
১৩গুণ হইলে নিন্ম লিখিত - 
দই আয়তের মধ্যানপাতীয় 
₹ইবে যথা। 






(কখ + কণ + খগ) (কখ +কগ--খগ) 
1খগগ + (কখ--কগ) ) (খগ-(কখ--কগ) ) 
ভূমির 'সন্পুখস্থ কোণ দ্বিখগুকারিণী কঘ সরল রেখা 
নিষ্কাসম কর. এবং কঘ রেখার উপর গঙ এবং খখ লক্ব পরত 
কর। পর কর্‌ এবং কগত্ত ত্রিভূজ পরস্পর মচুশ একারণ 
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ক্ষেত্রতত্ব। ১২৫ 
ভগ্িকন্ত ৪ কঘ.কউ ০ (কথ + কথ - খগ)।কখ + ক 
শশা) তথ 
২5 ৪ ঘখ. কউ » কখগ ত্রিভূজের চতুণ্তণ ক্ষেত্র ফল :৬।ড) 
এবং ৪খঘ-উগ - 1খগ + (খক _কগ)) 1 খগ-- 
খক--কগ ))(৬1ঢ) অতএব 
খক + ক + খগ) (খক + কগ-খশ)) ; ৪ ত্রিকখগ 2 
ঘি, কখণ 1 খগ +খেক-কণ) বখগ্র-থক-কগ )) 
এব ত্রিভুজের ইত্যাদি । ইহাই এন্থলে উপপাদ্য । 
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£ অধ্যায়* | 


এই অপ্যায়ের প্রতিজ্ঞ! সকল মহজে উপগন্ন করিবার 
'নদিন্ত কতিগ্ধ চিট অখবা জর গ্রয়াগ করা গেল! 

, ১০ খু ইাদি অক্ষরে সন্মমাতীয় রানি বুঝইবেক 
'কন্ছ অ ইউ প্রততি অক্ষর কেবল সংখ্যা ৭15ক হয়) | 

০ ৭০ এট শেডের বাষ ধন । কোছ পি জথব সখযাযিক 
জার্কী বাঁক আঙ্গতরর নধো এ ছিছু থাকিলে ও হালি অথবা 
অস্কের ঙ্কলন বুঝায় । যথ। ক+থ, উহার তাংগর্যা ক এবৎ 
ও অক্ষরে বাক চুই রাশির ঘোগ। ভব কই ইহার ভাঙ 
পম) আ এব? ঈ তাক্কের যোগ! 

৩এই চিজ মান খয। ছুই অন্রেদ নধ্ান্তলে এ চিঠি 
শংকিশে প্রথম অক্ষরোক্ত বৃহত্তর পে জগত বাণ হইছে 
শিতীয়োক্ষের বাবকলন বুঝ।য় | ঘখ। কতখ। ইচর তাবপথ্য 
কর।শি হইতে খ বাশির অন্তর অর্গাং বিস্েগীবশিক্চ। 

১* কেন অঙ্গ অধর অন্ষ বচিক কোন আদ ফোন 
রাশির অব্যবহিত নিকটে লিএখত হইলে ভহার অর্থ এই যে 
ধীরাশি এ অন্ দ্বারা ঞুণিত হইয়াছে বথা ওক অর্থাৎ ক 
বাশির ভ্রিণ। অখ অর্থাৎ জ গুণ খ অথবা আস পরিমাণ খ 
শির অপবরতর্য। উত্তরং হই কিম্বা তাধিক রাশির গুণক 
ব্ক্ত করিতে হইলে এই প্রকার লিণিতে হয় যথা 'স (ক+খ) 
ইহার তাঁৎপর্যা, ক এবং খ রাপর যোগ জ পরিমাণে গুণিত। 
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কষে তত চট 


বে 


এব'অ কথ । ইহ র ভাংপখ।, ক এব খ বাশির অন্তর আ 
সবষ'ণে গুণিত। 

"অর্পচ দুই সংখ্যাস্বক অঙ্ক বাচক অক্ষর পরম্পর্রের সি. 
ধ্যানে 'লখিত হইলে তাহাতে এ ভই অন্থেব গুনিত ফল ব্যক্ত 
£য়যথ। অই অর্থ,ৎ অএবহ উ অন্ধের গুনিত ফল। তথ। অক 
মথ।ৎ অ এব হ অঙ্কের গণিত ফল ক ধাশির গুণন , 

++ এই চিহ্ু যে অক্ষরের মধ্যঞুল খাজে তদ্ধ।চ্য রাশিহ 
2) বাক্ত হয় যথা কল অর্থাঙ্ ক খ সমান | তথ। কনাখ 
স্গ, তি * এন খ যোগে গ হইত ঘ বিয়োগ।ব- 
সিন সমান হয়। 

৬৭চশ এই চিড্রের অর্থ থে ছুই পাশ্বস্থি রাশ গহস্পর মনন 
নহে এবহ যেদিকে এ চিক্েল মুখ অনাব তত খাতক তদ্দিকঞ্ 
পান্খ অন্য দিকৃস্থ রাশির 'অতিরিক্ত 1 মধ্য ক শিখ ইতর 
গাৎপধ্য যেকখ হইতে আঅভিন্নিজ। ভথাক শিখ ইহার 
ততপফা যেকখ হইতে সার?) 

সংজ্ঞা । 
ক্ষুদ্রতব রাশি বৃহগুরে পর্ন হইলে থা 
শ্ত্রতর কিয়ুৎ সংখ্যক পরিমাণে বহন বাগ হইলে কচ 
হরকে বৃহত্তরের অুশ কা খায়? | 

»। বৃহত্তর রাশি ক্ষপ্রতর দ্বার; পর্রিমেয় ভইতে অথাহ 
কিয়ুহ সংখ্যক পরিনাণে ক্ষত্রতরের ব্যাপক অথবা! তাজা 
হইলে রহন্তরকে ্্রতবর অপবন্ নু) কহা সায় 

»।সঙ্সাত*য় ছুট রাশির মপ্য পরস্পরের পরিমাণ বিষয়ে 
'য তারতমা সন্বপ্ধ গাকে হাহ?ক নিষ্পতি কভা যায় । 

3।ছুঈ রাশির মধ্যে ক্ষ্রতরের গুগনে নৃহত্তরের অধিক ফঙ্গ 
প্রাপ্রি সম্ভাব্য হইল হাহারদিগকে সজাজিয় কহষায় এত 
কব ডাদশ রাশির মধ্যেই নিম্পন্থি সম্বন্ধ থাকিতে পারে 
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ক্ষেত ৩৭ 


& | চারি রাশির মদ। প্রথম এনং ততীয়ের সহ জঅশবর্তা 
কোন অঙ্ক এব দ্বিতীয় ও চতুর্ধের সম পবর্ডয কোন আঙগ 
কগীপ। করি এবং এপম দাশের অপবর্ভা ছিতীয় রাশি 
সপবর্ভে রও রক সি 9 হইলে চর হু রে রাশি 


গন হর তবে প্রথম নদ ঠা; হু র্‌ নি স্পক্ি পরিমং [ণকে রত যর 
এবং চতর্ধের শিগতি গরিব সমান কহী। যয়ে। 

৬। কতিপয় রাশির মরে প্রথম রাশি? দিভীণ নষক্ষে 
মেনি্পত্তি পরিমাণ তাহু। ভও রা ৪ সশ্বস্ধায় নিম্পন্তি 
পরিমাণ তুল। ক রত ৭ চতুর্থ সাহৃতভ যে নিষ্পকি 

তাহা পর্ষের সষ্ঠ সহিত 1ম প্‌: রা হইলে আন অন- 
নট তরাশিখাতক সকলের জরনল, ও ঘ্াপ পরিমাণে নিষ্পন্ি 
সমন্দ গকিলে রাশি সকলকে আতা তীয় কহ যাস? 

“চারি রাশি (যথা কখ গগট) জনপাতীয় হইলে এইরূপ 
উঠপ্ত করবার তি আছে, ক বথাখ অনঙ্জে গ তথ। খ নঙ্গপ্ধে, 
এদং তাহা বিন এই যথা] ক খত গ ঘি অথবা 

খন শা 

৭1 পঞ্চম নং ক্যা ঘর ঢার রাশির দক আগ কা কলন 
করিল প্রথম রাশির অপব' ভ্য বি দিতীতপর অথিক এব? 
তৃতীয়ের 'অপবস্ত্য যদি চতুরের অনধিক হয় তলে প্রথম 
রাশির দ্বিতীয় সঙ্ন্ধীয় নিজ্পভ্তি পারুঘাণকে হতীয়ের চতুর্থ 
সন্বন্ধীয় নিষ্পত্তি পরিমাণের 'অধিক কহ| যায়, এবং তু তীক্বের 
চতুর্থ সন্বদ্ধীয় নিষ্পন্তিকে গ্রথমের দ্বিতীয় সন্বন্ধীর নিস্প- 
ভির ্যুন কহ। যায়। 

৮1 তিন কিন্ব। অধিক রাশির মধ; প্রথম রাশির যদি্িতীয় 
সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি দ্বিতী টি তৃতীয় সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি তুল্য 
হয় এবং ছিতীয়ের যদি ভূতীয় সম্বন্ধীয় নিস্পান্তি তুতীয়ের 
চতুর্থ সন্স্থীয় নিম্পন্তি তুল্য হয় এবং এরূপ তুল) পরিমাণ 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৩১ 


মদ ক্রমশঃ সমুঙ্গয় রাশিতে বর্তে তবে সে সকল রাশিকে, 
অবিরত অন্থরপাতীয় কহ। ষায়। 

৯। তিন রাশি অবিরত অন্ুপাতীয় হইলে দ্বিতীয় রাশিকে 
অবশিষ্ট ছুয়ের “মধ্য অন্কপাতীয়” কা যায়। 

১০। সঙ্গাতীয় কতিপয় রাঁশি থাকিলে প্রথম রাশির শেষ 
রাশি সহিত যে নিষ্পত্তি সম্বন্ধ তাঁহাকে প্রথমের তীয় সহিত, 
দিতীয়ের তৃতীয় সহিত, তৃতীয়ের চতুর্থ মহিত,এবং ক্রমশঃ শেষ 
পর্য্যন্ত যত সম্বন্ধ সম্ভাব্য সকলের যৌগ নিষ্পত্তি কা যায় ! 


উদ্দাহরণ | যদি কখগন্য সঙ্জাতীয় চারি রাশি কল্পিত হয় 
তনে করাশির খ সম্বন্ধীয় যে নিম্প্ি তাহাকে ক রাশির খ 
সম্বন্ধীয়, খ রাশির গ বন্বন্ধীয়, গ পাশির '্ঘ সন্বন্ধীয় নিষ্প- 
ভ্তির যোগ কহ! যায় অর্থাৎ ঘ সথ্ন্ধে ক রাশির যে নিজ্পন্ধি 
তাহা খ সঙ্ন্ধে ক রাশির, গ সন্ধে খ রাশির, ঘ সন্বন্ধে গ 
রাশির নিষ্পত্তির যোগ তুল্য । 


অপিচ যদি ক: খ::ঙ:চ এবং খ:গ::ছঃজ এব গঃ 
ঘ::ঝা:এঞ তবে এই সংজ্ঞান্ুসারে ক রাশির ঘ সম্বন্ধীয় যে 
নিষ্পত্তি তাহ! ক রাশির খ সযন্ধীয়, খ রাশির গ সম্বন্ধীয়, গ 
রাশির ঘ সম্বন্ধীয়, নিষ্পত্তির সংযোগ তুল্য হওয়াতে এমত 
কহ। যাইতে পারে যে ক রাশির ঘ লঘস্ষীয় বে নিস্পত্তি তাহ! 
ও রাশির চ সম্বন্ধীয,ণছ রাশির জ সম্বন্ধীয়, এবং ঝ রাশির ঞ& 
সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তির যোগ তুল্য । 


তথা পুর্বাবৎ কল্পন1 করিলে-ট রাশির $ বন্বস্ীয় নিস্পন্তি' 
যদি করাঁশির ঘ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি তুল্য 'হয় তবে সংক্ষেপে 
কহ যাইতে পারে যেট' রাশির ঠ সন্বন্ধীয় যে নিষ্পত্তি তাহা 
ক রাশির ঘ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তির ন্যায়,যোগোৎগন্গ অর্থাৎতাহ! 
উ রাঁশির-চ সন্বন্থীয় ছ রাশির জ লহ্বন্ধীয় এবং জ্‌ রাশির 
ঝসঘন্ধীয় নিষ্পতির সংযোগে উত্পপঙ্গ হইয়াছে! 
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ক্ষেত্রতন্ব। ৩ 


১১ তিন রাশি অবিরত অন্থপাতীয় হইলে প্রথমের তৃতীয় 
সম্বন্ধীয় নিম্পত্তিকে প্রথমের দ্বিতীক্র সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তির 
দ্িথাত কহ। যায়। 

উদ্দাহরণ। বদি ক যথা খ সম্বন্ধে খ তথ। গ সম্বন্ধে কল্পিত 
হয় তবে ক রাশির গ সম্বন্ধীয় নিম্পন্তিন্লু ক রাশির থ 
সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তির দ্বি্বাত কহা যায়। অতএব গুর্বোজ 
সংজ্ঞান্থুসারে ক রাশির গ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি ক রাশির খ সম্থ- 
ব্বীয় এবং খ রাশিরগ সম্বঙ্গীয় নিষ্পত্তির যোগোৎপন্ন 
হওয়াতে নিশ্চিত হইতেছে যে দ্রই সমান নিষ্পত্তির ফোগোৎ- 
পন্ন নিষ্পান্ত এক২ নিম্পভির ছিখাত হইবে। 

১২ চারি রাঁশি বদি অবিরত অন্তরপাতীয় হয় তবে চতৃর্থ 
সহিত প্রথমের নিষ্পত্তি সম্বন্ধকে দ্বিতীয় সহিত প্রথণের 
অথবা তৃতীয় সহিত দ্বিতীয়ের নিম্পন্ভির ত্রিাত কছ যাঁয়। 

“তদ্রুপ পঞ্চ রাশি অবিরত অন্ুপাতীয় হইলে পঞ্চমের 
সম্বন্ধে প্রথমের নিঙ্পত্তিকে দ্বিতীয়ের সম্বন্ধে প্রথমের নিষ্প- 
স্তর চতুর্থাত কহা যায়। ততোধিক রাশি থাকিলেও ক্রমশঃ এ 
কূপ হইবে | অতএব তিন সমানং নিষ্পত্তির যোগে যে 

নিষ্পত্তি উৎপন্গ হয় তাহাকে &২₹ নিষ্পত্তির প্রতোকের 
ব্রিঘীত এবং চারি সমাঁন২ নিষ্পত্তির যোগে যে ভি 
উৎপক্গ হয়'তাহাকে চতুর্থাত কহ যাঁয়”। 

১৩ অন্থপাতীয় রাশির মধ্যে অগ্রবস্তঁ গণকে পরার 
স্বীয় কহ! যাঁয়,পশ্চাঘর্তি গণেরও এ পরিভাঁষা। 

অন্থপাতীয় রাশির নিষ্পত্তি সন্বন্ধের ব্যতিকম ন1 করিয়| 
তাহা়ঙ্গের শ্রেণী অথব। পরিমাণ অন্যরূপ করিবার বেং 
ধারা আছে ক্ষেত্রতত্ববিৎ পণ্ডিতের তদ্বিষয়ে নিব লিখিত 
পরিভা ধার গ্রয্লোগ করেন । 

১৪ বিনিময় নিষ্পত্তি । চারি অস্পাতীয় রাশি থাকিলে 
ঘদ্দি এমত অনুমেয় হয় যে প্রথমের তৃতীয় সন্ধন্ধে যে নিম্পন্তি 


১০০ €8596597 একা ১ 


15070420815 400 16 85 10605 098 05610756095 80 
88086 8170 10,070 0010 100) 6: 86090130 টি৪ 6০ 878 
(0েমা0)7 00386,006 8150 5090016007৭ 85 016 5৫০০7 
(6২116 10710) 5586 7০] 26, 06015 139০0, 


20৮, 4752461128) 47৮08205 : ৬71)90) 0006762700৮ 0০৭ 
1১010017018, এ )৮ 10605 8020076৪৩০৪ ডি 8০ 606 
'ঠিলে! 2307৩ 0088) 06 8৮6 0005 07০0 &7 189০৯ 2 


৮]. 07717080710, ঠ0 001052280৯৮] ১৩6 ৪1 
10৮7 11000761017918) 8016 25 11160507086 06 টিম, 6০ 
£8)০: 976 9)6 580000+ 15 60 016 ৪6০01)0) 8৪ 079 11010, 


1080)61 57011 106100111)) 25 60 000 08711. 1808 1১107, 
73০0 ঠ, - 


%%]1. 10205076800, 005 05907: 17) 0706 21 (907 
1101)076100818) 89২0 1৮ 85 10460605 009৮107০ 669৪5 01 
006 05519055010 56001105 09 10 (100 860000) ৪8 106 
£০৬৪৪ 0 06 100 81005610001], 09 003 100210), 
170৮ সিটি 309৮5, | 


ঃ 


১৮171, 0০%912166 1) 997ত5207 : 77901115610 চা 
4000 150007008155 45 16 চি মি650৮ 089৮ 80৪ 055 
9 1৯ 56858 09055 016 ৪০০70) ৪৩ 88 (817৫,09 105 ৩৭ 

9885 ৪10৬6 36 0002118, 8১1০8, 2). 73০০% 5. | 


পম 


২1১৩, ০2827 (৪৫, 01818171681) ৩: ৫৮ 2780) চিতা 5৫5৪৭ 
10 9605098006 ; ৮1260079155 009 001)91,9170820- 
01085 70০76 (128. (০১ 81৫ 95 10817000218) 50 808 
৮7০) থাড ]7100895915 10058 (9165 ৮০ &30 ৮০ ০? 


ক্ষেত্রতত্ব ৷ ৩৩ 


দ্বিতীয়ের চতুর্ঘ সন্বন্ধেও সেই নিষ্পত্তি, ভবে « বিনিময় 
নিষ্পত্তি” পরিভাষা! গ্রশ্নোগ হয়। এই অধ্যায়ের ১৬ প্রতি- 
জাতে দৃষ্টিপাত কর। 

১৫ বিলোম নিম্পত্ি। চারি অন্থপাতীয় রাশি, থাকিলে 
মদ্দি এমত অন্থুমেয় হয় যে দ্বিতীয়ের প্রথম সমন্ধে ঘে 
নিষ্পত্তি চতুর্থের তৃতীয় সমবন্ধেও নেই নিষ্পত্তি, তবে উল্ত 
পরিভাষার ব্যবহার হয়! ৫ অধ্যায় ক এরতিজ্ঞা। 

১৬ যোগ নিষ্পত্তি। চারি অন্থুপাতীয় রাশি থাঁকিলে 
বদি এমত অনুমেয় হয় যে দ্বিতীয় সম্বন্ধে প্রথম এবং দ্বিতী- 
য়ের যোগোৎপন্গ রাশির যে নিষ্পত্তি চতুর্থ সম্বন্ধে তৃতীয় এবং 
চতুর্থের যোগোৎপন্গ রাশির সেই নিষ্পত্তি, তবে এই পরি- 
তাবধার প্রয়োগ হয়। ৫ অধ্যার ১৮ প্রতিজ্ঞা। 

১৭ অন্তর নিষ্পত্তি! চারি অন্থপাতীয়' রাশি থাকিলে 
যদি এমত অস্থ্রমেয় হয় যে দ্বিতীয়কে গ্রথম হইতে ব্যবকলন 
করিলে তদবশি্ট রাশির দ্বিতীয় সম্বন্ধে যে নিশ্পন্তি চতুর্থকে 
তৃতীয় হইতে ব্যবকলন করিলে তদবশিষ্ট রাশিরও চতুর্থ 
সম্বন্ধ সেই নিষ্পত্তি তবে উক্ত পারিতাষিক শব্দ অয়োগ 
হয়৷ € অধ্যায় ১৭ প্রতিজ্ঞা । 

১৮ পরিবর্ত নি্গ্ন্ত | চারি অন্ুপাতীয় রাশি খাফিলে 
যদি এমত অনুমেয় হয় মে দ্বিতীয়কে গ্রথম হইতে ব্াবকলন 
করিলে তদ্যশিষ্টের সম্বন্ধে প্রথমের যে নিষ্পত্তি চতুর্থকে: 
ততীক্প হইতে ব্যবকন করিলে তদবশিষ্টের সম্বন্ধে: তৃতীয্বের 
সেই নিষ্পত্তি তবে এ পারিভবিক শের ব্যবহার হয়। 
৫ অধ্যায় ঘ প্রতিজ্ঞ । 

১৯। দুর সামান্যতঃ | তিন কিছ তদধিক রাশি শরেণীবনধ 
হইলে এবং তৎসংখ্যক অপর কতিপক্ন রাশি জন্য শ্রেণীতে 
কল্পিত হইলে বদি প্রত্যেক শ্রেণীন্থ ছুইং রাশি অন্থপা- 
তীয় ছন্স এবং বদিএদত অনুমেয় হয়, যে আদ্য শ্রেণীস্থ, 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৬৪ 
প্রথম রাশির অন্তিষ সমন্ধে যে নিষ্পতভি অপর শেখ 
প্রথম রাশির ও অন্তিষ সম্বন্ধে সেই নিস্পত্তি, তবে & শষ্ের 
প্রয়োগ হয়। তিষ্ন২ দূপে ছুই২ রাশি উদ্থ, হওয়াতে 
এবস্তূত নিষ্পত্তির নিম্ন লিখিত ছুই ধারা সন্তাঁব্য ॥ 

২০। সামান্তঃ | আদ্য শ্রেণীস্থ প্রথম রাশির দ্বিতীয় 
সম্বন্ধে ষে নিষ্প(ত্ত অপর শ্রেণীস্থ এথম রাশির দ্বিতীয় সন্বন্দে 
সেই নিষ্পত্তি হইচজে এবং আদ্য শ্রেণীস্থ দ্বিতীয় রাশির 
তৃতীয় সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি অপর শ্রেণীন্ক দ্বিতীয় রাশির 
তৃতীয় সম্বন্ধে সেই নিষ্পত্তি তথ] উত্তরোগ্থর ক্রমশঃ তদ্রুপ 
নিষ্প-ত সন্বন্ব থ।কিলে যদি পুর্বলক্ষণৌত অন্থুমান যোগ্য হয় 
তবে কেবল “মামা ন্যতঃ” এই শবের প্রয়োগ কর। যায় একারণ 
ইহাকে ষথাক্ঙ্গ নিষ্পত্তি কছে। এবিষ় ৫ অধ্যায় ২২ 
প্রতিজ্ঞাতে উপপন্গ হইয়াছে। 

২১। বিপরীত অথবা ক্র রহিত নিষ্পত্তি সামান্যতঃ | 
আদ্য শ্রেণীস্ত প্রথম রাশির দ্বিতীয়, সম্বন্ধে যে নিম্পান্ত অপর 
শ্রেণীস্থ একোঁন শেষের শেষরাশি সস্বন্ধে সেই' নিষ্পত্তি, এবং 
আদ্য প্রোণীস্থ দ্বিতীয়ের তৃতীয় লম্বন্বে যে নিষ্পত্তি অপর 
শ্রেণী দব্যন শেষ রাশির একোন শেষ সন্বন্ধে সেই নলিশপপ্তি, 
তথা আদ্ট শ্রেণীস্থ তৃতীয়ের চদ্দুর্ঘ সসবন্ধে যে নিষ্পত্তি অপর : 
রি তরুন শেষ রাশির দ্্যুন পে সম্বন্ধে সেই নিষ্পত্তি 

বংউত্তরোত্তর এইরূপ বিরুদ্ধ অথব1 বিপরীত ক্রম নিষ্পত্তি 
ছি ১৯ লক্ষন অনুমান যোগ্য হয় তবে উক্ত 
শঞ্ষের প্রয়োগ করা যায় । ইহ] ৫ অধ্যায়ে ২৩) প্রতিজ্ঞা 
উপপক্ন হইয়াছে। 





স্তঃ সাধ্য, | 
১1 এক. আখ্যা লসামহ রাশি সম অপবস্ত্য সফল প্র 
স্পর সান । 
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'ক্ষেত্রতত্। ৩৫. 


২। এক অথবা সমানহপ্রীশি যে রাশির সম অপবর্তী 
হয় সে সকল রাশি পরস্পর সমান । | 
৩। বৃহত্তর রাশির অপবর্ত্য লঘ্ুতরের তৎপরিষাণাল্গযায়ি 
মপবর্ত্ের বৃহজর হয়। 
৪। কোন র!শির অপবর্ত্য অন্য রাশির তাদৃশ অপবর্ত্ 
চইতে অধিক হইলে প্রথমোক্ত রাশি দ্বিতীয়|পেক্ষা] 
“হছুন্তর,হয়। 


শাপপপীশিশিপিশীিপা 


১ প্রতিজ্ঞ! উপপাদ্য । 

কতিপয় রাশি যদি ক্রমশঃ তৎসংখাক অন্য কএক রাঁশিত 
'ম অপবর্ত্য কষ্টিত হয় তবে যপরিমাণে প্রথমোক্ত কোন 

1শি স্বীয় গমংশের অপবর্তয হয় সেই পরিমাণে প্রথ মোক্ত 

'নুদয় রাশি একত্র যোগে অপর সমুদয় রাশি যোগ্র 
মপবর্ত্য হইবে। 

ক খ গকএক রাশি ক্রমশঃ ঘ ও চ তৎসংখাক অপর কএক 
1শির সদ অপবর্ত্য কল্পিত হউক। করাশিযে পরিমাণে. 
রাশির অপবর্ভ্যক + খ + গর সেই পরিষাণেঘ 4৩" 
' চ রাশির অপবর্ত্য হইবে । 

কখগএই,তিন রাশি ক্রমশঃ সযান২ পরিমাণে ঘ উ চ রাশি 
[যর ব্যাপক হউক,অর্থ1ৎ রিগুণ পরিমাণে অপবর্ত্য হউক। 
দড়ঞএ ক লিগ পরিমাণে ঘ রাশির ব্যাপক একারণ 

ক্ষ +ঘ”+ঘ 
: একারখ খস্ড+উ+৩ 
ধঞাবহ. গা র্ চিকচিক চ' 

'অতএৰ সমানং রাশি যোগ করিলে ১1২ স্বতঃ সাধ্য) ক + 
1 + গ-্ ব্িগুগ ক্ষন ড.+ চ। ভদ্েপক খগ অন্যকোন 
'রিমাণে জমশ$ ঘ ঙচ রাশির সম অপবর্ত্য হইলে ক+ খ + 
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ক্ষেত্র উত্তর: ৬৬ 


পদেই পরিমাণে ঘ ++ 5 রাশির অপবস্তং সগ্রমাণ 
তইবে। অভএব কতিপয় রাশি ইত্যাদি। ইহাই রস্তল 
পপাদা। 
অঙ্মান | অবদি কোন নংখাণতক অস্ক বলিয়। কম্পিত 
হয় তবে অথ + আঙ 4 অচল আঘ-$+চ৮)কেনন। 
অও, অচ, অ পরিমাণে ঘড চ রাশির অপদন্ত) একারণ 
'তাহারদের যো ও অ পরিমাণে ঘ ++ চঅপবর্তৃত হইবে) 


শা সী পপ পা 


২ প্রতিজ্ঞ। উপপাদ্য ' 

কোন রাশির কিয়ৎ পরিমাণ অপবস্ত্যে ঘি নেই রাশির 
কিয়ৎ পরিমাণ অপবর্ত্য যোগ করাধায় তবে এ হই অন্ধ 
সম্থলনে একের যে অপবর্ত্য হ রা ছুই অপবর্ত্যের মোগে 
উক্ত রাশির সেই অপ্পবর্তয হইবে 

ক লজগি- এক খর হা রা করিলে ক 7 খস্ৎ 
। অ+ ই )গক্েমনা কল্অগহওয় তত, ক আদ দক 
ইত্যাদি আস গুণ পর্য্যন্ত ।এস্কারণ খ ». গ + প+ উদ 
ই গুণপর্যান্ত। অতথব সমান বাশি সমানই ক/শিতে বেসি 
করিলে ক + খ রাশ অ+ ইগ্ততগ রানে সমান হইবে 
অর্থাংক+খ-(অ+ই)গ। সুহর। ক+খরশে 
অ+ ইপরিমাণে ,গ রাশির বাপজ হইবে! ইহাই এস্বলে 
উপপাদ্য । 

১আস্নান। এছ্ধপ যত অপবর্তা হউক যথ।কম্ল অভ, 
খস্ ই, গম্উওক+খকগন্ (অই +উ)6 
উপপক্স তবে । 

২। অন্থুমান। অপিচ ক.+ খ+গন্(স+ই+উ ) 
এবং কম" অঙ, খল ইউ, গল 'অও, একারণ আও + ই 
+ উদ (অ+ই+উ)৩। 


8. ভাতে, 
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ক্ষে৩তন্ধ। রি 


৩ শ্রতিজঞা । উপপাদ 

উন রাশির মধ্য প্রথন রাশি ষাঁদ কিয়হ পারিষাংণ ছি তীয় 
রাশির ব্যপক জত এব দ্বিউীষ রাশিও ঘি কিয়ৎ পরিমাপ 
এতীয় রাশির ব্যাপক হয তির গ্রথম রাশি এ দুই অঙ্গের 
এ৭ন ফল পরিমাণে হৃতীষ রাশির ব্পিক হইবে | 

এস্মনা কর । আব ক স জঙ্ঠন 

হইসে | 

খ লু ইন একাবণ আখ ক উদ্ধা চি ভা ঈতা।দি অ লও 
পরম 'গাপর ক্গ $ ইগইতযা্দ আবার পকান্ যোগ হইদল 
হী + ইহ স্বস্হ ভাতা গস যোনে পুণহ 9 রা 
1 অর্ধিকধ্্ু ই আপনা আ গার পান্থ যুক্ত হই 
গস দরি। গু।নত ই অথাত তই আমান হইবে (হকি? নি 
অন্থুনান )। অতএব হন ইন ইভা ভাব কের তা 
অইপ 'জুত্রাঁগ অথ ্াঅইগ। আগর ক অথ কল্পিত 
হইছে অতএব ক » তআইগ | অতণব তিন রশি 
উত্যাি | ইহাই এন্তলে উপপাদ্য। 

5 প্রতিজ্ঞা ! উপপাদ্য । 

চারি রাশির ধো ঘি প্রথমের ছিনীয় স্ন্গীয় নিশ্পন্ছি 
£জীয়ের চতুর্থ লম্থপ্ীয় নিম্পন্ধি সমান তয় এবং প্রথম ও 
হউয়ের কোন সম অপবর্ত্য তথা দ্বিতীয় ও চড়ুর্ঘের কোন 
নম অপবর্ত্য যদি কল্পন1 কর! যর তবে প্রথম রাশির অপব- 
স্রোর ছিতীয় রাশি অপৰষ্ঠ্য স্ধীধ নিষ্পত্তি তৃতীয় রাশির 
অপবর্ডোর চতুর্থ রঃশির অপবস্তয নধ্ধীয় নিষ্প্তির সমান 
তইবে। 

ক:খ.: গ: ঘ কল্পনা কর এব 'অও ই কোন দুই অঙ্ক 
দনকর, তবে অক: ই :: আগ: ইঘ. 
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জক এব অগ রাশির কেন অন্ক অর্থাৎ উ পরিনাতণে সম 
অপবর্ত কল্পনা কর এবং ইখ ও ই্ঘ রাশির কোন অঙ্ক'অর্থ1ৎ 
পরিমাণে সম অপবর্ত্য কল্পনা কর | উ পরিমাণে অক এবহ 
'অগ রাশির সম অপবর্ত্য ক এবং গ রাঁশিরও মগ অপবর্ত 
হইবে কেনন! তাহারা উজ পরিমাণে ক এবং গ রাশির 
বাপক (61৩) স্তর! উঅক এবং উঅণ তুল্য হইবে। 
ই কারণ খ পরিমাণে ইখ এবং ইত রাশির অপবর্তা 
খইখ এবং খইঘ ভইবে! অতএবক : খ:: গ : ঘ হও" 
যাতে এবত ক ওগরাশির উঅক এবং উপ মম অপবর্ত 
তথাখ এবং ঘ রাশির খইখ ও খইঘ সথ অপবর্দর; কল্পিত 
হও্য়তে উঅক যদ্দিউদ্মগ রাশির অধিক হয় তবে খইখ 
ও খইঘ রাশির অধিক হইবেক যি নান হয় তবে সমান 
এবং যদ্দি নান হয় তবে স্থান হইবেক (01৫ সংন্জ!) অপর 
ইক এবৎ ইঅগ, অক এব আদ রাশিরণ সম অপবস্ত্য 
এদং খইখ ও খইঘ ইখ এবং ই পাঁশির সম জপবর্ত্য অত- 
এব ইক : অখ :: অগ : ইঘ 1 অতএব চার রাশির 
ইতাদি। ইহাই এস্কলে উপপাদ্য । 

অন্ুধান। তদ্রপ বদি ক : খ ঃঃগ:ঘ হয় এবং কোন 
অস্ক অর্থাৎ অ পরিমাণে ক এবং ৭ রংধার মম অপবস্ত্য 
বীনা করা যায় ফথা অক নং আগ তবে অক খত 
অগ:ঘ উপপন্ধ হইবে । কিন্ত এ অন্থ।ন উত্তঃ প্রতিজ্জাতেই 
উহা, ইহ! কহ! যাইতে পারে কেননা অ ০ ৯ হইলে এ উপ- 


গভ্তি হইবে। 





৫ গ্রতিজ্ঞ!। উপপাদ্য । 
এক রাশি যে পরিমাণে অন্য কোন রাশির অপবর্ত্য সেই 
রিমণে প্রথমের এক ভাণ যদি অপরের এক ভাগের অপ- 
স্ক্য হয় তবে সমুদয় রাশি বে পরিমাণে সস্দয়ের অপ- 
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বর্তা অবশিস্ট ভাগও্ সেই পরিমাণে অবশিষ্টের 'পবস্ত্য 
ভইবে 

সক এবং অখ রাশি ক এবং খ রাশির কোঁনসন অপ্ৰর্তয 
কঙ্গনা কর তাহার নধ্যে ক রাশি খ রাশি হইতে অধিক । 
আক যে পরিম।ণে ক রাশির অপবর্ত্য অক--অখ সেই পরি 
নে ক-খ রাশির অপবস্ত্য হইবে অথ[২ অক--অখ+- 
আু!ফ-খ)! 

ক হইতে খ ন্যবকলন করিঙগে ঘঘ অবশিষ্ট কল্পন। কর 
অতএন ক-হল্দস। আপু উত্তয় পার্খেখ যোগ করিলে 
ক» স্ব+খ | অতএব (৫1১) অক - অ+ অখ এনং উভয় 
লে অথ বিয়োগ করিলে অক - অখ সু জন্ব? অধিকন্থু 

- ক-খ অতএব অক-্মথ _অ (কখ )1 অতএব 
«ক রাশি ইত্যাদি । ইভা এস্থলে উপপাদ্]। 


৬ প্রতিচ্ঞ! ৷ উপপাদ্য । 

কোন রাশির কিয়ৎ পরিম ণানযায়ি অপবর্তা হইতে সেই 
বশির তদপেক্ষা স্মু্দ পরিমাণান্থযায়ি অপবর্ত্য বাবকলন 
করিলে ত্র ছুই অন্ের অস্তব যে পরিমাণে একের পবর্ত্য সেই 
গরিমাণে অবশিক্ট;”শ উক্ত রাশর অপবর্ত্য হইবে। 

অক এবং ইক অজ এবং ই পরিদাণে ক রাশির অপবর্ত্য. 
কল্পনা কর এবং অ অঙ্ক ই হইতে অধিক জ্ঞান কর । অক-_ 
ইক অ--ই' পরিমাণে ক রাশির বাগক বট অর্থাৎ অক 
-ইক » (অ--ই)ক। 

অ--ই-উ কল্পন! কর তাহাতে অ- ই+উ অতএব 

(২1৩) অঞ্ক- ইক + উক। উত্তয় পার্খ্হইতে ইক বিয়োগ 
কর তাহাতে অক--ইক » টক হইবে । 
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ক্ষেত্র তত্ব ! ৪৩ 


অতএব অক--ইক রাশি উ অর্থাৎ অ--ই পরিমাণে ক 
বাশির ব্যাপক হইবে অর্থাৎ অক--ইক ০ (অ-ই )ক। 
অতএব কোন রাশি ইত্যাদি। ইহাই এস্কলে উপপাদ্/। 

অগ্থমান। ছুই অঙ্কের অন্তর এক হইলে অর্থাৎ অ--ই 
-১ হুইল অক-ইক » ক। 

ক প্রতিজ্ঞ! | উপপাদা । 

চংরি অন্ুপাতীর রাশিকে দিলোম অর্থাৎ অগ্র পশ্চাঞ্ 
করিলেও ভাহার। অন্পাতীয় পাকিবে । 

যদিক:খ::গ্ঃথ তবেখ ক ঘি: গহইচব। অক 
এবং অগক এবং রাশির কোন সম অপবর্তৃয কল্পন| কর এবং 
ঈখ ও ইখ খ এবং ঘ র!শির কোন সম অপবর্ত্য কল্পনা কর। 
অতঞএদ ক: খ:: গ: ঘ একারণ অক ইখ হইতে যদি স্থান 
হয তবে অগ ও ইত্ঘ হইতে ন্তান হইবে (৫1৫ সদ) অর্থাৎ 
ইখ মদি অক হইতে অধিক হয় তবে ইঘ ও অগ হইতে 
অধিক হইবে । এ কারণ ষদি ইখ - অক, তবে ই ০০ আগ. 
এবং যদি ইখ « অক, তবে ইঘ « অগ হইবে ! "অপর ইখ 
এবং ইঘ খ এবং ঘ রাশির সম অপবর্ত্য এবং অক ও অগ ক 
ও গরাশির সম অপবর্ত্য অতএব খ: ক:: ঘ: গ। অতএব 
চারি অন্থপাতীয় ইতা!দি। ইহাই এস্বলে উপপাদ্য । 

" খ প্রতিজ্ঞা'। উপপাদ্য । 

প্রথম রাশি দ্বিতীয়ের যে অপবর্ত্য সথনা অংশ তৃতীয় 
যদ্দি চতুর্ধের সেই অপবর্্য বা অংশ হয় তবে গ্রথমের দ্বিতীয় 
সহিত যে নিষ্পত্তি সম্বন্ধ তৃতীয়ের চতুর্থ সহিত সেই নিষ্পত্তি 
সধন্ধ হইবে। 

প্রথমতঃ অক এবং অখ যদি ক এবং খ রাশির সম অপ- 
বর্তৃ; হয় তবে অক: ক:: অখ : খ। ভক এবং অখ রাশির 
ই পরিমাঁণ ঘম অপবর্ত কল্পনা কর এবং ক ও খরাশির উ 

|পরিদাণে সম অপবর্ত্্য কল্পন| কর। এঁ নকল অপবর্ত্য ক্রমশঃ 
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ক্ষেততত্ব। ৪১ 


এ ইত অধিক হয় তবে ইঅ ও উ হইতে অধিক হইবে 
এ৭” ইঅ ফি উ হইতে অধিক হয় তবে ইঅখ উখ হইতে 
অধিক হবে অতএব যে স্থলে ইসক উক হইতে অধিক সে 
হল ইসখ উখ হইতে আধক | তদ্ধপ যদি ইঅক »উক 
হবে ইঅখ ₹ উখ এবং যদি ইঅক € উক তবে ইআখ « 
উখা। অপর ইঅক ইঅখ দুষ্ট রাশি অক এবং অখ রাশির 
নম অপবর্ডা এবং উক ও উখ দ্বু বাশি ক এবং খ রাশির সম 
অপবর্ত্য অতএব অক: ক :: অথ: খ ৫1৫ সৎ )। 
দ্বিতীয়তঃ গ রাশি যে পরিমাণে ক রাশির অংশ দ্ধ সেই পরি- 
মাঁণ খ রাশির অংশ কল্পুন। কর তাগাতত ক যে পরিমাণে গ 
রাশির অপবর্ত্য খ সেই পরিমাণে ঘ্ব বাশির অপবর্ত্য হইবে 
ভশ্িমিত্ত পুর্সোক্ত নায়েডে কগ্রতেখ ১ ঘএবহ চাক 
এতিঞ্ঞ।নুমারে) বিলোম নিষ্পন্তি সম্বন্ধে গ ক: ঘ:খ 
অতএব প্রথম রাশি ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপপাদ্য । 


গ প্রতিজ্ঞ! । উপপাদ্য! 

এ্থম র!শির দ্বিতীয় সহিত ষে নিজ্গন্তি সম্বন্ধ চতুর্থ 
মহিত তৃতীয়ের সেই নিষ্পন্ভি সম্বন্ধ ভইগে প্রথম রাশি যদি 
কিয়ৎপরিখাথে দ্বিতীয়ের অপবত্ত 1বা অংশ হয় তবে তুতীয়ও 
মেই পরিমাণে চতুর্থের অপবস্ত? বা অংশ হুইবে। 

ক: খ::গ:খকল্পন! কর এবং প্রথমতঃ ক রাশি খ রাশির 
অপ্পরর্ভ্য হউক । ধা সেই পরিষ্াণে ঘ রাশির অপবস্ত হইবে 
অর্থাৎ যদি ক - অখ তবে গম্ অথ । 

ক এবং গ রাশির কিয়ৎপরিনাণে (অর্থাত্দ্ি সংখ্যক অঙ্ক 
পরিমাণে) সম অপবত্তর্ঠ কল্লন। কর অর্থাৎ হক এবং ২গ 
এরং খ ও ঘরাঁশির ২অ পরিমাণে সদ অপবস্ত/ কল্পনা কর. 
অর্থাৎ ২অখ ও ২অঘ (৫1৩) অতএব কন অখ একারণ 
২ক.্৮০২অখ। অপর ক:খ::গ্র:ঘ এবং ২ক.. ২অখ 


| ইক, উক, ইঅখ, এবং উখ হুইনে। অপর উমক যদি 
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ক্ষেত্রতততব। হর 


নাই সি তকহজআঅপ 1216 অত] অভিএব তা হল আখ পুতরাগ গর 
"মি অ দরিম।ণে "রাশির বাশি অথাজ বে পহিগাতশ ক হানি 
পনির ব)পক “সই পরিষাণেগ বালা ঘ রাশির বা।গজ। 
শিভীযতগ ক রাশি খ রাশির অহ কালা কহ আহাতে গ 
বাশ ঘরাশির তদ্গাপ অংশ হইবে, দম কত খ 2 গত 
ভালমন্ত 'বিলোন নিশপ্বিতে (৫) কু প্রীতি সত) থক 
বা. আপুর ক রাশি খ রংশিন আশ ভগ্যাতিতি খ বাশি 
ক রাশির অপবস্ত্য অতএব পুক্াভ্ত উদপপক্কান্থসারে ঘ বাশি 
সবং'শব উন্ধপ আগার তরি রাগ খ জানি 


পি 83 থে 
"পথ রাশিও ন রাশির সেই আপন ! অভএব এথন হন 


৬ঠদি। ইহাই এস্থলে উপপদঃ। 


২ 
টু 
ভঙ 


৭ গ্রাতিজ্ঞাণ উপপাক) 
নেন থক রাশির সহিত বখনং না রা স্থঙ্গ 
নন হয় এবং সনানং রাশি সনে এক বাশির নিশ্পদি ও 
লম্বা হ। 
ক এবং খ সমান বাশি এবং প সন্ত ফোন রশ ক্ন। 
বর তাহাতে ক: গ:: খ: গ উপপল হইবে) 
অক এবং অখ ক এবং খ রাশির পেন সন অপবড 
এবদ ইগ্র রাশির কোন অপুবর্ড) হউক! 
কস একাবণ অক. অথ (1১ স্ব সাধ্য) অভএব 
নক মি ইগ হইতে অধিক য় তবে অখ ও লিও ইথ হইতে 
'অধিক হইবে এবং বদি অক লু উপ তবে অথ স্দ ইগ অথব। 
নাদ অক এ উগ তবে অখ € ইগ! অপর 'অক এবং অখ 
ক এবং খরাশির কোন সন আপনর এবং ইপ্গ গ রংশির 
“কান অপবর্ত্য অতএব (61৫ সং)কগঃখঃগ! 
অপিচ দিক খভবে ক ::গঃ খ কেননা! পুর্ব উপ- 
5 গখ্াখ গজুতরাং (৫1 কপ্রতিচ্ঞ।)এ কে 2) 
: খ অতএব কোন এক রাশির ইতা।দি। ইহ ই এন্ন্দে 
টি 1 
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ক্ষেত্রিতস্ত্ব। সত 


৮ প্রতিজ্ঞা | উপ্পাদ)। 

বিষম রাশির মধ্য বৃহত্ততরর কোন রাশি সন্বপ্ধীগ যে 
'নজসতি তাহ] ক্ষুডুতরের দেই রাশি সহ্বহ্ধীয় নিষ্পত্তি অপেক্ষা 
অধিক এবং কোন বাশির বহণ্ডর সম্্থীয় থে নিষ্পত্তি তাহ, 

দঞ্তর সন্বপ্ধীয় নিষ্পর্তি অপেক্ষা আল্প। 

ক 4 খ রাশি ক রাশির বৃহত্তর কল্পনা কর এবং গ 'অন্য 

শান রাশি কল্পনা কর। ক খরাশিরগ সন্বন্পীয় নিম্পন্তি 
ক রর গ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি অপেক্ষা অধিক এবং গ রাশির 
ক সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তিক + খ সন্বপ্ধীয় নিষ্পতি অপেক্ষা অধিক। 

'ম এমত এক অঙ্ক ধ্ল্পন। কর যেন অক অখ প্রত্যেকে গ 
অপেক্ষা অধিক হয়! অপর 'অক + অখ হইতে অন্থ্যন 
অথচ গ রাশির ক্ষুত্রতন অপর সত্য এমত এক রাশি কঙ্গনা কর 
বখা ইন ভাহাতে ইগ-গ অধ্ধাহ (ই-১)প (১, ৫,) 
অক +- অখ হইতে নুন হইবে অথবা অক + অখ অর্থাৎ 
'ম(ক+ খ) রাশি (ই-১)শ হইতে অধিক হইবে। 
অধিকন্ধ অগ রাশি অক + অখ রাশি হইতে অস্থান এবং গ 
রাশি অখ হইতে সুযুন একারণ ইগ--গ ১৮ অক অর্থাৎ অক 
এ ইগ-গ সুতর]ৎ অক এ (ই--১ ।গ অতএব অ পরিমাণে 
ক + খ রাশির অপবস্ত্য অ--১ পরিমাণে গ রাশির অপবর্ভঃ 
হইতে অধিক কিন্তু অ পরিম!ণে ক রাশির অপবন্ত্ঠয ই--১ 
পরিমাণে গ রাশির অপবস্তঃ হইতে অধিক নহে অতএব 

: ৫1৭ সং) ক+ খরাশির গ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি ক রাশির গ 
শির কহে অধিক। 

* মূল থে লিিত আছে “অধিক” তাহাতে: প্রধাণে 
দোষ আইসে কেনন] তাহা হইলে (ই--১)গ রাশি 
রা + অথ হইতে নিতান্ত হ্থ্যন হইত ন। সমান হইতেও 
গশারত। 
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ক্ষেত্রতত্ব ৪ 


অপিচ ই--১ গরিমাণে গ রাশির অপবজ্তা জ প'রনতণে 
* রাশির অপবর্তা হইতে আক কিন্তু আ পরিমাণে ক + খ 
বশির অগবন্ত/ হইতে অধিক নহে একারণ গ রাশির ক সঙ্গ" 
পিয় নিষ্পত্তি ক + খসন্বন্ীয় নিষ্পত্ি হইতে জবি 
এতএব বিন ইত্যাদি! ইহাই এস্চলে উপপাদা। 


৯ প্রতিজ্ঞ । উপপাদ্য । 


দেহ রাশির এক বশির সাহিত সান নিজ্পন্ডি সহঙ্গা সে 
গলগল রাশি পরস্পর মনাল এবহ শে রাশির সনি ত এক রাশির 
নহান নিষ্পত্তি সম্বঙ্গ সে সকল ভ্রাশিগ গরম্গর মাল, 

যদ ক: গ:: খাগতাবক ক খ। 

কেননা দি এমত ন। হয় তবে ক ১৮ খ কল্পনা কর ৷ অত. 
এবু ক রাশি খ হইতে অধিক একীরণ পুর্ষে।ল এতিচ্ঞার 
খ্যায় অ এব ই এমত ছুই অঙ্গ কলুনা করা পাইতে পারে শে 
আক ইগ রাশির অধিক অথচ অখইগ র,শিও অনাবন্ধ তয়। 
সপর ক গং খ গ হওয়'তে অন্য ঘদি হিপ হইতে অক 
হয় তবে অখণ্ড ইগ হইতে অধিক হইত / 81৫ / দক 
সথ ইগ রাশির অনাধক দশিতি হইয়াছে আ উএব ইহা অন্ত 
পপন্ন হইল । সুতরাং ক ব্লাশি খরাশিন অথ" নহে । সদ্রপ 
থ বাশি ক রাশির অধিক নত ইল উদ্দপঞ্ হইলে অভএ৭ 
কখ পর্স্পর সমান । 

আপঢচন ক: গ: খকল্পুন। কর তাহাতে ক» খ্ইবে 
তেননা বিলোদ নিষ্পত্তি বারা (৫1ক)ক:গ:ঃখ:গ 
দৃতরাৎ গুর্যোক্ত উপপঞ্ড/ম্থদারে ক ল খ। 


১০ প্রতিজ্ঞা | উপপাদ্য । 
হই রাশির সো যে রাশির নিষ্পত্তি পরিমাণ অন্য এক 
“শি সঙ্গঙ্গে অধিক নেই রাশি নৃহন্তর এবং যাহার »২: 


চি 35088 নত , 
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নয এক হুধশির নিজ্সন্তি *টউিমাণ অধিক সেই রাশি 
আয়ের মধ্য শান । 
সি ॥ সগন্দে ক রাশিৰ নিষ্পৃভি পরিমাপ খ রাশির 
িস্প্তি পরিমাণ অপেক্ষা অধিক হয় তব খ হইতে ক 
'র্ধিক। 
ক; গ শিখ গএকারণ এম্ত ভ্রুই সংখ্যক অঙ্ক য৭। 
» ই কান করা যায় যে অক - ই অথচ অখ এ ইপা 
এক 1৫1৭ স+ )কঘতহদ অক 2 অথ এবং ক ০ খ 
"৫ হছ সাধ) )। 
আদ গং খ তাপ শাক কান। কদ ভাহাত খ কক 
শব একনুনা আ্রমত জুই বংখামক অঙ্গ বছ।আ ই কঙ্পন। 
(মাইতে পারে যাহাতে অদ্ ৮ ইখ অগ্ত অগ « ইক 
গে হার লা) আহথবধ অগ এক রাশির মঙ্ধক্ষে ইখ ছ্্যন 
রী আপ হওরাতে ইখ ০ উন সুভ রে এক) 
এ৭ ছুটি বাশের মধ ইন্যাদি । উাই এলে উপপাদ। | 


পপি 


১১ প্রতিজ্ঞ উপপাদ্য । 

হে মিজ্সত্তি প্রমাণ অন্য কোঁন সাঁনান নিষ্পন্তি পরি- 

বর সমান ত ঠড রা ও সমনি। 

৮৬ [গত এবং গত ঘ উড চহবেক- খাত 
£ ৮ হইবে। 

ক গ,ও, হাশির কোন সম অপবর্ভঠ যথ| অক, অথ; অউ, 
০০২ থ, ঘ, চ রাশিত নোঁন সম অপবর্তা যথ। ইথ, ইন্ঘ, ইজ, 
স্পান,কর। ক:খ::গ:ঘ হওয়াতে যদি অক 2 ইখ 
" ম তবে অগ্ ০০ ইঘ হইবে (1৫ সং) কি যদি অগ 2০ 
*ক্* তবে অঙ ০ ইচ হইবে (৫1৫ সং) কেননা গ: ঘ:: 
১.৮ অতএব অক ৮ ইখ হইলে অঙ ০ ইচছ হইবে 
“পপ অক স ইখ হইলে অঙ-০ ইচ, এবং অক € ইথ 


শ্টি €515021 ৪, 
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স্ব্রতত্ব। ৪৬ 


*ইলে অঙ এ ইচ উপপন্ন হইবে। অধিকন্্ অক এবং অঙ 
ক এবং ও রাশির কোন গস অপবস্তর্য এবং ইখ ও ঈচ খ 
এব ৮ রাশির কোন হম অপনত্তঠি অতএব ক; খত 


1 2চ। অতএব বেধ নিষ্পত্তি ইত্যাদি। ইহাই এস্থানে 
প্পাদ্য। 


পতি | উপপাদ্য | 

ক।কপয় বাশি অন্ুপাতিয় হইলে কোন অগ্রবর্তি রাশির 
-দাবন্ঘিরাশি সন্ধে ষে নিম্পৃত্তি ফনুদয় অগ্রবর্তির সমুদ্ষ 
অষ্টাৰভি সম্বন্ধেও মেই নিষ্পন্থি 

যদক; খত গঃ ষয এবং গত ঘা: উ: ৮ হয় তবে কঃ 
দক এগ বর ডা খ ৯ ঘ ক চহইবে। 

ক.গ, ও বাঁশির তক, অগ, অঙ সম অপবন্ভ/ কষ্পন। 
জব এবং খ. শব, চ, রাশিই ইখ, ইঘ, ইচ* সম অপবত্ত 
কনা কয়। অন্দর ক: খন. গং ঘ একারণ অক ০ 
গথ হইগে অগ- ইঘ হইবে (৫1৫ সং) এবং অগ্ন 
-স ইত্ঘ হইলে অঙ 2 ই হইবে কেননা গ্; ঘ::উ :চ। 
অঙ্তএব অক 7 ইথ হইগে অক + অথ + অঙ -সইখ+ 
স্ঘ 4 ইচ.হইবে। তদ্রগ আক » ই হইলে অক + আশ 
+ ভা ল ইখ + ইত্য + ইচ হইবে । তথ। অক € ইখ 
হাটিতনে অক 4 অগা + অড 4 ইন শু ইঘ 4 ইচ হইবে 1 
অমর অক+ অগ+ অও-অ(ক+ গ+ উ)(৫১) 
উর অক এবং অক + অগ + অঙ ক্রনশঃ কএবং ক + 
৭ + উর্লাশির সম অপবস্ত। তন্ধপ ইখ এবং ইখ + ইঘ 
“ ইচ ক্রমশঃ খ এবং খ +* ঘ+ চ রাশির সম অপর; 
অইএন (৫1৫ সং)ক : খেক গড: খন +চ। 
লাডএব কতিপয় রাশি ইত্রাদি। ইহাই এস্থলে উপপাদ্য? 
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খু চি 
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১৩ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য 1 
প্রথম রাশির দ্বিতীয় সম্বন্ধীয় নিষ্পন্ভি পরিনাঁণ যদি তৃতী- 
ঘের চতুর্থ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তির সমন হয় কিন্তু তৃতীত্বের চতুর্থ 
সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি যদি পঞ্চমের ষ্ঠ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি অপেক্ষা 
অধিক হয় তবে 'প্রথমের দ্বিতীয় অন্বন্ধীয় নিষ্প্তও পঞ্চ- 
মের ষষ্ঠ সম্বন্ধীয় নি্পত্তি অপেক্ষা অধিক হইবে 
যদি কখ:: গর: এবং গ: ঘ০স্ড: চতবে ক: খন 
ড: ৮7 
' শব: ঘ-: চ হওয়াতে এমত ছুই অস্ক যথ! অ এবৎ ই 
পাওয়া যাইবে যাহার গুণনে অগ ০ ইত কিন্ত অউ এ ইচ 
হইবে (৫1৭ মং) পরম্ত অগ ০ ই হইলে অক - ই 
হইবে কেনন ক: খংংগ: ঘ অতএব অক ০ ইখ এবং 
অঙ « ইচ সুরা ক : খ০স্প উ:চ (৫1৭ সং) অতএব 
প্রথম রাশির ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপপাদ্য। 





১৪ প্রতিজ্ঞা ৷ উপপাদ্য । ী 

'প্রথম রাশির 1দিতীয় সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি বদি তৃতীয়ের চতুর্ধ 
ম্বদ্ধীক্র নিষ্পত্তির সমান হয় এবং শ্রথম যদ্দি তৃতীয় হইতে 
অধিক হয় তবে দ্বিতীয়ও চতুর্থ হইতে অধিক হইবে তথা খাদ 
সমান হয় তবে সমান আরণ্যদি হন হয় তবে ম্ত্যুন হইবে । 

যদি ক: খ:ংগ:ঘ তবে ক০ গ হইলে খ০ ঘ, 
কন গ হইলে খ ০ ঘ, এবং ক এ গহইলে খ € ঘহইবে। 

প্রথমতঃ ক 2৮ গ কল্পন! কর তাহাতে ক: খত গঃ 
খ(৫1৮)কিন্তক:খ::গ:ঘ অতএব গ-:ঘস্গ:খ 
(৫1১৩) স্তরাৎ. খ০প (৫15০) 

ডিক যেক-্গ হইলে খ. ্,, 

ব্ংক এ গ হইলে খ€ ঘ। অতএব প্রথম রাশির ইত্যাদি) 

ইহা এলে উপ 
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ক্ষেততত্ব ৪৮৮ 


১৫ প্রতিজ্ঞ । উপপাদ্য ৷ 
কতিপয় রাশির সম অর্পবর্তে্যর পরস্পর সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি 
রাশিরদেরও সেই নিষ্পত্তি । 


ক এবং খ ছুই রাশি এবং অ কোন সংখ্যাত্বক অঙ্ক 
কল্পনা কর। ক: খ:: অক: অখ হইবে। 


ক:খ::ক:খ (6৭) একারণ ক:খ::ক+ক;খ 
+ খঅর্থাৎক :খ :: ২ রবতবা কক 
খ + ২খ অর্থাৎ ক:খ::; ৩ক:৩খ। কএবং খরাশির্‌. 
যাঁবদীয় সম অপবর্তেের বিষয় তদ্রপ হয়। অতএব কতি-:' 
পয় রাশির ইত্যাপ্দি। ইহাই এস্থলে উপপাদ্য। 


১৬ প্রতিজ্ঞী। উপপাদ্য । 


সজাতীয় চারি রাশি অস্পাতীয় হইলে তাহারদের রিনি- 
ময় নিষ্পত্তি সপ্তাব্য। ্ 
যদি ক: খ:গ:: খতবে বিনিময়ে ক: গ:: খু 
হইবে। 

কখ রাশির অফ অখ ছুই সম অপবত্গ কল্পনা কর এবং 
গঘ রাশির ইপ্গ ইত ছুই বম অপবভ কল্লান! কর তাহাতে, 
(৫1১৫) ক :খ :ং অক : অথ হইবে, অপর ক:খ:: খখ 
একারণ (৫1১১) গ:ঘ:: অক: অখ। অধিকন্ গ: : কয: 
ইগ: ইক্্ সুতরাং অক : অখ:: ইগ: ইশ্ব' অতএব খনি আর 
২ ইত তবে অখ ০৮ ইত (৫1১৪) যদি অক »্.ইগ তবে 
অখ » ইথ অথবা যদি অক € ইগ ভবে আন; এ. ইন্ব অতএব 
'৫€৫সং) কংগ::খ:খ। অতএব সঙগাতীয় চাঁরিরাশি 
ইত্যাদি। ইহাই এন্ছলে উপপাদ্য । | 
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ক্ষেত্ত্ব। রি 


১৭ গ্রাতিজ্ঞ। ৷ উপপাদ্য! : 

যেং ব্লাশির মধ্যে যোগ নিষ্পত্তি থাকে তাহাঁরদের যধ্যে 
অন্তর নিষ্পত্তি ও হইবে অর্থাৎ প্রথম এবৎদ্থিতীয় রাশির যোগে 
বিতীয়ের বন্বদ্ধে যে নিষ্পত্তি তৃতীয় চতুর্থের যোগে চতুর্ধ 
সম্বন্বেও যদি সেই নিষ্পত্তি হয় তবে গ্রথমের দ্বিতীয় সম্বন্ধীয় 
নিষ্পত্তি তৃতীয়ের চতুর্থ স্গন্ধীয় নিষ্প্ি তুল্য হইব! 

যদিক+ খ: খা বন? ঘ তবে বিযোগ সবায। ক: 
খহগ:ঘ। 

ক এবং খ রাশির অ এব ই পরিমাণ ছুই অপবর্তৃয কল্পনা 
কর অর্থাৎ অক ইথ। প্রথমতঃ অক ৮” ইখ কল্পনা কর 
রড রি রি 
অপরঅক + অখ- অ(ক + খ) (৫015 অন্ধ ) এবং অখ 
৮ ইখ- (অ+ ই)খ (৫1২ দ্বিতীয় অন্ন) অতএব অ 
(ক + খ)--ঘআ + ই)খ। 

অপিচ ক +খ : খ:: গ+ঘ:ঘ একারণ যদি অ (ক"খ) 
পপ €অ + ই)খ তবে অ(গ+ঘ) 2 (অ+ই)ঘ 
অর্থাৎ অগ + অথ ০৮ অস্থ + ইত । উতয়তঃ অন্য বিঘোগ 
করিলে ক্জাগ ₹ ই অভএব অক ইখ হইতে অধিক হইলে 
অগ অধিক হয় । তদ্রুপ অক »৮ইথ হইলে অনু 
ন্ব এবং অক-ইখ হইলে অগ-€ ইন উপপর্নসথইবৈ। জত- 
এব ক:খ::গ্:ঘ। অতএব যে, রাশির মধো ইত্যাদি | 
ইহাই এস্থলৈ উপপাদ্য । ৃ 

-.£” ১৮ প্রতিক উপপাদ্য: ূ 

যে. রর মধ্যে অন্তর মিষ্পত্তি.থাঁকে তাহারাদৈর মধ্যে 
যোগ নিষ্পি-ছইবে অর্থাৎ খদিংপ্রক্থমের দ্বিতীয় সঙবস্ীি 
নিষ্পতি তৃতীতের চতুর্থ সম্ন্ধীয় সিষ্পত্তি তুল্য হয় তবে 
প্রথম এবং ছবিতীয়ের যোগে দিয় ন্ঘক্ধেযে নিম্পতি 
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ক্ষেততস্ব। ০ 


ছুভীয় এবং চতুর্থের যোগে চতুর্থ সম্বন্ধে সেই নিষ্পত্তি 
হইবে 

বনি ব7 তবে সংযোগ দ্বারাক + গ: খ:ঃ 

মত্ত 

ক + খ এবং খ রাশির অ (ক+খ) এবং ইখ দুই অপর্ব্তয 
কল্পনা করিয়। প্রথমতঃ অ ই হইতে অধ্ধিক বল্পন। কর 
তাহাতে ক+ খ রাশি খ ভইতে অধিক হওয়াতে অ 
+ ক1খ) ০ ইখ। কারণে অ (গ+ঘ ) 2 ইত্থ অতএব 
অ ০ ই হইলে অ (ক+খ) রাশি ইখ হইতে অধিক এবং 
অ থে” খ) রাশি ইঘ হইতে অধিক হয়। তজপঅস্ই 
হইলে অ (ক + খ) রাশি ইখ হইতে এবং অ(ণ- থু), 
রাশি ইঘ হইতে অধিক হয়। 

অপিচ অ € ই অর্থাৎ ই-৮অ কল্পনা কর তাহাতে 
অ (ক+খ)রাশি ইথ হইতে অধিক অথব। স্থান অথব। তন্তুল্য 
এইবে | প্রথমতঃ অ (ক + খ) রাঁশি ইখ হইতে অধিক 
হউক তাহাতে অক + অখ 2 ইথ | উভয়তঃ উখ রাশির 
তান অখ বিয়োগ করিলে অক -০” ইখ ৮7 অখ অর্থাৎ অক 
-»(ই৮ম) খ। অধিকন্ধ যর্দি অক 2” (অই) খ তবে 
অগ্র- (ই-অ)ঘ কেনন। ক: খ::গ:ঘ। অপর 
। ই--অ) ০ ইঘ-- অথ (৫1৬) অতএব অগ - ইছ-- 
বাঘ এবং উভয়তঃ অথ যোগে অগ + অব্য ০০৮ ইত্ঘ অর্থ1ৎ 
(৫১) (গ + ঘ)০৮ ইখ অতএব অক + খ)-০ 
ইখ হইলে অ(গ + ঘ)-৮ ইত্ঘহয়। | 

তদ্রপ যদি অ (ক +খ)স ইখতবে অ(গ+ ঘ).ইহ্থ 
উপপন্গ হইবে এবং যদি. অ (ক +খ) € ইখ হয়তবে 
অ(গ+ ঘ) এ ইঘ উপপন্গ হইবে অতএর (€:। ৫ সং) 
ক»৮খ:খ নগ্ন +ঘ: ঘ.। অত্বএব যেং রাশির মধ্যে 
ত্যাদি। ইহাই এস্থলে উপপাদ্য। 
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ক্ষেত্রতন্তব! ৫১ 


১৯ গ্রতিজ্ঞা। উপপাদ্য । 

কোন সম্বদয় রাশির যদি অন্য কোন সমুদয় রাশি সন্ব- 
প্ৰায় নিপ্সত্ি প্রথম হইতে বিষুক্ত কোন রাশির দ্বিতীক্ন 
হইতে বিধুক্ত কোন রাশি সম্বন্গীয় নিষ্পন্তি তুল্য হয় তবে 
সমুদয়ের পরম্পর নিষ্পত্তির ন্যায় অবশিষ্টেরও নিষ্পত্তি হই- 
"বক! 

যদ্দিক : খং:গ- ঘএবৎ যদি গঞক্ হইতে শ্যন হয় তবে 
বশাগসি £ খন ৫ কহখি। 
কখন: ঘএফারণ (৫1 ১৬) ধিনিময় নিষ্পন্তিতে 
গ-:.খ:ঘ স্হরীৎ অন্তর নিষ্পত্তিতে (৫1 ১৭)ক- 
:গ্ন::খ-:ঘ পুনশ্চ বিনিময় নিষ্পত্তিতে কগ :. 
-ঘতগ:ঘ পরন্ধ কঃ খ গং খে একারণ (৫155) 
কি 2 খনাথ তক খ অতএব কোন সমুদয় রাশির 
ইত্যাদি । ইহাই এস্কলে উপপাদ্য । 

অন্যান ক-গ খন : শেতঘ। 


ঘ প্রতিজ্ঞ ৷ উপপাদ্য । 


চারি রাশি অন্থুপাতীয় হইলে তাহার! পরিধর্নেও অন্ত- 
দাঁতীয় হইবে অর্থাৎ এথমু রাশির দ্বিতীয় বিয়োগাধ- 
খিন্ট সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি ভূতীয়ের চতুর্থ? বিয়োগ(বশিষ্টের ও. 
1 “ই নিষ্পন্তি হইবে। . 
যদি ক: খ::গ : ঘতবে পরিবর্তনে ক; ক-খ :: 
গ-গ--ঘ। 
কেনন] ক: খ:: গ: ক্খ একারণ (£1 ১৭) অন্তর নিষ্পত্তিতে, 
ব-খ : খন গ--ঘ: ঘ.এবৎ বিলোষ নিষ্পত্তিতে (৫1ক) খ : 
ক--খ ::. হব: গ--শখ অতএব যোগ নিষ্পত্তিতে (৫1১৮) ক :. 
₹-খ ০: গং জিতরাঁং চারি রাশি ইত্যাদি। ইহাই 
এল উপপাদ্য । 
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ক্ষেত্রতত্ব। চি 


অনুমান ই রূপেক:ক শখ: গ্ঃশগশ ক খ উপপঙ্গ 
হইবে। 


২০ প্রতিজ্ঞা ৷ 
প্রথম পক্তিতে তিন রাঁশি এবং দ্বিতীয় গঁক্তিতে অপর তিন 
রাশি কল্পিত হইলে যদি ক্রমশ ছুইং রাশির নিষ্পত্তি পরি- 
নাণ নমান হয় তবে প্রথম রাশি তৃতীয়ের অধিক হইলে চতুর্থ 
বশিও ষষ্টের অধিক হইবে তথ সমান হইক্সে সমান এবং 
স্থযুন হইলে সুঃন হইবে। | 
যদিকখগ'তিনরাশি এবং ঘও চ অপর তিন রাশি 
দার্পতহয় এবং যদি ক: খ::ম: ও ঙ্ব 


কখছগ 
তথাখ :গ::৬:চহয় তবেক০স্খা ঘ ও চ 


পপি 


হইলে ঘ-চএবংক সগ্হইলে ঘ-চআর কএগে 











হইলে ঘ « চহইবে! 


- প্রথমতঃ ক 2০ গকষ্ানা কর তাহাতে (৫1৮) ক : খত 
থ্ঃখকিস্তক : খ:: ঘ: ওস্থতরাৎ (৫1১৩) ঘ: উস 
গ: খঅপরখ: গ :: উ: চএবং বিলোম নিপপত্তিতে(৫1ক) : 
গং খ 2: চ2৬। অপর পুর্বে সগরমাণ হইয়াছে যে: ড. 
-স্পগ্; খঅতখব (৫)১৩)ম্ব: ও ৮ চ: ও সুতরাং ঘ 2” 
চ (৫1১০)। * 
অপিচ ক» গ কল্পনা কর ভাহাতে ক :খ:£গ 
খ (৫1৭) কিন্তুক : খ:: ঘ: ওঅতএবগ স্ব; ঘ £.. 
ও অধিকস্ক গ : খ:: চ:উ অতএব ঘ:উ:: চ:ড" 
(01১১) স্থতরাং ঘ » চ | অবশেষে ক এখ কল্পনা কর, 
তাহাতে গর ৮. ক হইবে। অপর পুর্বোজ'এ্রমাণান্থসারে 
গ:খঃড:উএবংখ: ক::ও£ম্ব সুতরাং প্রথম 
প্রফরণান্সারে যদি গ ৮ ক তবে ৮০৯ অর্থাৎ ক এগ 
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ক্ষেত । ৫৩ 


ছলে ঘ এ চহইবে । অতএব যদি প্রথম পৎক্িতে ইতাাদি। 
ইহাই এস্থলে উপপাদদা। 


২১ প্রাতিজ্ঞা | ডপপাদ্য। 
বদি প্রথমতঃ তিন রাশি এবং দ্বিতীয়তঃ অপর তিন রাশি 
কল্পিত হইলে বিপরিত সুখে ছুই, রাশির সমান নিষ্পত্তি হয় 
তবে প্রথম রাশি দ্বিতীয়ের অধিক হইলে চতুর্থ রাশিও ষষ্টের 
অধিক হইবে তথ। সমান হইলে সমান এবং স্থ্যন হইলে 
কান হইবে । 
যদি ক খ গ তিনরাশি এবং ঘ ৬ চ অপর ভিন রাশি 
কলিত হয় এবং যদি ক: খ ::উ:চএবংখ: গ ক: 
₹হয় তবে ক গহইলে ঘ ০ চ এবং কম্ গহইলে 
থস্তচতথ।ক € হইলে খ€চহ্ইবে। ক খগ 
প্রথমতঃ ক ০ গ কল্পনা কর তাহাতে ঘ ও চ 
উ 


ক:খ ত গঃ খ (৪1৮) কিন্তুক: খ ১: উ: চ অতএর 
৬, চ- গর খ (৫1১৩) অপর খ: থ:: ঘ: ওস্সতরাং 
বিলোম নিষ্পত্তিতে গ : খ :: উ: ঘ অতএব ঙ: চ ০ 
$: ঘ (৫1১৩) একারণ ঘ 2 চ (৫1১০) 

দিতীয়তঃ ক» গ কল্পনা কর তাহাতে ক: খ::গ:খ 
(৫৭) কিন্ত ক : খ:: উ:ঃচ অতএব গ খু: 
৮ (৫1১১) অপ্পর খ: গ ;: ঘ : ও এবং বিলোম নিষ্পত্তিতে 
গ.খঙ ঘঅতএব (৫1১১) উ: ৮:2৬: ঘ সুতরাং 
চস্খঘ। 

অবশেষে ক € গ কল্লন। কর তাহাতে কে হইে রর 
দূ প্রধাপাছসারে থ : :খ::ড:ঘএবংখ: ক: 

দহতর।ং প্রথম একরণ গ্রনাণ গা পি 
খথাৎ্বচ। অতএক-যদ্দি- প্রথমতঃ ইত্যাদি। ইহাই এস্থলে 
উপপাদ্য । 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৫৪ 


২২ প্রতিজ্ঞ! উপপাদ্য । 
প্রথমতঃ কতিপয় রাশি এবং খ্ি এ তৎসংখ)ক জপর 
তপন রাশি থংকিলে যর্দ ক্রমশ ছুইং রাশির মধ্যে 
সমন নি্পন্তি হয় তবে প্রথম টি আদ; রাশির অন্তিম 
ন্রন্ধা যে নিষ্পত্তি দ্বিতীয় শ্রেণীস্থ আদ্য রাশির অন্তিম 
সম্বপ্ধও সেই নিষ্পত্তি হইবে *। 
ধর্দকখ তিন রাশি এবং ও চ অপর তিন রাশির মে 
৮” দুই২ করিয়া লইলে সমান নিষ্পত্তি হয় অর্থাৎ যদ্দিক: 
এ: এ..২ খ গড চতবেকত গু ঘ:চ। 
« এবং ঘ রাশির অক অথ্থ ছুই সম অপবর্তা কল্পনা কর 
হখংখও ড রাশির ইথ ও ইউ ছুইসম অপ | বন 
নক তখ। গ ও চ রাশির উপ উঠ ছুই সদ ৃ ঘ গ চ 
| অপবন্ত্য কল্পন। কর।ক : খ :: ঘ :উ | অক ইখ উগ 
“করণ অক: ইখ 2: অথ; ইউ (৫13) | অথ ইও উড 
* উগ্র ১: ইউ : উচ। অতএব (৫1২০) অক 
শউগরাশিরহ্যানাতিরিক্ত অথবা সমান হইলে অঘ রাশি 
৮» সাশপিরও স্থানাতিরিভ্ত অথবা সমান হইবে কিন্তু 'অক 
এন €* এবং ঘ রাশির সম অপবর্ত্য এবং উগ্ উচ গর এবং 
লি (৫1৫সং)ক :গ::ঘ:চ। 
ম'পচ ছুই শ্রেণীস্থ চারিং রাশি'কল্লিত হউক যাহারদের ছুইং 
“রয় গ্রহণ করিলে পরস্পর ক্রমশঃ সমন নিষ্পত্তি হয়। 
এব: ক: সর উ:চ এবং খংগখ::চ|কখর্শ 
ই ওগ:খ2ছ :জতাহাতে ক: :: টা চ ছ জ 
: জ উপ নন 77 


নি 





পাপী পপ ীপ 





পাশ তি 
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জেতরতত্ব। ৫৫ 


কেনন! কখগ এবং ও চছছুই শ্রেণীস্থ তিন২ রাশির মধ্যে 
ই: গ্রহণ করিলে সমান নিষ্প্ত হয় এক।রণ পুর্ববোক্ত এক 
রণান্ুপারে ক: গ 2:ড2ছ এবং গ : ঘ::ছ:জ হও- 
যাতে এ প্রকরণান্থুসারে ক: ঘ::উ: জ। এবং রাশির 
সংখ্যা যত হউক উপপক্তি এরূপ হইবে । অতএব বদি প্রথ- 
নও; ইত্যাদি । ইহাই এস্বলে উপপাদ্য । 


২১ প্রতিজ্ঞ।। উপপাদ্য । 

.ষদি সমান সংখ্যক কতিপয় রাশি ছুই শ্রেণীস্থ হইলে বিপ- 
এত ক্রমে দুই করিয়! লইলে পরস্পর সনান নিষ্পত্তি হয় 
তবে প্রথম শ্রেণীস্থ অদ্য রাশির অন্তিম সন্বন্ধে যে নিষ্পত্তি 
দ্বিতীয় শ্রেণীস্থ আদ্য রাশির অন্তিম সম্বন্বেও সেই নিষ্পত্তি 
হইবে | 

প্রথমতঃ কখ গ্রএবৎ স্ব উচ ছুই শ্রণীস্থ তিন রাশি 
“ললিত হউক যাহাদের বিপরীত ক্রমে ছই২ | কাযা 
করিয়। লইলে পরস্পর সদান নিষ্প্তি হা ঘ ও চ 
অর্থাৎ ক : বড ভবাহ: অক অথ ইগ| 
ঘ : উ তাহাতে ক * গ 2] অথ ই ইচ| 

: চউপপন্ন হইবে । 

কখ রাশির অক অখ অথ সম অপবর্ত্য কল্পনা কর এবং 
গঙ চ রাশির ইগ ইউ ইচ সম অপবর্ত্য কল্পনা কর। 

ক:খ::ড : চএবং ক : খ :: অক : অখ (৫1১৫) 
তথা উ: চ 2: ইউ: ইচ একাঁরণ অক :অখ :: ইউ :ইচ 
৫1১১)পুনশ্চ খ :গ :: ঘ: ও একারণ অখ: ইগ :: অত: 
ই'$ (৫18) এবং সম্পূতি উপপন্ন হইয়ীছে অক: অখ হী ট 
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* এই প্রতিজ্ঞা “বিপরীতক্রমে সামান্যতঃ” এই শে 
তুক্ত হইয়া থাকে। 
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ক্ষেতরতত্ব। ৫৬ 


ইচ অতএব অক - ইগ হইলে অঘ -৮ ইচ হইবে (61২১) 
এবং অক ০ ই হইলে অথ স্ ইচ তথা অক «এ ইগ হইলে 
অঙ্গ এ ইচ হউন অপর অক অত্ঘ ক এবং ঘরশির সম 
'অপনর্ত্য এবং ইগ ইচ গর এবং চ রাশির মম অপবর্তা অতএব 
ক: গে: চ€৫1৫ সং)। 

অপিচ কখ গঘ এব” উঢছজ দুই শ্রেণীস্থ চারিং রাশি 
কল্পিত হউক যাহারদের বিপরীত ক্রম ুই২ করিয়া লই 
পরজ্পর সমান নিষ্পান্তি হয় । বখা ক;খ::ছ:জ।খ: 
গহচংছ।গঃঘহড:চ। তাহাতে কাত ঘ| 
ক:ঘ::ড: জ উপপক্গ হইবে। কেনন। 11 ৮ ছ জ 
ক খগএবং চ ছজ ছুই শ্রেণীস্থ ভিন র।শির মঙ্ধোে বিপরীত 
জমে ছুই» করিয়া লইলে সমান নিষ্পণ হয় এফাঁরণ প্রথম 
প্রকরণাম্থসারে ক :গ 2১৮ :জঅপিকন্্গ ঘি 2৬৮ 

অতএব প্ুনশ্ট প্রথম গ্রকরণানুমার কত জা! 
এবং রাশির সণ্খ্য। যত হউক উপপত্তি এ পপ হই | 


শপ সপপিপিপাপিসীপিশাত 


২৪ প্রতিজ্ঞ ৷ উপপাদ্য । 

প্রথম রাশির যদি ধিতীয় সম্বন্ধীয় নিষ্পণ্ডি তৃতীয়ের চতুর্থ, 
সম্বন্ধীর নিম্পন্তি তুল্য হয় এবং পঞ্চমের দ্বিতিয় সম্বন্ধীয় 
নিষ্পত্তি যদি ষষ্ঠের চতুর্থ, সম্বন্ধীয় নিঙ্পত্তি তুল্য হয় তবে 
প্রথম এবং পঞ্চমের একত্র যোগে দিতী়র সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি 
ইতীয় এবং বঞ্টের যোগ্নে চত্ুর্থের সন্বদ্ধেও সেই নিষ্পত্তি 
হইবে। 

যদক: খ::গ:ঘ এবং উ :খঃ:চ: কল্পিত 
হয়তবেক+ঙ:খ::গ+চ:খ। 

ও: খ:: চ; ঘ অতএববিলোম নিষ্পত্তিতে খ :ও :: শ্ব 
চঅপরক ; খ:: গ: ঘ কল্পিত হইয়াছে অতএব সাঁমান্যতঃ 
(৫1২২) ক: ও: গ্র:চ এবং যোগ নিষ্পত্তিতে (৫1১৮) 
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বউ: 2: গ+চ:চ।পুনস্চ ও: খ:;চ: ঘকল্লিত 
হইয়।ছে অতএক জামানত কও: খতগিতচ:ঘ 
অতএব প্রথম রাশির ইত্যাদি ইহাই এস্কলে উপপাদা। 


উ প্রতিজ্ঞ । উপপাদ্য । 


চঃরি অন্গপাতীয় রাশির প্রথমোক্ত ছুই রাশিব পরস্পর 
ফেঃগ বিয়োগ করিলে সগুদ্ষের অবশিষ্ট সঙ্গে হে লিজ্পন্ছি 
অপর ছুই রাশির খপ ধোন বিষোগি করিলে সমুদন্ধের 
অবশিষ্ট সপ্বন্ধে ? দেই নিত্পাজু তইবে ! 

ক ঃখ::থ্কল্পনা কর তাহাতে যদ কপ খহজ 
তবেক নখ কখ তত গ  ঘবখথ অথবাক এ খ 
হইলেক +খ খানকি ক যখিগি। 

কেনম] ঘদি ক০খ তবে কঃ খা একারণ 
(৫1১৭১ অন্তর শিম্পন্তিতে ক-খ 2 খ ঠা শত 2ম সৃতি 
রং বিলোম নিষ্পন্ভিতে ৫1কথ 2 কাতিখি 2 দ্ধ 2 গিনি 
অধিকন্ত যোগ নিষ্পত্তিতে (61১৮) ক ৮ খত খত গিকী, 
ঘ :ঘ'অতএব সামানযতঃ (৫1৯২) ক + খ কথ 22 গু প 
্ব: গ-ঘ। এবং ক এ খ হইলে তদ্রপ ক + খ ; খ--ক 'ঃ 
গ- ঘ : ঘ-গ উপপন্গ হইবে । অতএব ঢার অন্কুপীতীয় 
ইত্যাদি। ইহাই এন্থলে উপপাদা। 


চ প্রতিজ্ঞ । উপপাদ্য । 


সমানহ নিষ্পত্তি যৌগে যে” নিষ্পত্তি হয় তাহাও 
.. পরস্পর সমান । 

ক এবং খ ও খ এবং গ সম্বন্ধীয় নিষ্পন্তির যোগে ক এবং 
গ সধ্ন্কীয় নিষ্পন্তি উতৎ্পঙ্গ*হইতেছে এবং ঘ এবং উও ৬ 
এবং চ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি যোগে 'ঘ.এবং চসম্বন্বীয় নিষ্প্তি 
উৎপন্ন হইতেছে ষদি ক রাশির খ সম্বন্ধীয় এবং খ রাশির গ 
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ক্ষেত্র 


নি 


রগ ৫৮ 


শিয় দিল্পর্ভি ক্রমশঃ ঘ রাশির ও সন্বন্থয় এবং ও রাশির 
৯ যর 'নঙপপ্তির মান হয় তবে ক গত চ। 


কেননা গরথমত) যদি ক রাশির খ সদীঘা ক 1 
পিজি ৭ রাশির উ সম্বস্কীর সিম্পান্ত ভুলা ঘ_ ড 5) 
চক এবং খ রাশির গ সঙ্বন্্রীয নিষ্গ্ ও রাশির চ সঙ্গী 
'নস্পন্ডির তুল ডল তবে সামান)ত (৫1 ক £গ 
«৮1 

দি ঘদ্দি ক গ্াশির খ দশন্ীর নিশ্গভি উ রাশির 
" কথ্যস্থীষঘ নিষ্স তুর লা হস এরা খ রাশির এ সম্গজীয় 
*সগলভি তব রাশ ও অন্বদ্ধীত। সেপ্পলিত মান হায় তবে 
৪.৩) বিপরীত জাম সামানাত ক; :: ম্ব:চ। অপর 
এত )ন্পতি হউক উপপত্তি উপ তই; জতিএব সন।ন৯ 
দিস্পভ্িি ইত্যাদি | ইহা এসকল উপ পাদ; 1 
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ক্ষেত্র বিষয়ক পুশ ।. 


বা নামক গ্রস্থকারের ক্েত্রততব বিষরক 
প্রশ্ন হইতে সংগৃষীত। 


১ পরিচ্ছেদ ! ৰ 

১।. ছুই নির্দিউ সরল রেখার সহি নমানস কোণ উৎপক্ন 
করিতে পারে এমত এক সরূল রেখা নি'িউ বিন্দু দিয়া, 

রি 
নিষ্ধাসন করিতে হইবে। ৃ 

২1 ছুই নির্দিউ বিন্দু হইতে ছুই সমান সরল রেখা, 
এমত প্রকারে নিষ্কাঁনিত করিতে হইবে যেন কোন নির্দিষ, 
মবল রেখার এক বিন্দুতে তাহারদের মল্পাত হয়! 1 

৩। .এক নির্দিইট রেখার এক পান্থ ছুই নির্দিষ্ট বিচ্ছু 
হইতে ছুই নির্দিউ রেখ। এরূপে নিক্কাদিত করিতে হইবে 
ষেন তাহারা এ রেখাতে সম্পতিত হইয়| তৎসহকারে সমান২ 
কোণ উৎপন্ন করে। 

৪। এক নির্দিউ রেখার এক পার্শস্থ ছুই নির্দিষ্ট বিদ্দ 
হইতে এ রেখাস্থ এক বিদ্দুতে সম্গতিত এমত ছুই রেখ! 
নিষ্কাসিত করিতে হইবে কিন্তু তাহারদের যুতি যেন এ বিন্দু 
হইতে এ বেখীর অন্য কোন বিদ্দ, পথ্যন্ত নিষ্কীসিত অন্য 
কোন ছুই রেখার যৃতি অপেক্ষা! সন হয়। 
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ক্ষেত্র ধিষয়ক গ্রস্ত! ১৯৮ 


৫1 নির্দক্ট অথচ অলীম ছুই সরল রেখার মধ্যবর্তি এক 
শির্দিউ বিন্দ হইতে এমত এক রেখা নিষ্কাসিত করিতে হইবে 
শাহ। এ ছুই রেখাতে শীমাবদ্ধ অথচ এ নির্দিষ্ট বিন্দুতে 
“থণ্ডিত হয়। 

৬। এক সনকোণকে দিখণ্ড অর্থাৎ তিন সমান২ ভাগে 
বৃভভ্ত করিতে হইবে । 

৭1 এক নির্দিষ্ট সরস ব্রেখাকে সমানহ কতিপয় খণ্ডে 
(ণতক্ত করিতে হইবে । 


পপি ক লা 


২ পরিচ্ডেদ । 

৮। নির্দিষ্ট ধৃত্ত পরিধির পু্াগে নম্পরতিত যত 
“বল রেখ! ছই নির্দিক্ট বিন্দু হইতে নিকাসিত হইতে পারে 
তাহার যধ্যে ষেং রেখা দল্পাও চিত্র স্পশক রেখার সহিত 
সমান২ কে(ণ উৎপন্প করে নেই, দুই রেখার যুতি সর্মাপেক্ষা 
শুন হুইবে। 

৯। এক বৃজ্ের ক্কটোপপরি বদি অন্য বৃ নিষ্কাগিত হয় 
হবে ছই বৃন্তের লম্পাতি চি হইতে বাহস্ত বৃত্ত পরিধি পর্য্যন্ত 
কোন সরল রেখা অঙ্কিত হইলে সেই রেখ! অন্তরস্থ পরিধি 
ঘর! দ্বিখগ্ডিত হইবে। 

১৭। ছুই নির্দিষ্ট বৃ'্তকে স্পর্শ করিতে প্র এমত এক সরল 
“রখ নিষ্কাপিত করিতে হইবে । 

১৯। কোন বৃত্ত পরিধিস্থ বিশদু হইতে ঘি কএকট পুর্ণজ্য! 
নিষ্কাসিত হুমম তবে সেই সঞ্চল গুর্ণজ্যার ঘিখণ্ড হগ্ডন চিত 
এক বৃত্ত উৎপন্ন হইবে । | 
. ৯২। কোন নির্দিষ্ট বৃত্তের অস্তরস্থ অথব! বহিস্থ কোন 
চ্কুদিয়া এমত এক রেখ। নিষ্কাসিত করিতে হইবে যে বন 
রর ব্যবহিত তদংশ ব্যাঁসের অনধিক কোন রেখার তুল্য 
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১৩। নির্দি বৃত্তের মধ্যেই হউক কিনা বাহিরেই হউক ছুই 
গুর্ণজ্যার পরস্পর সম্পাত হইলে তাহারদের অন্তর স্থিত কোণ 
তাহারদের মধ্যবর্তি ছুই চাপের যোগাশ্র তুল্য [অর্থাৎ বুত্তর 
মধ্যে জ্যাসম্পাত হইলে উক্ত ছুই চাপের যোগ তুল্য ঞএষং 
বৃন্তের বর অম্পাঁত হইলে অন্তর ভুঁল/] কোন, চাপো- 
পরি স্থু কোণের অদ্ধেক হইযব। 


১৪। রা বৃস্তের ব্যাস বা্ধ ৩ হইলে তাঙ্গাতে এমত এক 
বিন্দুর নির্দেশ করিতে হইবে যেখান হইতে বৃত্ত স্পর্শক রেখ! 
নেস্কীসিত করিলে ব্যাসের সমান হইবে । 

১৫। কোন বৃত্ত পরিধিতে এমত এক নিন্দ,র নির্দেশ করিতে 
হইবে যেখান হইতে পরিখিস্থ অন। দুই নির্দি্ট বিদ্দ, পর্যন্ত 
রেখা নিষ্কাসিত করিলে সে ঢুই রেখার পরস্পর নন্ধে নিদ্দি্ট 
পরিমাণে নিষ্পত্তি হইবে! 

১৬। কোন বুন্ধের ব্যাসে কেন্দ্র ব্যভীত আন্য কোন বিন্দু 
গ্লহীত হইলে এ বিন্দু দিয়! যত চাপ টান। যাইতে পারে 
তাহার মধ্যে ব্যাসের জন্ব সর্বাপেক্ষা ক্ষুদ্র হইবে । 

১৭। ছুই সমকেত্র বৃস্তকে ছেদ করির। এক সরল রেখ] 
নিক্কাসিত করিতে হইবে ঘেন বৃক্তশুর বৃত্ত পরিধির মধ্যস্থিত 
তদংশ ক্ষুত্রতর « পরিধি মধ্যস্থিত অং ংশের দ্বিগুণ হয় কিন্ধু বৃহ- 
শর বৃত্তের কর্ম কুদ্রতরের ক্টের দিগুণ অপেক্ষ। অধিক 
হইবে না। ৃ 

১৮। বৃত্ত পরিধিস্থ কোন ছই বিন্দ,হইতে এ বৃচ্তের স্পর্শক 
রেখাস্থ'কোন এক বিন্ধ পর্য্যন্ত যদিছুই সরল রেখা টান। ঘায় 
তবে স্পর্শ চিত পর্যন্ত রেখ! নিষ্কাসিত করিলে তন্দবার। সর্বা- 
পেক্ষ! বৃহত কোণ উৎপন্ন হইবে। 

১৯। বত্তের মধ্যে যদি এক গুণজ্যা অন্য কোন ুর্ণজা!কে 
দিখণ্ড করে এবং প্রত্যেক জ্যার ছুই অগ্র হইতে স্পর্শক রেখ! 
যদি নিক্ষাসিত হুইয়। পরস্পর সন্পতিত হয় তবে যে রেখ! 
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ক্ষেত্র বিষয়ক প্রশ্ন । ১৩ 


*র সম্প।ত চিত সংযুক্ত হয় সেই রেখ দ্বিখপ্ডিত জ্যার সমা- 
নজ্তরাল হইবে । 

২০। ছুইবৃত্ত যর্দ পরস্পরকে ছিন্ন করে তবে ছেদ চিত্ত 
দয়া দুই পরিধিতে যেং রেখ। নঙ্কানিত হইতে পারে তন্মধেো 
তাহারদের কেন্দ্র সংযে ক রেখা সর্বাপেক্ষা নূহ হইবে। 

২১। তিন বিষম বৃত্তের মধ্যে কোন ছই বৃত্তের সামান্য 
ম্পর্শক রেখা নিষ্কানিত করিল বদ্ধিতি করিলে তাহারদের 
সম্পাত চি এক রেখাস্থ হইবে 

৩ পারচ্ছেছ। 

২২। শ্রিভুজের কোন বানু অন) ছুই বাছুর অন্তর হইতে 
নধিক। 

২৩। সমকোগি তিভুঙ্গে সমকোণ হইতে কর্ণের মধ্য বিন্দু 
শস্ন্ত রেখ! নিষ্কাসিত করিলে মে রেখা কর্ণের অদ্ধীৎশ তুল্য 
হইবে । 

২৪। সমবাছ ত্রিভুজের অণ্তরস্থ কোন বিন্দু হইতে বাছ 
মকলের উপর বদি লক্বপাত করা! যায় তবে কোন কোণ হইতে 
সুস্থ ভুজোপরি লন্বপাত করিলে সেই কস্ব উক্ত লব সক- 
পের যোগ তুল্য হইবে৷ 

২৫ নি্দি' ত্রিভুজের বানু সকল দ্বিখণ্ডিত হইলে দ্বিখ- 
ওন চিন্নু সকল যদি সংযুক্ত হয় তবে তদুৎপঞ্স ত্রিভুজ নিদ্দি-্ট 
'তুজের চতুর্থাংশ হইবে। 
 ২৬। ব্রিভুহজর তৃমি সংলগ্ন ছুই কোণের অন্তর শৃঙ্গ হইতে 
পতিত ভূমির লম্ব এবং শ্ঙ্রস্থ কোণ দ্বিখগুকারিণী রেখার 
ধ্যবর্তি কোণের দ্বিগুণ হইরে। 

২৭। এক ভূমির উপর যেং সমল ত্রিভুজ হইতে পারে 
হার মধ্যে সমদ্বিবাহু ত্রিভুজের বাহুর যোগ সর্বাঁপেক্ষ। 
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২৮। যেং ত্রিভুজের শৃক্স্থ কোণ সাম!ন্য অথচ ভূমি এক 
নি্দি্টি বিন্দুতে সংগগ্ন তাহাদের মধ্যে যে খিভূজের ভু ভুমি এঁ 
নির্দিষ্ট বিন তে দ্বিখ্িত গেই ত্রিভুজ সর্বাপেক্ষা ক্ষুদ্র ] 

২৯। এক নির্দিষ্ট বিন্দু হইতে কেন এক বাছ পর্যন্ত 
নিষ্কাদিত সরল রেখার দ্বার এক ত্রিভুজকে দ্বিখণ্ড করিতে 
হইবে। 

৩০। কোন নির্দিষ্ট জ্রিতৃজের অন্তরে এমত এক বিদ্দ 
নির্দেশ করিতে হইবে যেখাঁন হইতে সকল কোণ পর্য্যন্ত রেখা! 
টানিলে ত্রিসভুজ তিন সমান ভাগে বিত্ত হইবে । 

৩১। ব্রিভূজের অন্তরস্থ কোন কৌগ হইতে ত্রিভূুজকে 
ভিখণ্ড করিতে হইবে। 

৩২। ত্রিভুজের কোন বাহুর নির্দিন্ট বিন্দু হইতে কতিপয় 
রেখা টানিতে হইবে যেন তন্দ্রা নির্দিষ্ট পরিষাঁণে পর- 
স্পর নিষ্পন্ন কত্বিপয় অৎশে এ তিভু্গ ধিতক্ত হয়। 





৪ পরিচ্ছেদ । 

৩৩। সমানান্তরাল ক্ষেত্রের বাহুস্থ কোন বিন্দ হইতে 
নিষ্কাসিত রেখা ছারা & ক্েত্রকে দিখ্্ড করিতে হইবে | 

৩৪। বিষম চতুর্ভূজের কোন কোণ হইতে নিক্কাসিত রেখ। 

দ্বারা এ ক্ষেত্রকে ছিখও করিতে হইবে । , , 

৩৫৭ বির চত্ুভূরজের কোন.বাহস্থ নি্ছি-ি বিস্ফুহইচতে 
নিষ্কাপিত রেখার দ্বার] এ ক্ষেত্র দ্বিগণ্ড ররিতে হইবে। 

৩৬ । কোন, নিভুতের ছুই বাছুর উপর লা নান্তরাল. ক্ষেত্র 
নিষ্কাসিত. হইলৈ-যদি ভূমির ও উপর তত্রপ ক্ষেত্র নিষ্কাসিত হয় 
এবং ভূমির উপরিস্থ ক্ষেত্রের বাহ যদি পুর্বোক্ত সুই ক্ষে্রেম্ব 
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ক্ষেত্র বিষয়ক প্রশ্ন । ১৩২. 
কদ্ধিত বাছুর সম্পাত চিন্ব পর্যযন্তশৃঙ্গ হইতে নিষ্কাসিত রেখার 
সম!ন এরং সম।নান্তর(ল হয় তবে বাছর উপরিস্থ ছুই ক্ষেত্র, 
ভূমির উপরিস্থ ক্ষেত্রের তুল্য হইবে |, | 

ইউক্লিডের ১ অধ্যায়ের 8৭ প্রতিজ্ঞ এস্থলে অস্থমান 
দিদ্ধ কর। 

৩৭। সম কোনি ত্রিভুজের কর্ণ এবং ভুঙ্ষ কোটির উপর 
স্ম  চতুতুজ ক্ষেত্র নিষ্কাদিত হইলে খাদ কণোপরিস্থ চতু- 
ভূঁজের ভুক্লাব ভুজ কোটির চতুর্ভুজন্থ সন্নিহিত পার্খের 
অগ্র সহিত সংযুক্ত হয় 'তবে সংঘেোজক রেখার সমচতুক্ভু্জ 
একর চযাগে কর্ণের সমচতুতূঁজের পঞ্চ গুণ হুইবে। 





৫ পরিচ্ছেদ । 
৩৮1. একনির্ধ উট রেখায় এমত বিকু নির্ণয় করিতে হইকে . 
খানি পূর্ত দুই নির্দি্ বিন্দু হইতে দুই নরল রেখা! 
| নিলে সেই ছুই রেখার. সর্মাপেক্ষা অধিক অন্তর হইবে । 

২৩৯ $. এক-নির্দিষ্ট সরল রেখাকে এমত ছুই অংশে বিভক্ত 
মারতে /ছইকে ষেন তাহারদের আস্ত তাহারদের অন্তরের 
তুলা-হয়। ৫ 
সা এখা নির্দি্ করতে 'হইৰে যে তাহার, 
দেয় বর্ম চতুর ৫ ঘোগ কোন নির্দিউ অখচতুভূজি তুল্য 

হয় এবং তীছায়ং্দর আয়ড কোন নির্দিষ্ট আয়ত তুল্য হয় 1 
৪১1 এজ নির্দিউ বিদ্দ, দিয়। ছুই নির্দিষ্ট রেখ! পর্মানত 
[এক সরজ রেখা, বিষ্কান্বিত। করি হইবে যেন তাহার ছুই 
অংশের আও এক নিউ অয় তুল্য হয় কিন্তু সেই 
নর্দি সত পীবিদ্দ, আইনি ছুই রেখার কোনটির 

পর পউতলব-শণের আদ্রত অপেক্ষা গ্্যান হইবে ন1। 
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৪২ | এক নির্দিষ্ট বিন্দু হইতে ছই নি্দি্টি সমানণন্তরাল 
রেখায় সম্পতিত এক রেখ নিষ্কাসিত করিতে হইবে যেন তাহার 
খণ্ডান্তর নির্দিষ্ট রেখার সমন হয় সেই, নিদ্দি্ট রেখা! এ 
বিন্দু হইতে পতিত উক্ত ছই: রেখার লঙ্গের খণ্ন্তর অপেক্ষা! 
স্যান হইবে না। 

৪৩। ছুই নির্দিষ্ট বিদ্দহইতে তৃতীয় রেখাস্থ কোন বিন্দু, 
পর্যন্ত ছুই রেখ! নিষ্কাসিত করিতে হইবে তাঁহীরদের সম- 
চতুরভূজের অন্তর. যেন কোন নির্দিষ্ট সমচতুভূজি তুল্য হয়। 

৪৪। নির্দিক্টিত্রিভুজের কোন এক বাছর সমানান্তরাল 
কতিপয় রেখ। বার তিভূজ ক্ষেপ্রকে কতিপয় অংশে বিভন্তু 
করিতে হইবে সেই সকল অংশের পরস্পর নিষ্পত্তি যেন 
[নদ্দিষ্উট পরিশীদান্যায়ি হয়। 

৪৫1 কোন নির্দিষ্ট রেখার সমানাস্তরাঁল কতিপয় রেখার 
দার! এক নিদ্দিট ত্িভুজকে কতিপয় সমান২ অংশে বিতজ্ঞ 
করিতে হইবে । | 

৪৬। নিদ্দিন্টু কোণোৎপাঁদক ছুই সরল রেখার মধা- 
বর্তি ফোন নিদ্দিষ্ট বিন্দ, দিয়া এমত এক রেখ! নিষ্কাসিত 
করিতে হইবে যে তত্্ায়া সরল ট্রথিক নির্দিষ্ট ক্ষেত্র তুল্য. 
তিতুজ ছে অবচ্ছিন্ন হয় কিন্তু এ ক্ষেত্র নিদ্দি উ বিন্দুতে. 
ছিখগ্ডিত, এমত্‌ তৃম্যুপরিস্থ অথচ. নির্দিষ্ট সরল রেখার ॥ 
মধ্যবর্তি ব্রিভূ্ অপেক্ষ| হ্ুন হইবেক না । ৩ পরিচ্ছেদে ২৯৮৫ 
সংখ্যক প্রশ্নে দ্টি কর। টষী 


7, ৬ পরিচ্ছেদ। 
৪৭1. এমত, এক সমকোনি সমানান্তরাল ক্ষেত্র নিষ্কাসিত 


এবং. যাঙ্ছার ছুই পংলগ্ন বাহু একত্র যোর্গে এক নিদ্দিন্ট 
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.রখার তুল্য হয় কিন্তু সেই ব্রেখা নির্দিষ্ট চতুভূজের ভূজ 
শরিমাণের দিগুণের স্থ্যুন হইবেক না। 

৪৮1 এমত এক সমকোণি নমানান্তর়াল ক্ষেত্র নিক্ষালিত 
করিতে হইবে যাহা এক নির্দিষ্ট সমচতুভূ'জের সমান হয় এবং 
বাছার ছুই সংলগ্ম বাঁহন্ন অন্তর এক নিবি রেখার তুল্য হয়। 

৪৯1 এমত এক দ্রিভুজ নিষ্কাসিত করিতে হইবে যাহা 

স্কুল উন্নত অথচ সমবাসুক এবং সমকো।ন পঞ্চভুজ ক্ষেত্রের 
ঘাঁন হয়। 

€৯। এক নির্দিষ্ট সমদ্দিবাহক রসুলের মমাঁন এক 
সমধাছক ত্রিভুজ ক্ষেত্র নিক্ষাপিত কবি 5 উবে ] 

৫১। এ এক সখানান্তর।ল ক্ষেব নিষ্কসিত করিতে 
২ইবে যাহার ক্ষেত্র ফল এবং পরিনিতি জনশঃ এক নিদিষ্ট 

িভুজের ক্ষেত্র ফল এবং পরিমিতি ভূল) হয়। 

৫€২। এক বৃস্তকে কতিপয় সমকেন্দ্র মমান5 বলয়ে বিভক্ষ 

্রিতে হইবে । | 

৫৩। এক .নিদ্দিক্টি অদ্ধ বকে সমচভুভু্ অন্তগ্তি +রিতে 

ছইৰে। 

৫৪1 এক নিন্দি-ট বৃত্তখচড সমচতুভূ্জ অন্তর্গত করিতে | 
হইবে। ূ্‌ 
৫৫ পরস্পর বচ্ছেদক এমত ছুই সমান* নৃত্তের কেদে 
দরত। মিদ্ধণারিত, করিয়! ভাহারদের পরিধির মধ্যবন্ডি হলে 
সমচতুভু জ অন্তর্গত করিতে হইব । - 
৫৬। এক নির্দিব্ট সরল টৈথিক ক্ষেত্রের সমান সমকোঁণি 

সমানান্তরাল ক্ষেত্র নিদ্দি টি বৃত্তের অন্তর্গত করিতে হইবে । 
৫প। এক নিদ্দি ফট সমবাহুক এবং সমান কোঁণি পঞ্চভুজে 
সমচতুতু'জ অন্তর্থত করিতে হইবে । 

৫৮1 এক নিদ্ধিন্টি ব্তপাদে বৃত্ত অন্তর্গত কর্রিতে হইবে 

৫৯। এমত একবৃত্ত নিস্কাসিত করতে হইবে ষাহাঁর পরিধি 
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ক্ষেত্র বিষয়ক প্রশ্ন । ১৩৫ 


এক নির্দিষ্ট বিদ্ছু দিয়া খাইবে এবং নিদ্দিক্টি িশ্দ, নিদদি্টি 
পরল রেখাকে স্গর্শ করিবে । 

৬৭। এমত এক বৃত্ত নিষ্াসিত করিতে হইবে যাহা ছুই, 
নির্দিি বিন্দুতে সং ংলগ্ন হইবে এবং এক নিদ্দিউ সরল.রেখাকে 
স্পর্শ করিবে! 

৬১। এমত এক বৃত্ত নিষ্ক!'সিত করিতে হইবে যাহ।র 
পরিধি এক নির্দিষ্ট বিন্দুতে সংলগ্র হই ;ব এব ১ বৃজকে নির্িষ 

বিন্দুতে জ্গর্শ করিবে কিন্তু হই বিন দিপরষ্টি বঙ্টের ল্পর্শক 
রেখাস্থ হইবে না। 

৬২।* এমত এক বৃত্ত নিষ্কাসি» করিতে হইবে যাহ। এক 
রেখাকে নির্দিষ্ট বিন তে স্পর্শ কবিবে এব* এক নদ্দিনষ্টি ৷ 
পশ্তকেও স্পর্শ করিবে । 

৬৩1 এমত এক বৃত্ত শিক্কাঁদে ৩ করিতে হইবে যাহ। ছুই । 
নর বিন্দুতে সংলগ্র হইবে এব এক নির্দিষ্ট বন্তকে , 
স্পর্শ (করিবে? 1 

৬৪। এমত এক বৃত্ত নিষ্টীসিত করিতে ইইবে বাহ এক ৷ 
নির্দিষ্ট বিন্দ,তে সং লগ্ন হইবে এবং এক শির্দিষ্ট বন্ড ও 
নির্দিক্টি সরল রেখাকে স্পর্শ করিবে । 

৬৫। এমত এক বৃত্ত নিষ্কাসিও করিতে হইবে যাহ! এক 
সরল রেখাকে এবৎ ছই নির্দিষ্ট বুুবে স্পর্শ করিবে! 

৬৬। এমত এক বৃত্ত নিষ্কাসিত করিতে হইবে মাহা ছুই: 
নির্দিষ্ট সরল রেখ।কে এবং এক নির্দিষ্ট ব একে স্পর্শ করিৰে। 


৭ পরিচ্ছেদ । 
৬৭। এক তূমির উপর সমঞ্ব যত ত্রিভুজ হইতে পারে , 
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বহষ। : 
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ক্ষেত্র বিষয়ক গ্রপ্র। ১৩৬ 


৮ পরিচ্ছেদ । 

৬৮1 বৃত্ত পাদ সম্বলিত চাপের পুর্ণজ/র উপর অদ্ধবৃত্ত 
'ন্কাপিত হইলে তাহাতে বে অদ্ধণচন্দ্র/কৃতি ক্ষেত্র উৎপন্ন হত 
হাহা এ পুর্বজা এবং রন্তপাদস্থ দুই প্রান্ত কষ্কটের মধ্যবর্তি 
ক্ষত্র তুল/ হইবে। 

৬৯। কোন সমচতুভূ্গের ভূঙ্াগ্র হইতে ছুই বৃত্ত নিষ্কা-: 
সত হইলে একটা যদি ভূজ পরিমাণে এবং অন্/টী কর্ণ পরি- 
বাণে অঙ্কিত হয়: তবে তাহাতে যে অর্ধ চন্দ্রাকৃতি ক্ষেত্র. 
উত্পন্ন হইবে তাহ! এ দমচতুরভূজ ক্ষেত্রের তুলা । | 

৭০। অর্ধ বৃত্তান্তণত ত্রিভুজের ভূজেপরি যদি অন্ধ 
ধত্ত নিষ্কা'সিত হয় তবে তাহাতে থে দুই অর্থ চক্ত্রাক্কৃতি. ক্ষেত্র 
উৎপন্ন হইবে তাহ! একত্র দোগে এ ত্রিভুজ ক্ষেত্রের তুল্য 
হইবে! 


৯ পরিচ্ছেদ । 

৭১। এক কোপ এবং তৎসংলগ্ন এক বাহু এবং অন্য দুই 
তুজজান্তর জ্ঞাত আছে তাহাতে তৎ স্থলিত ত্রিতুজ আ্কত. 
করিতে হইবে । 

২২1 এক কোণ এবং সন্মুখন্থ বাহু এবং অন্য ছুই ভূান্তর' 
জ্ঞাত আছে তাহাতে ততৎসলিত ত্রিতুজ অক্কিত করিতে 
হইবে। | 

৭৩। এক কোণ এবং তৎসনুখস্থ বানু এবং অন্) ছুই 
ভুজের ঘৃতি জ্ঞাত আছে তাহাতে তৎসম্বলিত তিতুজ অক্কিত 
করিতে হইবে। 

৭1. লগ্গকোণি ঝিনুক্ে-কর্ণ এবং তৃজের যতি জ্ঞাত আছে, 
তাহাতে অঙলঘলিত ভিতৃজ অঙ্িত করিতে হইবে। 
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ক্ষেত্র বিষয়ক গ্রশ্নু। ১৩৭ 


৭৫। কৌন ত্রিতুজের এক কৌণ এবং তৎসংলগ্স গ্রতোক 
বাছুর এবং তৃতীয় বাছর মৃতি জাত আছে তাহাতে এ ত্রিভুজ. 
মঙ্ষিত করিতে হইবে। 

৭৬| সমকোণি ত্রিভূজ্পে ক্ষেত্রফল এবং কর্ণজ্ঞাত আছে 
তাহাতে এ ভবিতুজ অঙ্কিত করিতে হইবে । 


*+* বাড নামক গ্রন্থকারের মতাহুসারে উপরি জিথিত 
পরশ মকজের পরিচ্ছেদ তেদ করা গেল ইহার বিশেষ ছি 
প্য্য এই যে পাঠকবর্ণ অনায়াসে পগ্রন্থে তাহার উদ্দেগ 
প্রার্থ হইতে সক্ষম হইবেন পরন্ধ এক্সলে প্রশ্ন সকলের 
পৃথক২ মংখ্যা দত্ত হইল। 
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লীলাবতীর পুশ! 


পগ নামক গ্রন্থকার প্রণীত পুর্ব রর সকলের উল্লে- 


খানগ্তর নিম্ন লিখিত প্রম্ম বদিও এস্লে উদ্ধভ করিবার . 


উপযুক্ত নহে তখ।পি ভারতববাঁয় জন?" ক্ষেত্র ব্যবহার সম্থ- 


স্বীয় প্রসিদ্ধ সংস্কৃত গ্রন্থো্ধত বলিনা 'গরাটীন বোধে এ. 


সকল প্রশ্নের মহ! গৌরব করিয়া থাকেন একারণ তাহার 
প্রসঙ্গ কর! গেল ফলতঃ ভারতবষাঁ্ গণিত বেস্তারদের পক্ষে 
লামান্যতঃ লীলাবতীই ক্ষেত্র র্যবহার বিষয়ক বিদ্যার সুল 
অধিকন্ত এ গ্রন্থের, মধ্যে ক্ষেত্র সঙ্ন্ধে বে স্তর আছে নিস্ব 
লিখিত প্রশ্ন সমুদায়ই সে সকলের বিষয় অতএব এই সকল 
প্রশ্নের উত্তরলিখনে কিঞ্িৎ আঙোদ জন্মিবার সপ্তাবন]। 
তাব্রতবর্ষীয় গুর্বতন পণ্ডিতের। ক্ষেত্রতত্ে অধিক ব্যুৎপঞ্গ 
ছিলেন ন বীজ গনিত বিদযাতে তাহ।রদের উত্তম ব্ুৎপত্তি 


ছিল। ইউক্লিভ নামা গ্রীক গণিত বেত্ত। যেং প্রতিজ্ঞা. 


সুজ 


উদ্দেশ করিতেন মকলি দৃষ্টতর যুক্তি হারা উপপর্ন করিতেন: . 


কিন্তু বোধ হয় ভারতবধীণ 'পণ্ডিতেরা এই: সুধারী 


অবগত ছিলেন ন1 অথব1 অঞাঙ করিয়াছিজেল। তাহার! 


বৃত্ত আয়ত হাতত হিস গ্রহৃতি ক্ষেত গণনায় যে পার- 


দর্শি ছিলেন নিন্স শিখত প্রশ্ন পাঠে তাহা নিঃবনে হু: 
করপে বৌধগমা হইবে অপর ক্ষেত্র বিদ্যার আদা সূর্টি' 


কারকরা,ধেং প্রতিজ্ঞ। সত্য বলয়] গ্রহণ পুর্ধবক শিষা- 
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লীলববতীর প্রস্থ | ১৩৯ 


পথকে উপদেশ করিতেন তাহার প্রমাণ অবশ্য কোন এ্কারে 
অ।পনারদের হৃদয়জ্গম করিয়া খাকিবেন কিন্ত তীহণর। শিষ্য 
্ণকে উপদেশ করণ কাজে ইউক্লিতের ন্যায় দৃঢ়তর ঘুক্তি 
দর্শ।ইয়! মে প্রমাণ যে ব্যক্ত করিয়াছিলেন এমত বোঁধ হয় না 
ফলত ঃ শুরুর কথা প্রমাণ তীহারদের প্রণীত স্থাত্র সকলের 
শিক্ষা হইত এবং শিষ্যেরাও তাহা জাগ্ত বাক্য ৰলিয়] স্বীকার 
করিতেন আর পরীক্ষ। কালীন তাহাতে কোনি ব্যভিচার দুষ্ট 
হইত ন! সুতরাং অন্য কোন উপপত্তির আকজ্কও ছিল নাঃ 
যে২ পণ্ডিতের! বিদেশীয় বিদ্যায় উপদেশ প্রাপ্ত হয়েন নই 
অখবা রাস্তা জয় সিংহের কালে অর্থাৎ অতীত দুই শত বঙ্স- 
রের মধ বিরচিত রেখ। গণিত নাশক ইউক্রিছের সংস্কৃত অঙ্ক 
বাদেও দষ্টি করেন নাই তাহারদের মদ্যে বোধ হয় এক জনও 
এমত পারদ নহেন যে গুরূপদি্ট সানায়ে যে এশ্সের 
উত্তর লিখিতে সক্ষন গণিত শান্ত্রের খারা তাহা উপপক্গ 
করিতে পারেন। 

৩১ এবং ৩৩ সংখ্যক এন্সে যে বিষয় সম্পন্ন করিবার অস্থু- 
রোধ আছে তাহা ক্ষেত্র দ্বারা সিদ্ধ কর! অসাঁধা। সপ্তভুজ 
অথব] নবভুজ ক্ষেত্র বৃততান্তর্গত করণের প্রশ্ন গ্রীক জাতীয়. 
ক্ষেত বেতার? যাহাকে কোণ ত্রিখণ্ড করণের প্রশ্ন কহিতেন 
ভাহা হইতে ভিন্ন নহে । | 

বীজ গণিতের ধায়াতে সিদ্ধান্ত করিলে এঁ প্রশ্নে এক খন 
সমীকরণ উপস্থিত হয় ভাহার সভীব্য মূল ত্রিবিধ কিন্তু-অন্ক' 
দ্বার! সেই মূল যথার্থরূপে নিদ্ধ হয় না কেবল অতি তনুক্ষেরূপে 
শুদ্ধ সঙ্গিহিত হইতে পাঁরে। , 

লীঙাৰতীর গ্রন্থকার উক্ত ক্ষেত্রের ভুজ পারমাধার্থ ষেং সং 
খ্যার উদ্দেশ করিয়াছেন তাহা কিরূপে পন্ধ হয়, সে ধারার বিব- 
রঙ লেখেন নাই।.উক্ত সমীকরণের সিদ্ধান্ত দ্বারা তাহ! প্রাঞ্জ 
হইলে বোধ হয় আরও হুক্ষরূপে বার্থ পরিদাপাস্থযায়ি হই- 
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ভেপাবিত। তিনি কেপল স্বেচ্ছা্যমারে এক সুত্র রচল। করিয়া 
8, 


৫ 
কহেন মে সধ্রভৃগ কেত্রেএ া না বিশাণ ব্যামেব১৯ ০752 খধ 


১৯ ১ লি 
এব, নবদুজেব বানু পরিমাণ ০5 কএ। এপরিমাণ নিশান 


9৪9১৫ 
অসত্য ব্ছে কেননা স্ব যথ।থ উজ পনিমাধ সু 
১৫ ৮ ডঃ ধরি ঠ ক হু সক হট ৯৩ 
হর ৪ রাধ নিন ০ নুন উপিসাত 


১০৫ 
এবং ১৫ মধো নির্ণীতি শইষ ছ। 
২৩০৭ 


লীল বীর ীক+ চারে মরে) শান্কা গঙ্গ হও পঙ্গনাখ 
উত্ত এপ্জীৰ উদাপান্ত করিপ2 ৮59 বত নদ নই ভীহার। 
“কবল গ্রস্থক বি কাল্পত অপন্ধান গদি ৩ প1য়াছেন, 
পণেশ স্প্টই স্বাঙার কা।ছেস ও এ ৯ নিক চতু- 
ভুঙ্চ এন অন্ট ভঙ্গের নায় পক্ুক্গ গটিইজ বত শৰ- 
ভুজের ভুঙ্গ পরিমাণ স্প্টকগে উপ হায়ন। পঞ্চ 
ভুজের বিষয়ে এপ্রকার স্বীক ব কব কর্তত্য নদে কেদন1 
পঞ্চভুজের বাহু ক্ষেত্র দান। নিণাঁতি কয। যায যা এই পু 
কের ৪ অধ্যায়ের ১১ আঅতিজ্ঞাতে উপ কই হা প্তহাৎ 
গণেশের শ্বীক্কঙ কথখায কেখল এই এষ যে ই ওক্রিভেরও 
সংস্কৃত অন্বাদ অগা বেখ! গণিত যহ।তে এ প্র্ের; 
সিদ্ধান্ত হইয়াছে তাহা [গনি আনিতেন না । বোধ হয় ডাহা 
এই মাএ অভিপ্রায় না হইবে যে পথ ছুল্সেব বা ব্যাসেব্ু 
বথার্থ পরিমেখ নহে কেনন? তাহ। ; ভূল চতুতুি গং । 
অক্ট ভূজের বিষয়েও +হ। যাইতে পাঁর। সূর্যদান ধণেশ 
এভুতি অন্যান্য টাকাঞ্!রের অপেক্ষ; অধিক সাহসিক হইয়। 
বচন করিয়াছেন কিন্ধ উপস্থিত বিষয়ে ত1হাব অন্ুজ্ঞত! 

রি 

আরও স্পন্টরূপে প্রকাশ পাইতেছে ভিনি কহেন সপ্ুভুতজর 
প্রধাবার্থ “পুর্কৰৎ বত নিষ্কাসিত করিয়া পরে সমবাছক 


14 ০ ১নু দেন সি নারি 016 ৯5 ৯45 


020 1১66 09) 01৮ (1 008176921 চ10 ৭01৩৬ 
[77226 2810 0166 ঠনগ 00 (66 0৮ 0110)6 এ 
০1৮1 010 50213 1707081610১ 01০৭৩ ০0410 ৯ থা 
ঘ6৭941178071176081 05 17200 216 চাটা আট 
200 16 0156 01501010806 210 হ্াগ ঢ18 
801077-7100116 1, 100)8 52106 01 01 এ10শো টিটি ৭ 
সা) হন 45৭12190 01910 17115575118 চা 02 
৪ লে16070)]% ৭0) পাত 65০০0651019 157৮ 06 
9০98০861] 1) 61৮ 1010150091 10019 00৭01600500 * 
92 80501 01207511200) চ16100ঘ5 1) হা 
058000811১0 1210 01010811085 90১6601১৮50) 
18706 01101 ৮01212৮05719%/ 108০৭ 10) 1117 00 
87000 25 22279 2100051৭006 ৮1067 41501081106) ১ 
0 008 1১ 1116 [11] 46105 006) 9]745৯ ॥ 
85091711521 800 2159760408৮ ৮7031609101 মূ 
28810 01 ৮0171008105 ৭0০ 01110101857) 07173065 * 
₹ কত 0: 15070895106 ৪0৯) ৭4৯ ৫৮ 0০ 00104 ৫6৯০০) 
+ 88:106009) 109011196 5. (18215 710. এব ঘা 0016010 
0751060. 110 07৩9 08705, 20706 ০0891010104 0৫11 
3৬৬ হা) 5৪01) 06 0১০১৪ [০700188, 0. 2001880০য 1ঘ 8১0 
5)09071050 10. 016. 01016 : 10৫ 1117 6601019009 276 1977006€ 
“কস 008 58006) 01 0 0 09878 60৩] 1১ 4) 
28৬০6 0৪ (8007050) 90215 গুদ০ 0৩াণুদশ)0708] 
"চট থছাসও ম) (06 ০819708) 115:0151060. ০৫০ 019৩ 0 


পি সপ ৩ শিট পাপী শি শিপন পেপসি পপ শি সি 


৪ 19956 778200615 ৪ নিও 60000966009 01 98088 
« ৫9000388815 0 8৬ ঠন1০৯ 20 005 11020 ঘা 59 ০ ত 


ও হি51৬ হাতে চা 8৮5৪০য৩ 61০1৪ মাং চাও, ]0687]5 010 
€ সি 22579 20০98 ৪ 28981 ৪0৫ 21907998 57)08101 





ভা বত! এ স্পা 


সপ্ুতুক্গ ক্ষেত্র তদন্তগগত কর। স্বেচ্ছাচুসংরে দই ভূজাগ্র 
রেখা রা সংযুক্ত করিগ্না কেন্দ্র হইতে এ ভুঙ্গাপ্র চিহ্নিত 
কোণ পর্যন্ত তিন বেখা দিক হত হইলে তাহাতে এক বিষম 
চতুর্তজ উৎপন্ন হই. ৭ ত'হবর পুত্র ছুই বাজ এবং ক্ষপ্রতর 

কর্ণ বাসার্ঘ ভুন্য। অপর আচ্ছান্ঘবারে কল্সিত বৃহত্তর 
কশের মে পরিমাণ উহ19 ডট ভুজ ব্যাপক চাপের ুর্ণজ্য। 
গরে গুর্কোভ' সুতন্ুপরহ শুর চিনর করিলে তাহা এক 
জাত্য 1রভজের ভূভ বগলে, ৭) ক্র কর্ণ পরিনাণ 
খ্বেচ্ছান্থদ[রে তপ্ত কচি, ইহ এসুসল ইন্টজণ, পুর্বে ক্ত 
খারায়-তাভাস নি ২২৫ 3২৯১ ই ইহ ভঙ্গ, এখন পৰা স্বরূপ 

ছুমির অর্ঘ কে:ট ৪৬৯০২, ই রাপহ বর্থ 2৭৯৭১১২৪১ 
এব? ২১৯৯৭৬০৪ ত।হরিদর বদি শন সপ্তভূত্র 
৫২০৫৫ 1% 

তিনি নবস্ভুজের দিষয়ে কহে, রত 'া্িতহইজে 
তদক্গত এক ত্রিভুজ অভি ফল তাকাতে গ্ত পরিখি ভিন 
সমান আহশোে বিত্ত ভবে এর প্রতিক অংশে ভিন বি 
৬ 












পুর্থজ্য নিষ্ক।/পিত ভউলে ননভুক্গ কেও বুন্ভাওগত হইবে 
বৃত্তমধ্যে তিন চতুত্ভুজ কষে উখগ নস ৫৯৭ তাহ 1র ভূমি বৃক্তা 
্তর্গত ব্িভূজের ভুজ তুল)। জগ চড় জি ক্ষেত্রর কো 
টাতে ছইলম্বপাঁত হইলে তাহ) অংশওয়ে বিভক্ত ভইবে 
এবং শেষাংশ ছুই ত্রিভুজ ও নধ্য।ংশ চ্ুভুজি ক্ষেত্র হই: 











পাপী 


*» ++ কলিকাতাস্থ এস্যাটিক মো [সাইটর পুস্তকালয়ে, 
সুর্যাদাস রচিত লীলাব তীর টাকা আছে তাজা হইতেই 
অঙ্ক অবিকল উদ্ধৃত ত করা দেল কিন্দ ইহার মধ্যে ঢুই 
অশুদ্ধি আছে বোধ ভয় তাহার লেখকের ভ্রম বশঙঃ 
যাছে অর্থাৎ ২২৫৭৯ পরিবর্তে ২২৫৮১ হইবে এ 
২১৯৯৭৬০৪ পরিবর্তে ২১৯৯৭৯৭৬০৪ হইবে । | 
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হস্ল।বত'র প্রশ্ন ১৪২. 


অপর সকলেরি ভূমি (বৃন্তান্তর্গ- 5) ত্রিভুজের বাহুর তৃতীয়াচুশ 
হইবে(?) তাহাই জাত্য ভ্রিভূঙ্গের কোটি এবং উল্ত লম্ব তাছার 
তৃক্ষ সুতরাং এ ভুজ কোটির, বর্ঁযোগের মুল কর্ণ তাহাই : 
নবভুজের ভুজ। আপি লঙ্গ জ্ঞাপনার্থ ছন্তর্তি চতুপ, 
ভু'কের পুর্ণজ্য!র অর্ পরিনাণে একজ্যা স্বেচ্ছানাসারে কল্পনা 
করিয়। পুর্ব ধারাম্থস!রে তাহার শর নিশ্চয় কর এবং সেই শর 
ন্তর্থত ত্রিভুজের পুর্ণ জার শর হইতে ব্যবকলন কর তাহাজে, 
অবশিউ যাছ। থাঁকিবেক তাহাই লক্ষ পরিমাণ হইবেক যখ। 
লঙ্ব পরিমাণ ২১৯৮৯, তাহ (এক জ:ত্য হিভুজের) ভুক্স, এবং 
অন্তর্গত ত্বিভুজের বৰ হুর ভৃতীরাংশ ৩৪৬৭৯ তাহাই কেটি 
তাহারদের বর্গ যোঁগের মূল ৪১০৩১ তাহাউ অন্র্পত নবতু- 
জের বাছ পরিমাণ । অতএব এ সকলি শুরক্তি সিদ্ধ.” এই 
প্রকার তর্ক ঘষে অলীক এবং হেত্বাভাস্স পবিগুর্ণ তাহ! 
ফাঁহারা পুর্োক্ত রচন। সকল যন্ত্র পুর্নক অধ্যয়ন করিয়াছেন 
তছারদের নিকট বিস্ত।রিত কর নল্পুয়োক্ষন | 

ত্রহ্গগ্ুণ্ত এবং লীলাবতীর মধ্য থে কাল অতীত হইয়া 
ছিল বোধ হয় তন্মধ্যে ভারতনযাঁয় পণ্ডিতেরদের বৃত্ত ফল 
নির্ণয় প্রসঙ্গে বিজাতীয় বিদ্যা বৃদ্ধি হইয়াছিল । ব্রহ্গ গুণ 
করিক্কাছিলেন যে স্থল গণনা য় পরিখি ব্যাসের ত্রিগুণ এবং" 
সুক্ষ পরিমাণে ব্যাসের বর্গের দশশুণের বর্থ মূল তুল্য *। 
কিন্ত জীলাবতী রক্গক পরিধির স্থল পরিমাণ ত্রদপেক্ষা অধিক 
কছেন অর্থাৎ ২২ যথা ৭ সম্বন্ধে, এবং থর গথনায় সত্য 











সী 





অর্থাৎ ৩.১৬২৩ যথা ১ সম্বন্ধে, ইহ] 2, পরিমাণে 
শুদ্ধতাঁর অতিরিত্ত। 


চর 


[43 থচঞঞা0৪ 120 টির ০০৯৬০ 


রঃ ঙ 


০০ কপ ৪৪ 2 ৮০ পা) 9৮ ০ 10000810871 
, ৯/৩200588৩5 ॥ 10 18 06৪6 5950016, চা] ৮8) ০? ঠ18০ 
পাতাতে 11000018000 
এগ পুত 00৪13005 বিলি? মং £16 19598 873. 5105820- 
ক 006 58706 ৪3 01096 0078877350 0 0378100861725 
দ৮ ০০ যে বুছোত, 11765 ৮11190155৪৪ & 0০০৫. 
আগ 90. 839 812807706 ০6 89010706707] 1000%519086 %/1))0] 
0০8576৩৪150 18016510115, 1105 ০. 00018 80000100২8৮ 
160088৮9900 000৮ ৩৪৮৮০ 8৮6 87৪ 199980025 08271 
সঃ ১10 00808] 70109, 086580 04 ৪6০0) 10620 10910 
০০1), | 
সত 98801 ৭5069 ০8৩ 9? 026 70199, 0070 6006 30117008০01 
০৪ ০ ৪ 0309779 9010 0৩ 1512586) ঠ৮ 0061 40 810৭৭ 
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জীলাবতীর প্রশ্ন ১৪৩ 


নির্ঘয়ের আরে। অধিক নিকটস্থ হইয়াছেন অর্থাৎ পরিধি 
পরিম[ণ তাহার গণনায় ব্যানের ই গুণ *) 

লীলাবতীতে ক্ষেত্র ব্যবহার বিষয়ক যেৎ উদাহরধ আছে 
সে সকলি সামন্যতঃ ব্রন্ধ গুপ্ত প্রণীত ক্ষেত্র ব্যবহারের প্রশ্ন 
তুল্য অতএব ভারতববাঁয় লোকের! ক্ষেত্রব্যবহার সম্বন্ধে স্বয়ং ' 
কত দুর পর্যন্ত বিদযান্ুশীলন করিয়াছিলেন লীল।বতীর এ 
নকল উদহরণেই ভাহ প্রক্দাশ হইবে সেই কারণে আমর! 
তাহ! অবিকল অনুবাদ করিল'স নচেখ আরও সংক্ষেপে 
লেখ! যাইতে পারিত। 

ভাঁরতবর্ষায় পণ্ডিতের! কিজাপে ক্ষেত্র ব্যবহারের প্রশ্থ 
সাধন করেন তাঁছ। বিজ্ঞাপন করিবার নিমিত্ত আমর1 এস্খলে 
লীলাবরীর একটী সুত্র এবং প্রশ্ন সাধনের ধারা উদ্ধ, 
করিতেছি! মুলগ্রন্থে ই সকল সুর ছদ্দেতে রচিত হইয়াছে । 

“ভূ কোটি কর্ণের কোন ছুইটা জ্ঞাত হইলে তৃতীয় নির্ণয় 
করণের সুত্র ছুই বৃত্ত। সমকোনি ত্রিতুজেই হউক অথব! 
চতুভূর্ষে হউক এক বাহুকে ভুক্ত অর্থাৎ ভূমি বলিয়া কল্পনা 
করিলে অপর দিকস্থ বাছকে গণিত শান্তর পণ্ডিতের! কোটি 
অর্থাৎ লন্ব কেন। ভুক্ত কোটির বর্গযোগের স্থল কর্ণ। 
পাপী পাপা পাপস্পপপ পাপা সপিাপাপা পাপ পল র্ 


* গণেশ নামক টীকাকার কহেন যে বোধ হয় সমবাহছক :. 7 
জের বা ৰ্ঠপক চাপকে ক্রমশ: ছয়বার দিখণ্ড করাতে 
ধ পরিমাণ লব্ধ হইয়াছে এবং ই সংখ্যাই ৩৮৪ ভুজ বিশিউ': 
ক্ষেত্রের পরিমিতির পরিমাণ তাহ। প্রকারান্তরে এইরূপ লেখা... 
ষ।ইতে পারে ৩.১৪১৬যথ | ১ সম্বন্ধে, ইছ। অতিশয় শুদ্ধ সিহত: 


বটে কিন্ত ২55হিলে তদপেক্ষা! আরো শুদ্ধ হয়, ভ্বিকোণ 
ঘি শাহের বীতাহছসারে ইছার উপ স্ত হইতেপারে । 
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লীলাবততীর প্রশ্ন 5৪8 
ভুঙ্গ কর্ণের বর্গান্তরের মুল কোটি। কোটি কর্ণের বর্গান্তরের 
লজ ভুজ। 


কোটি ৪। ভুজ এ। ভুজবগ৯ 


রি ্ হিরা 
উদ্দাহরণ। কোটিবর্গ ১৬। তাহারদের 
, যোগ ২৫। হ্ছার মল €। 
ন্যাস রঃ ১ 
/  ! কর্ণ নিণীত হইল |" 
/ 
হারের রি 
ঙগী প্র 


কোন২ স্থলে চীকাঁকারের। শুত্রের উপপত্তি যোগ করীয়- 
ছেন কিন্তু ধাহারা ইউক্রিভ অধায়দ করিয়াছেন উ-হারদের 
বোধে সে উপপন্তি অতি উপ্পেক্ষণীয়। 


প্রশ্ন । 
১। কোন সমকোণি ত্রিভুজের ভুজ পরিমাণ ৩ এবং 
কোটা তাঙ্কার কর্ণ পরিমাণ কত হইবে | 
২। কর্ণ পরিমাণ ৫ এবং ভুজ পরিমাণ ৩ হইলে কোটি 
কতহইবে । 
৩। কর্ণ পরিমাণ ৫ এবং কোটি পরিদাণ 9 হইলে ভু 
পর্রিমাণ কত হইবে | 


৪। 'ভুজ পরিদাণ ১২ হইলে কা এবং কোটি অকরণ 
হয় এমত কএক মমকোনি বিভু্ধ নির্দেশ কর। 
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জখলাবন্তীর প্রশ্থ। ১৪৫ 
€। কর্ণপরিম।ণ ৮৫ হইলে ভূঞঙ্জ কোটি অকরণী হয় 
ঘমন্ড কতিপয় সমকো।ণি ভ্িভুজ নির্দেশ কর। 

৬। ভুজ কোটি এবং কর্ণ অকরী হয় এমত কতিগর 
সমকোণি ত্রিভূজ নির্দেশ ফর। 

৭। ৩৯ হস্ত উচ্চ একটা বংশ সম তুঁমিস্থ আঁড়ে বায়ুর 
বেগে অকম্মাৎ কোন্‌ স্থলে তগ্ন হওয়াতে ভগ্রীংশ নত হইয়। 
পড়িয়া বুশ সুলের ১৬ হস্ত দূরে তৃমি সণ্লগ্ন হইল কে 
গণক বল দেখি সুল হইতে কত হস্ত উচ্চে ই বঞ্ধ ভগ্ন 
হইয়াছিল । 

৮1 ৯ হস্ত উচ্চ এক স্তন্ত!পরি এক শঘূর উপবিষ্ট ছিল 
এবং সেই শ্তস্ততলে এক সর্পের গর্ত ছিল এবং তং হইত 
সতের ত্রিগুণ পরিমাণ দূরে এক সর্প দুষ্ট হইল। মধুর দপকে 
গর্তে যাইতে দেখিয়া তাহার উপর আসিয়া পড়িপ যে স্থানে 
ময়ূর পতিত হইল তাহা স্তস্তার এবং প্রথমতঃ নর্পদৃষ্ট হই বার 
স্থল হইতে সমদূর। এস্থলে গর্ভ হইতে কতিপয় হস্ত দুরে সপ 
যয়ুরৈর সম্পাত হইল তাহ! শীঘ্র কহ। 

৯। যাহাতে বক এবং চক্রবাঁক জল ক্রীড়া করিতেছে এমত 
কোনস্হদে এক কমল কলিক| হুদের তল হইতে উঠি! 
জজেক্ উপর বিতন্তি পরিমীণ উন্নত ছিল পরে বামুর মন্দ, 
গতিতে জমশ নত হইয়া দুই হস্ত দুরে গিয়| জল মগ হইল। 
ছে-গণক এ জল কত গভীর ছিল তাহার পরিমাণ শীত্র কহ 
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লখলাবতী'র প্রশ্ন। ১৪৬ 


১৪। এক শত হস্ত উচ্চ 'এমত কোন বৃক্ষোপরি ছুই বানর 
উপবিষ্ট ছিল এবং সেই বৃক্ষ যুলের উই শত হস্ত দূরে এক 
দ্লাশয় ছিল। এক বানর 'অনতিষেগে বৃক্ষ হইতে 'অবরোহণ 

করিয়া জলাশয় সমীপে গমন করিল অন্য খানর বৃক্ষেত্র উপর 
আরো কিয়দূ'র পর্য্যন্ত লন্ফ দিয়! উন্ঠিয়া কর্ণ পথে এ জলা- 

শয়ে উভভীয়মাঁন হইল কিন্ত উভয়েই সমান পথ গমন করি- 
াছিল হে বিছ্বন্‌ যদি গণিত বিদ্য। বন পুর্বক অধায়ন করিক্া 
থাক তবে শীঘ্র কহ দেখি বানর বৃক্ষের উপর কতক্্র প্য্যস্ত 
লম্ষ্ক দিয়াছিল। * 

৯১। কোন সদকোখি ত্িভূজে কর্ণ 9 রিনী৭ ১৭ এবং ভূজ 
কাটির খুতি ২২, হে সখ ্ ক্ষেত্রে ভূ ফে।টির পথকং 
পরিমাণ কত তাহা কহ। 

১২। কোন সদকোণি ভ্রিভুজে ভূজ কোটির অন্তর ৭ এবং 
কর্ণ পরিনাপ ১৩ তাহাতে ভূ্গ কে। টির পৃথকং পরিমাণ 
কহ 

১৩। ছুই বংশ পরস্পর € তস্ঠ পরিষাণে দূরস্ত আছে 
একটা ১৫ হর উচ্চ অন্যটা ১০ হুস্ত উচ্চ উর অ অগ্র স্থৃন্ব 
দবার। পরস্পরের মূলের সহিত সংযুক্ত হইলে যে স্থলে ছুই 

তের সম্পাত হইবে তাহার টি ত কত তাহ? হা [ 


সকল আপন কালের তারত বায রা যে 
অন্ডুভ চরিত কল্পনা করিক্জাছেন 'তাঁহা প্রত্যক্ষ দুষ্ট পদার্থ, 
ধিষয়ক নিয়মের বিপরীত্ত। রথ গুস্ত অথবা তাহার রটাব্বারার 
উ উদাহরণ গুকারাস্তরে লিখিয়াছেন ডিনি বৃক্ষের .পরিষর্থ 
পরত, হূদের পরিবর্তে নর, এবং ছুই কপির পরিবর্তে ছুই 
সকসালির" কীনা করিয়াছেন কিন্তু: লক্ফকারি সঙ্গািকে 
মায়াবী বলিয়া অঞ্ডুত লক্ষনের হেতু নির্দেশ করেন । 
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লীলা বতীর প্রশ্ধ ) ১৪৭ 


১৪। নিম্ন লিখিত ছুই ক্ষেত্র অসস্তব তাহ! উপপন্গ কর 
যথা ভূমি পরিমাণ ১২, ভূমি স্দুখস্থ বাহু ৩, এবং লুই পার 
২ এবং ৬ এমত এক চতুর জ, আর ভিন বান ক্রমশঃ ৩, ৬৯ 
মত ত্রিভু্গ ক্ষেন্তু। 


১৫। ভূমি ১৪ হন্ত এবং ভুই বাহু ক্রমশঃ ১২ এবং ১৫ 
হস্ত এমত এক বিভুজ নির্দি্ই আছে তাহার লম্ব এব" ক্ষেত্র 
কল কত আর ছুই আবাধের পরিষীণইবা কত শীঘ্ব কহু। 

১৬। এক অধিক কোণি ত্রিভুজে অখিক কোণ সংলগ্ন 
চুম ৯ হস্ত এবং ছুই বান ক্রমশত ১০ এবৎ ১৭ নির্দিউ আছে 
হে গণিত বিশারদ তাহার লঙ্ব ও ফল ক এবং অধিক কোণ 
ও লঙ্ষের মধ্যে ববধানই বা কত তাহা শাঘ্ব কহ্‌। 

১৭। এক নমলন্ন চতুতভূজি ক্ষেত্রের ভন্দি ১৪ হস্ত, মুখ 
অর্থ/ ভূমির সম্মুখস্থ ভুজ ৯ হস্ত, ছুই পাশ্বণক্রমশঃ ১৩ এবং 
১২ এবং লম্বও ১২ নির্দিষ্ট আঙ্ে প্রাচীনদিগের কথনান্থসাহে 
শাহর ক্ষেত্র ফল কত তাহ] কহ! 

১৮। এক সমবান্ু সমানান্তরাল ঢত্বভূর্জি ক্ষেত্রের ভুজ 
গরিমাণ ২৫ হস্ত এব" এক কর্ণের পরিনাণ ৬০ হস্ত তাহাতে 
অপর কর্ণের পরিনাণ কত তাঁহা কহ এবং কোন সঙ চতু- 
ভূঁঞের ভু পরিমাণ ২৫ হইলে কর্ণ পরিমাণ কত ১৪7 
তাহাক্চহ। 

১৯। এক আযতের ছুই বাহ কুমশঃ ৮+এবং ৯, 
আছে তাহার ক্ষেত্র ফল কত তাহা কহ। 

২০। এক সম্লম্ব চতুতূ'জি ক্ষেত্রের ভূমি পরিমাণ হহহস্ত 
এবং সম্দুখস্থ ভুজ পরিমাণ ১১ হস্ত” তথ। ছুই পার্থ পরি- 
মাঁণ আরশ ২০ এব ১৩ হস্ত এব লন্ব পরিমাণ ১২ হস্ত. 
নদ আছে তাহার ক্ষেত্র ফল কত তাহা! কহ। 
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জশ্লাবতীর প্রশ্ন | ১৪৮. 


২১! এক বিষম চতুভূজি ক্ষেত্রের তৃমি পরিমাণ ৭৫ হুক? 
ততসন্মখস্থ ভুজ পরিমাণ ৫১, এবৎ দই পাশ পিরিমাণ ক্রমশঃ 
৪৯ এবং ৬৮ নির্দিষ্ট আচে এবং দদুমির পান্থ লন্ব ৪০ হয 
ভাহার ক্ষেত্র ফল এবং দুই কর্ণের পরিমাণ তথা অপর শৃঙ্গ 

হইতে পতিত লম্ব পরিমাণ কত তাহ? কছ। 

২২। এক বিষম চতুভূ্জ ক্ষেতের 'ভূষি ৬০ হস্ত তঙসম্মা- 
খন্থ ভূজ ২৫, দুই পার্খ্ ৩৯ এবং ৫২ এবং এক কর্ণ ৬৩ 

তাহার ক্ষেত্র ফল কত তাহা কহ । 


২৩1 এক বিষম ৫১ ক্ষেত্রের 'ভসি পরিমাণ ৩০০ 
হস্ত তৎসম্মাথস্থ ভূজ ১ ১২৫, দুই পাশ২৬৭ এবং ১৯৫, দৃই কর্ণ 
৩১৫ এবৎ ২৮০ দুই শৃক্ষ হইতে পতিত দুই লঙ্গ ১৮৯এবং 
*৯৪, তাহার কণ এবং লম্ব কত দূর উঠিয়। সম্পতিত হইবে 
এবং দুই কর্ণের সম্পাত চিত হইতে পতিত লম্ব পরিমাণ 
কত? 'আরদুই পাশ্খস্থ বাহু বদ্ধিত হইলে কত নূরে পরত 
স্পরসম্পতিত হইবে? এবং সেই সম্পাত চিহ্ন হইত তৃমি 
পর্যান্ত লম্বপাত করিলে সে লম্বের পরিমাণ কত? তাহার 
আবাধের পরিমাণই বা কত! এবৎ বিষণ চতুভূজের শৃঙ্গো- 
পরি উৎপন্ন স্থুচী অর্থাৎ ত্রিস্ঠুজের ক্ষেত্র ফল কত? অপর 
দুইকর্ণ বদ্ধিত হইয়া কত দরে ভূম্যগ্র হুইতে নিষ্কাসিত 
লম্বের সহিত সম্পতিত হইবে আর এ লক্ষের প্রন্থ্কের 
পরিমাণই ব! কত হইবে? এই সকল প্রশ্নের উত্তর প্রদান 
কর। 


২৪। বৃত্তব্যাসের পরিমাণ ৭ হইল পরিধি পরিমাণ 
কত হইবে এবং পরিধি পরিমাণ »২ হইসে ব্যাসের পরিম।* 
কত হুইবে। 
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জীলাবতী'র প্রশ্ন। ১৪৯ 


২৫1 হে সুবুদ্ধি পুরুষ যদ বিমলা লালাবতী, অধশখত 
৯ইকাঁচ ভবে বল দেখি বৃন্ত বাস ৭ হঈলে তৎক্ষেত্র ফল কত 
ইইবে? এবং গোলের ব্যাস পরিমাণ এরুপ হইলে কুক 
জলের নায় তৎপু্ঠ ফল কত ও তন্মধ্যস্থিত ঘন ফলই ব! কত 
১ইবে | 

২৬ বুত্ত ব্যাস ১০ হস্ত পনিশাণ নিক্ষপিত আছে লাহাঁতে 
৬ হস্ত পবিমিত পুর্ণজ্যার শর অর্থাৎ এ জার দ্বিখ এ কারিনী 
অথচ জা! এব চাপের মধাবর্তিন্শ লঙ্গ রেখার পিমাণ কত 
হইবে তাহ।কহ। 

২৭ বৃত্ত ব্যাস পরিমাণ ২৭১০ হইলে ভদন্তগত সমবাহ্ছ 
ব্িভুঙ্গের ভূজ পরিমাণ কত হইবে ) 

২৮। এ রূপ ৃস্তান্তর্গতি রমধাঁছন, চভুজ্র পরিমাণ 
শ্দঃ 

২৯1 এক্প বৃষ্ঠান্তর্ণও সমধিক পঞ্চতুজের- পরিমাণ 
কত? 

৩০। এরূপ বস্তান্তর্থত সমবাহুব ষড় ছুজের পরিমাণ 
কত? 

৩১। এরূপ বৃত্তাস্তর্গত সমবাছক সপ্ুতুজের পরিমাণ 
কত? 

৩২। এ রূগ বৃত্বান্তর্গত নমবাক্তক অধ্যতুজের পরিমাণ 
কত? 

৩৩। এরূপ বস্তান্তর্গত সদঝ।হুক নবভুঁজের পরিমাণ 
কত? 

৩৪। বৃত্তের ব)[স পরিমাণ ২৪০ হস্ত নিরূপিত আছে এবং 
পরিধি সমানং অষ্টাদশ অংশে বিতক্ত আছে অতএব তাহার 
একাংশ ছুই অংশ তিনঅংশ ইত্যাদি নবাংশ পর্যন্ত পৃথকং 

চাপের গুর্ণজ্য। পরিমাণ কিং হইবে | 
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১1 কোন সরল খিক ক্ষেত্র অণ) সরল রৈখিক ক্ষেতের 
অজ্ঞ" বলিষা বর্ণিত হইলে তাহার তা" 
পয এই মে যাহার মধে। এ অভ্রর্থত 
ক্ষেত অঞ্চিত হয় ভাঙ্গার এঙ্োক পাঙ্ে 
অন্তগত ক্ষেতের প্রত্যেক কোণ সংলগ্ন 
হইবে। রে 
২। কোন সরল টৈথখিক ক্ষেত্র অন্য ক্ষেত্রের উপরি অস্ষিত 
বলিয়া বর্ণিত হইলে তাহার তাৎপধ্য এই যে যাহার উপর 
অক্কিত হয় তাহার কোণের সহিত এ উপরি অক্কিত ক্ষেত্রের 
সম্ভদায় পার্খ্খয একে সংলগ্ন হই- 
বেক। 
৩। কোন সরল রৈখিক ক্ষেত্র 
বৃশ্তের অন্তর্গত বলিয়। বর্ণিত হইঙ্জে 
তাহার তাৎপর্য্য এই যে অন্তর্গত 


ক্ষেত্রের সম্ুদায় কোণ বত্তের পরি- 
খিতে সংলগ্র হইবেক। 
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লে -চাঙ্গার তাহপর্য্য এই থে উপত্রি 
আহ্থিত রন্ের এত্যেক পার্খ রাও 
পরিধি সর করিবে 
৫1 কোন: নত মল নৈধিক ন্বেত্রের 
অধ্ু€ ডি বলিয়া বর্ণত হইলে তাহার 
তাৎপর্য এই থে এ রন্ের পরিগি 
কের গ্রত্যেক পার্খ স্পর্শ ক 
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৭1 কেন সঙ্গন যা ভিত মধ হি হর বলির! বাত 
ভ্ইলে তাহার তহপণ। এই যে এ রেখার দুই অঙ্জ বৃন্ত পরি- 
ধিত সংলগ হে ৷ 
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তুলা অন্য একটা সরল রেখ। নৈদ্দিত বৃত্তের মধ্যে স্থাপিত 
করিতে হইসে । 

কখখগ |নার্দউ বলত, তাহার ব্য'ম ছি তত বৃহৎ নহে এমত 
নির্দিউ সরল রেখ। ঘ। কথগ বন্ডের খন বাপ নি নদ্ষাসন কর 
খখ যদি ঘ্ব মনান হজ্জ তবে তাহাতেই ইউ সিদ্ধি হইল কেনন। 
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ক্ষেত্রতত্ত্ব। ৩ 


চ বৃত্ত অঙ্কিত ক'রয়! গক 


শব কেন্দ্র করত গণ পর্যন্ত কউ 
উন বুকের কেন্্রঃ এক রণ গুক গ্রঙ 


করুন কর। গদিন্দু ব 
সমান, অপর গণ রেখা ঘ 
সমঃনকলিত হইয়া আত 
হাহ ঘ রেখা গক সমান 

এব কখগ বত্ের ব্য 
নিদেখ্ট ঘ সরল রেখ।র 
লমান অথচ বৃত্ত বাসের 
অনধিক এমত এক সব 
রেখ! স্থাপিত হইল । ইহ।ই 55 
এস্কলে সম্পাদ্য। 





সম্কেতে উপপত্তি। গ,কঙচ বন্ডের কেন্দ্র কগন্গড 
কিন্ত গু তিতা 
২ প্রতিজ্ঞ | সম্পাদ্য। 
নির্দিউ ত্রিভুজের সনাশ কোণ বিছুজ .নির্দিউ বৃত্তের 
অন্তর্গত করতে £ হইবে। 


কখগ নির্দিন্ট বৃত্ত ছু. নর 

স্ঙচ নির্দিষ্ট বিডি ৮০ জী 
জ। কখগ বৃত্তেতে ্ 

ঘড়চ ত্রিভুজের সম] 

নকোণি এক করিভূ-/ ২ 
জঅন্তর্গত করিতেও-- ন্ট খ বি - 


হইবে। 


কবিদ্দুতে বৃত্ত স্ষ্পর্শক ছক সরল রেখা কর (৩1১৭) অপর 
ক বিন্দুতে কজ হারল দেখায় জকণ কোণ ঘওচ কোণ সমান 
করিয়া হিক্ষাসন কর (১২৩) এবং ক বিদ্দতে কছ সরল রেখায় 
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ক্ষে্রতত্তব । ৪ 


উকখ কোণ 5 কোণ জমান করিয়া আঙ্বিত জর পরে 
খন সংত্রুক কর ছকজ অরদ রেখা কখদি বকে ০৮ করি- 
তেছে এবং সপ্ত ক তগদুহ ক নিঃসত হইয়াছে একী 
রণ. ৩1৩১), জকগ আোদস্পর পশ্মায় খগ্ক্ঞ কখগ কোণের 
সহিত মাল ) অপর জক্কগ কেশ স্ব্চ সমান সতরাং 
কখগ কোণ পচ সমান । তত্প কখিখ কোণ ঘগও সখান 
অতএব ভনশিন্ট থএকণ কোণও উিষচ অমন (গতি) 
আশ্রপাহ কখগ প্িভুজজ খছচ খি$:জর সমান কেণি হইয়। 
কথগ বত. অধগ হই াক্ছে। ইহাই এন্লে ঘম্পাদ)। 

সহ উত! ছঙ্গকঠিত্রে ও জ্গশকরে ত ক কখনপল এ 
জকণ (৩) ৩১) এ খিড। তদ্রপ একপথ _ এছ ০ 
অবশিন্ট এ খক্ুণ 5 অবশিন্ট এ উ্ষচ ৮৮ এ কখগ ও 
ঘ$ঢ সন কোণি। 


তে 
হত 
এ 
টি 


'5 প্রতিজ্ঞা । সম্পাদ্য। 
নজর সমান কোণি ভিভজ নিদ্দিব বৃভো 


বদ 


এক নদে ছানি 6. 
পরি আক্কিত করিতে হইলে) 
কখগ নির্দিক বু এলহ মৃতঃ হির্দিউ ত্রিভুজ 1 কখগ 
বঞসোপাবি ঘ$চ ত্রিভূক্গির সমান কে|ণি এক শ্রিভুজ অক্কিত 
করিতে হউবৈ 
ওচ সর রেখা! ছুই দি দিকে এবংজ পর্থন্ত বৃদ্ধি কর এবং 
কখগ বৃণ্ডের ট কেস নির্দেশ কর্তা তথা হইতে ট্খ সরল 
রেখা নিক্কসন কর। উ ট বিন্দুতে উখ ঘরল রেখার খটক কোণ 
ক্বগছ কোণের সমান করিয়। (১1২৯) এবং খটগ কোণ ঘচজ 
কে1ণের সমান করির। নিক্সন কর প:7 ক, খ, গ নদ দিয়! 
কখগ বৃত্ত স্গশক ই» ডঢ,ঠঢ ধরল রেখা টান € ৩1১৭) ঠভ 
চ৪,ঠট, সরল রেখ কথ বৃত্তকে ল্পর্শকরিতেছে এবং উ কেন্তর 
হইতে ক১ খ, গ»স্যর্শ চিন পর্যন্ত টক, উখস্টগ মরল ধরখা টান। 


রি 
বট 


0508112পশাই, 
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ক্ষেত্রতত্ত্ব। € 
গিয়াছে অতএব কঃ খ, গ বিন্দুতে যেই কৌণ উৎপন্ন হইল সে 
সকল নম কোণ (৩১৮)। অধিকন্ত কভখট চতুঙ'জ : 
চ 


রস ॥ঃ 


হি প্‌ 
রড ছু. চ জা 
ড শখ ঢট 

ছঈ ত্রিত্রঃঙ্গ বিভক্ত হইতে পরে স্ুতরাৎ তদন্তঃপাঁতি 
চারি কোণ একত্র সংযোগে চারি সমকৌণ ভুল) হইবে তাঁহার 
মধ্যে টকড এবং টখড প্রত্যেকে একহ সম কোণ সুতরাং অৰ্ব- 
শিষ্ট ছুই কৌণও অর্থ।ৎ কটখ এবং কডখ একত্র ছুই সম- 
কোণ তুল্য হইবে। অপর শ্ঘওছ এবং ঘঙচ ছুই কোণ 
একত্র ছুই সনকৌণ তুল্য (১1১৩) অতএব কটখ এবং কভঙ্গ 
একত্র ঘঙছ এবং ঘচ সণান অধিকন্ধ কটখ ঘগুছ সমান কৃত 
হইয়াছে সুতরাং অবশিষ্ট কডখ অবশিক্ট ঘ্চ সমান ।তক্তরপ 
ঠঢভ কোঁণথও ঘচঙ সমান উপপন্ন করা যাইতে পারে অতএব 
অবশিষ্ট ডঠঢ কোণ ওঘচ কোণের সমান (১৩২) সুতরাং 
ঠডঢ ত্রিতুঙ্'' ঘণডচ পকরিতুর্জের তুল/ কোণি হইয়! কখগ বৃন্তো- 

পরি অক্কিত হইয়াছে। ইহাই এস্থলে সম্পাদ্য ৷ 
সংউ। ক,খ, গর বিন্দুস্থ এ সম «(৩1 ১৮) এব কভখট 
টড ৪ ৮ ৪ সম এ এবং «এ উকভ + টখড - ২ সম 
* এ কূডখ + € কটখ »- ২ সম এ - ঘঙছ + ত্বঙচ 
হি কিন্ত € কটখ - ঘঙছ (অঙ্কপাত) .. «এ কটখ 
»* এ ম্বঙচ। তদ্রপ € ঠভ -০ এত্বচউ . এ ডঠট »ম উঘচ 

১ & ভঠঢ ও এ ঘওচ সমান কোণি। 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৬. 
৪ প্রতিজ্ঞা । সম্পাা। 


এক নির্দিষ্ট ভ্রিভূজে বৃত্ত অন্তর্গত করিতে হইবে । 
কখগ নির্দিউ ত্রিভুজ, তন্মধ্যে বৃত্ত মন্তর্গত করিতে হাইবে। : 
কখগ এবং খগক এই দুই কোঁণ- 
কে খঘ এবং গ দ্বার! দ্িখ্ড 
কর (১1 ৯) ঘবিন্দতে এ্ছুই 
রেখার সম্পাত হউক সেই ঘ 
বিন্দু হইতে ঘও ঘচ এবং ঘছ 
নরল রেখা কখ খগ এবং কণ 
সরল রেখার উপর লক্বভাবে 
পতিত হউক (১। ১২)। কখগ ধর 
কোণ খঘ সরল রেখ! দ্বারা দ্বিখ্ড হওয়াতে ঙখখ কোণ চখঘ 
কোণ্রবমান এবংখওব ও খন প্রত্যেকে সমকোঁণ এপ্রযুক্ত, 
পরস্পর সমান একারণ উখন্য এবং চখখ ছুই ত্রিতুজের.ষংখা : 
একটার ছুই কৌণ ক্রমশঃ অন্যটার ছুই কোণের সমান এবং 
সমাঁন২ কোণের সন্মুখস্থ বাহু খঘ ছুই ত্রিভুজের সামান্য বাঃ 
রূপে আছে জতএব তাহারদের অনটাণ্য বাহুও পরস্পর 
(১২৬,) সুতরাং ঘঙ্ড ঘচ পরস্পর সমান । এ কারণ বশতঃ' 
শ্বহ ঘছ সরল রেখ।ও -এ্োারস্গর সমান অতএব ঘবও, ঘচ, ছু 
এই তিন সরল রৈখ। পরস্পর সমান সুতরাং ঘ বিন্দংকে কে 
করিয়া এ তিনের মধ্যে কোন রেখার-প্রান্ত পর্যন্ত বৃত্ত অক্িভ, 
করিলে সে বৃত্ত এ তিন রেখারই অগ্র দিয়া যাইবে এবং কখ 
খগ গক সরল রেখাকে স্পর্ণ করিদে কেনন উচছ বিন্দূতে, 
যেং কোণ আঁছে সে সকল সম কোণ এবং ব্যানের অর বিশ: 
হইতে পন টানিলে তাহা! বৃস্তকে স্পর্শ করে ও1১৬ অস্থমান ) 
'আউটক্খ খগ গক সরস রেখ! তোকে বৃত্ত স্পর্শ'করিতেছে 
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নু ক্ষেতরতত্ব 1 এ 


সুতরাই উচছ বৃত্ত কখগ ভ্িহুজের শন্তর্গত হ রহিত 
শাল সম্পাদ্য। 

সংউ। এ উখখ ক এ খন (অঙ্কপাত) এ খ্ব 
€ থঢ ( অন্কপাভ ) এবং খঘ এ ওখথ ও ০ চখগ্চ পক্ষে 
সাঁমন) বানু.“ ও লু ঘচ (১1২৬) তদ্ীপ ঘছ স্দ ঘচ . 
পর -* ঘছ _ ঘঠ “* খছ, স্যঃ, খ্ড রেখা কখ খগ্ ক রেখ 
স্পৃষ্ট টে কক্কটি ( ৩1১৩ আন্ুনন ) 





৫ প্রতিজ্ঞা । 5 

এক নির্দিট তিভুজের উপরি বন্ত অন্কিত করিতে জ্ইথে | 
কখগ নিদ্দিষ্টি বেভুজ, তাহার রে বৃস্ত অস্কিত করিতে 
সইবে। 

কখ কথ ছুই সর্প রেখ|কে ঘ এবং গধিদ্দুতে দ্বিখও 
ধর (১১০) এব? এ ছুই বিন্দু- হইতে কখ কগ সরল রেখার 
ল্ঘ স্বন্ধপ ঘছ এবহ ওঠ টান (১1১১)। অপর ঘচ উচ 
বন্ধি পাইলে আবশা কোন স্থলে পরস্পর মংলগ্র হইৰে 
যদি সংলগ্র না হয তবে তাহার। অমানাস্তত্াল হইবে, 
এবং কখ কগ সরল রেখাও তাহারদেব লঙ্ব প্রযুভ্ত। সমা” 





নান্তরাল উ্রপপন্ন হুইবে কিন্তু তাহ! হইলে খুঁক্তি বিরুদ্ধ হয় 
সুতরাং তদ্রপ কল্সনা করা যায় ধা অতএব এ ছুই রেখ! 
চবিতে সংলগ্ন হউক। চক সংযুক্ত কর এবং চবিদ্দুষদি 
খগ সর রেখ।স্থ ন। হয় তবে খচ গচ ও সংযুক্ত কর। অপর 
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ক্ষে্রতত্ব! ৮ 


কথ খঘখ সমান এবং ঘচ রেখা কচণ্ধ এবং খচথ ছুই ত্রিভু- 
জের নামান্য বাহু অথচ কথ সরল রেখ!র লম্ব অতএব (১18) 
খচ ভূমি কচ ভূমির সমান হইবে। তদ্রুপ গ্রচ কচ ছুই রেখাও 
সমান ইহা সগ্রমাণ হইতে পারে অতএব খচ গচ রেখাও 
সমান জুতরীং খচ কচ গচ ভিন সরল রেখা পরস্পর সমান 
একারণ এ তিনের কোন রেখার পরিমাণ দুরে চ বিন্দু হইতে 

বস্ত টানিলে তাহ। সমুদয়ের অগ্র দিয়] নাঁইবে এবং কখগ 
্রাভুজে (পরি অঙ্কিত হইবে | ইহৃতি এস্থলে সম্পাদ্য। 

অন্গুমান ৷ বৃত্তের কেন্দ্র ত্রিভুজের মধ্যে পড়িলে ত্রিভুজের 
গ্রত্যেক কোণ অন্ধ বস্তাপেক্ষ। বহর খন হওয়াতে সম 
কোণ হইতে নুযুন হইবে। ত্রিভুজের কোন বাজতে কেন্দ্র স্পাত 
ু সেই বাহুর সন্মুখবর্তি কোণ অর্ধবৃত্স্থ প্রযুক্ত সম- 

ণহইবে। ত্রিভুজের বাহিরে কেন্দ্রপাত হইলে যে বাছুর 
বাহিরে কেন্দ্রপাত হয় তাহার সন্মুথবর্তত কোণ অর্্ম বৃত্ত 
হইতে লঘৃতর খণুস্থিত প্রযুক্ত নমকোণ হইতে অধিক হইবে। 
অতএব নির্দিট ত্রিভুজ লঘূকোণি হইলে তম্মধ্যেই কেন্্রপাঁত 
হয়, সমকোণি হইলে সমকোণের সনুখস্থ ধাছতে কেন্রপাত 
হয়, অধিক কোণি হইলে অধিক কোণের সন্গুখস্থ বন উন | 
জ্বন করিয়। ত্রিভুজের বাহিরে কেন্দ্রপাত হয়। 

কঘ-ঘখ ( অক্কপাত, ঘচ, কঘঢ ও খন্ঘচ ছুই ত্রিভ, চলর, 
সামান্য বাহ্ছ 'এবং 5. কখ ৮৮ কচল্চখ (১1৪) তদ্রপ 
'গছল্কচ , চখল্লগ্লচস্দকচ “- চ কেন্দ্র হইতে চখ দুরে 2 
অগ্কিত করিলে তাহ! হ্ধ, খ, গ সংলগ্র হইবে । ৫ 


৬ প্রতিজ্ঞ । সম্পাদ্য। 
এক দির্ডিউ বৃত্তে স্ চতুতু'জ অন্তত করিতে হইবেক। 
কথগম নির্দিষ্ট বৃত্ত, তন্মধ্যে মম চতু্ূ্জ অন্তর্গত করিতে 
হইবেক। - + ১ 
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ক্ষেত্র ৯ 


রঃ 


কগ খখ্‌ ঢুই বাস পরস্পর লম্বভাংব টানিয়া কখ। গ্রগ, গঘ- 
ঘক সংযুক্ত কর। ৬ কেন্র হগুয়াতে 
খ'ওঘড পরস্পর সনি গে ১১মহজ্ঞা ) 
কড রেখা খখ সরল হখার লঙ্ব অব 
কখড কথ ছুই ত্রিভুঞ্জের সামান্য খ্‌ 
বান হয়াতে খক ভূমি কঘ ভূমির 
সমান উপপন্ন হই (১9)1৬ বরণে 
খগ গঘ ছুই সরল রেখাও প্রভাকে 
খক অথব। কঘ মান আতর হি চডুভূজ ক্ষেত্র স্ঘ 
বাক্ছক। অপর ই ক্ষেত সমকোণিও বটে কেননা খঘ সরজ, 
ব্েখ। কখণঘ বত্তের ব্যাস হওয়াতে খকঘ অদ্ধ' বৃন্ট তক্সিমিস্ত 
সক কোণ সমকোণ (৩৩৯) এ কারদে কখন খখঘ এবং গথক 
তিন কোণ ঞত্যকে সগকোণি অভবব কখনত চতুভূ্জ 

কোণি। পুরে তাহা নদ বাছুকও উপপন্গ হইয়াছে সুতরাং 
এ ক্ষেত্র সদচতুডু' জ এবং কখণণন্য বৃদ্ধের অন্তর্গত জইক্সাছে | 
ইনাই এস্লে সম্পাদা। 

খঙস্০ ঘঙ, উক।খঘ এবং কডখ ও কউ ত্রিভুজের 
সাঁমান) বাছ .* (১1৪) খক » কঘ তদ্রুপ খখস্গঘল্পকঘল্ল 
খক .” কখগণ্ ক্ষেত্র সম বানুক। অপিচ «এ খকঘ সদ € 
(৩1৩১) উদ্ুপ কখগ, খখখ, গঘকও সম € “. কখগ্রখ সম 
কোণি.". তাহা 2ে। 
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৭ প্রতিজ্ঞা | সম্পাদ্য। 


হা লির্দি্ট বৃত্বোপরি লমচতুভূজ অক্ষিত করিতে' 
হইবে। . 

কখগত্ম নির্দিষ্ট বৃত্ত, তাহার উপরে চুক অঙ্কিত 
করিতে হইবে । 
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ক্ষেত্রতত্ব। ১৯" 


কখ্খগণ্য বৃত্তের কগ খঘ ছুই ব্যাস ছু রর চ 
পরস্পরের গগন ভাঁবে টান এবং ক 
খ গত্ববিনু দিয়! চছ গজ জট 
টচ বস্তম্পর্শক চারি সরল রেখ। খ 
টান। অগর চছ্ রৃত্তস্পর্শক এবৎ 
উক কেন্্র হইতে স্পর্শটিত্ ক পর্ধ্য ১ ী 
স্ত অদ্ষিত এপ্রমুক্ত ক বিন হুকোণ জ সা ট 

সমকোণ (৩1১৮) এ কারণে খ/গ/ঘবিন্দস্থ কোণও প্রত্যেকে, 
_ সমকোঁণ। অপর কঙখ এবং উখছ গ্রত্োকে সগকোণ হত" 
র1তে ছজ কগ সরল রেখ! সমানান্তরাল (১1২৮) এবংএ কারণ 
কগ চট রেখা ও পরস্পর সমানান্তর।ল | তদ্রুপ ইহাঁও উপগক্ন 
কর যাইতে পারে বে চক উজ প্রততাকে খণ্ঘ সরল রেখার 
নমানান্তরাল অতএব ছট, ছগ, কট, চখ, খট এই সকল সমা- 
নান্তরাঁল ক্ষেত্র সুতর1ং চছ সরঞ ত্রেখ। জট সসান এবং ছজ 
চট সঘাঁন (১৩3)। 'অপর কণ সরল রেখা খঘ সমান, 
এবং ছজ ও চট সহিতও সান অংর খঘ সরল রেখা 
চছ জট জন একার ছজ্র চট প্রতোকে চছ অথব1 জট 
সমান অতুএব চছজট চডুভু'জ ক্ষেত্র সমবাহুক। তাহা সম- 
কোনিও বটে কেননা ছখওক বমানান্তরাঁল ক্ষেত্র হওয়াতে 
এবং কউখ সমকোণ হওয়াতে কছখ কোণও সমকোঁণ (১৩৪)। 
রূপে ট, জঃচ, বিদ্বুস্থ কোণও মমকোণ উপপন্গ হইতে পারে ' 
স্থতরাং চছজট চতুতুর্জ ক্ষেত সমকোণি, গর্বে তাহ! সম 
বাছকও উপপন্ন হইরাছে অতএব তাহ! সম চতুদুজি এবং 
কখগঘ বৃত্তোপরি অস্কিত হইয়াছে । ইহাই এস্কলে অম্পা দ্য । 

অং উদ ক চিহুস্থ « সম € (৩1১৮) তথা খ, গ, ঘ, চিহুস্থ এ), 
“ছক ॥ কথ (১২৮) তজ্রপ কগ || চট এবং ছচ জট. 
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গেএতত। ১১ 


গ ত্যকে।। খঙথ , চা, গর, ক ০খ। খটা ীপতাকে তে 
৮৮০০ জট * চহ্থজটদেণ সম বাক্ক। পুষ্ট *" ছখঙক 
এ এবং কঙুখ সয € কশখ মধ কা তদ্দগ জ,ট 
বন্দন্থ সম € চু উম কানণি শত ৩০111 
৮ তি তয় বল দা | 

এক নির্দিট সম ৮৬০০৩ শে প১ অন্তর্ডি করিতে 
হইছে । 

কখণধ |নদ্দিষ্ট দম তুছুক্ত তমপথ। বাদ সহিত কৰিতে 
হইনেক | 

কখ এইংৎ কথ বাহুক ৮ এবং উ বিদ্দদহ দথ এ কন (১১৯) 
এব” ৬ বিন্দদিয! ঢজ রণ পাবা ছা পথ ঘগ বেখাৰ 
»মানাধুবাল কবিয়। তান এব চিত 18 খা কঘ 
মথবা খগ বেখর অমানাগ্ডনাল বাঁরয। 9 ন ৩হ ভে কট, 


টখ, কজ, জন, কচ, ছগ, খঢ। ছ'্। টিকিট 
অতোকে সযানাশ্হ।ঙ ক্ষেত হইবে 
স্ুতর।ংভাহারদেশ নক্মণবর্তি বা 
পরস্পর সমান হইবে (১1 ৩৪)। অ+ৰ 81--- 
কথ কখ পরন্পৰ সমান এব কও 
কধ রেখার অর্দ.ওক? ঞ্খ ধেখার [১ 
অদ্ধকুতরাংকও ক” পরস্চ॥ সমান খ প্‌ 


এবং তাহারদেৰ সসুখস্য পাহ9 গপরম্পব সমান একারণ হস 
চছ পরস্পর সমান | এরূপে ইহাও উপপন্ন করা যাইতে পা? 
যেছজ ছট প্রাঙ্যেকে চাই অথব] 5৩ মান আ্বতএৰ ছও ছচ 
ছট ছজ এই চান্ধি মরন 0 পরস্পর সমান এবং ছ কেন 
হইতে এ চারি রেখাব ফোন একটার পরিমাণ পর্ঘন, দুরের 
অঙ্ধিত কারলে সে বণ সয়দয় শরি রেখার অগ্রে 'মংল 
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ক্ষেত্রতত্ব। ১ 


ভইবে এবং কখ খু গথ “্বন্ক সরল রেখা সকলকেও স্পর্শ 
করিবেক কেননা ও, ৮, জঃ ট, বিন্বস্থ কোণ প্রত্যেকে সম. 
কোণ (১1২৯) এবং ব্যানাগ্রে ব্যাসের লযপাত করিলে 
তাহা! বৃত্ত স্পর্শ করে সুতরাং কথ খগ গঘ ঘক এই' ঢারি সরল 
রেখা প্রত্যেকে বৃত্ত ষ্গর্শ করিতেছে একারণ সে বন্ত কখগধ 
সন চতুতুর্জের অন্তর্থত হইল । উহাই এন্ুলে মম্পাদ)। 
সৎ, উ। কট, টখ, কজ, জঘ, কছ, ছগ, খহ, ছঘ্ঘ ক্ষেত 
প্রততাকে 2 ৮, তাহারদের সন্মুখস্থ বাহন সমান আর *“ ক 
- কখ (কল্পন1) এব কঙ স্মহীকঘ এবং কচ» £কখ 
কঙ » কচ." চছ »- ছও। তছ্ধপ ছক্জ, ছট গ্ত্যোকে স্ 
চচ্ছ »৮ ছও .“ছুউ » ছচ » ছজ' - ছট এবং ছ হইত ছু 
শর্য্যস্ত ০ নিষ্কা'সন করিলে তাহা উ, ঢ,জ, ট বিখ্দতে রা 
হইবে এবং কখ,খগ, গণ, থক স্পর্শ করিবে (৩1১৬) * 
চ,জ, টবিদ্দস্থ € সম € (১1২৯) | 


৯ প্রতিজ্ঞ! সম্পীদ্য। 

রর নির্দিষ্ট সম চতুভু'ক্গোপরি রন্্র অন্বিত করিতে 
হইবে। 

কখগঘ নির্দিষ্ট সমচডুু জোপরি বৃত্ত অক্কিত করিতেহইবে! 
কথ খঘ নংযুত্ত" কর, উন তে 

তাঁহারদের .সম্পাঁত হউক । অপর 
কঘ কখ সমান এবং কগ ঘকগ খকগ 
দুই ত্রিভুজের সামান্য বাহু একারণ 
ঘক কগ এই ছুই বাহু খক কগ ছুই, 
খাছুর সমান এবং বগ্গ ভূমি খগ ভূ- 
মির (ভুলা স্সভরাং 'ঘকগ কোণ খক 


কোণের, সমান (১৮) এবং ঘকখকোণ কগ সরল রেখ] দ্বার! 
দ্বিখণ্ড হইল! এ্রর্নূপে ইহাঁও উপপন্স কর! যাঁইতে পারে 





75 (20026 101%, 


229 (০20. 5৮85817৮17565 05485 চি? 0 010 66008) 05 
0888 80061867 5 8030. 8১6 2৮018 7650151092 হিওত পছ০ তি2চাওে 
85 2৮ 205 018588050%0806 ০1 (06025 নট 0858 00072, 
» 06030602085 0£ 056 06267 00595 07005 71550017১04 
১০) 006 50007618070. 07107, চ৫৪ 106 2072. 


"১287, 19657, চট লগ $উ। 3005 00040 ০০0000। 
(০8 4800 ৮০ ০ (সিএ) বি 280 ক এ কাটে তি 
48410 08101500650 1795 205 87805)15 এছ 230130010, 
3104 21501560051 105 151) 900 402 2 এ 4028 লু বু 
30) 00 10217 লা হও 03 506. 20৯ ক কত ০, 
এ চকচিি লক ৮7 ১০ 08 লু 23 (92). ঈচচ]হা05 
1549 সু 0 স্০ ৮ ল্য ভি তে মিম 5705 96507580001 
85 2৮ চাহ 050৮০ 3১6 5 ৮1 0295 00070518 45050519, 


৮7০৮১, ৯০ 01803- 


27069206271 £80506165 :£৮802216, 72680 242 20 04 
| 529158 66 ৫86 828৪ ৫9৮86 ৫৫ 005870৫761৫, 


০ ৪2 52810151505 435 90809015198. (57, 2) 2৮ 2 
ঠ8 1১006 0550 8178৮ 6005 1906273016 4735 30 আছস ০৪ ভণুম৪! 
89006 90986 06 5807 আনত 17072 50059003064) 46 876 
019217756 41)5 095071105 ০০ ০0৭46 131)17 ০ 071017 [&কে 
(1. 4.) 05 505182৮ [মহত 331) 0041 60 2035 10605 790০৮ 
হোতিফতত (8 079 01578667010 00010 1319৮500105 
40) 20 197056 0501908)581)0 1850772(5, 4) 0 
২7018 4805155 026 07215 8131) চি 59০) 85857600790, 
88৪ 19১ 0801 0£ 81০ 81112155 2431)5 41013 )5 205916 09 
80015 41). রী 


ক্ষেত্রতত্ব। ৯১৩ 
'ম কখশ, খগধ, গথঘক এই সকল কো ক্রমশঃ খখ, গক, খঘ 
গরল রেখা দ্বারা দ্বিখঞ্ড হইয়াছে? অপর ঘকখ কোথ কখগ 
কোণের সমান এবং কখ কেন ঘকখাকোণের অদ্ধএকহ উথক 
কোণ কখগ কোণের অন্ধ একারণ উকখ কোণ উখক কোণের 
হুল্য ক্গতরাৎ ওক বাছ ওখ বাছুর সন (১/৬)। তদ্রপ আরও 
উপপম হইছে পারে যে উগ। উঘ, সরল রেখ! প্রত্যেকে ডক 
বৰ উথ রেখার তুল্য জুতরাঁং উক,উখ,উগ, উঘ, সরল রেখা! 
পরস্পর সমান এবংঙ কেন্দ্র হইতে তাহারদের কোন একটা 
পরিমাণ দূর বৃত্ত অঙ্কিত করিলে তাহা সকলের অগ্রে লগ 
হইবে অতএব সেই বৃত্ত কখগঘ সমচতুতুজোপরি অঙ্ষিত 
লইলে 1 ইহাই এন্কলে সম্পাদ্য। 
সংঃউ। ঘক্ক _ কখ, ঘগ জু খগ» কত কঘগ কখন ত্রিভু- 
এর সামান্য বান্ছ ১0১৮) এ ঘ্কগ হু খকগ তি কি 
খকঘ কগ দার! দিখ্ডিত। তদ্রুপ এ কখগ, এ খখঘ। €গঘক 
এথ কণ এবং ঘখ দ্বারা দ্বিখ্ডিত। . € ঘকখ সু এ কখখ 
'ঘবং উকখ »- ইঘকখ এবং ওখক - ইকথগ ১ ওকখ স্ল 
৪খক .. ওক » ঙখ (১1৬) ভদ্র উ শ্উদঘ » উকস্প 
উখ ও হইতে খগ্ পর্যান্ত রত্ত নিষ্কসন করিলে ভাহ। ক, খ, 
শ, ঘদ্দিয়া যাইবে । 


১৮ প্রতিজ্ঞা | সম্পাদ্য। 

এমত এক সমদ্ধিবাহুক ত্রিভুজ অঙ্কিত করিতে হইবে যাহার 
ভৃমিস্থ ছুই কোণ প্রত্যেকে শৃ্গস্থ কোণের দিগুণ। 

কখ এক সরল রেখ! লইন়্া তাহ! গ বিশ্তুভে এমত প্রকারে 
বিভা কর যেন কখ.খণ জাম্তত কগ সয়ল রেখার সমচতু” 
তুঁজেরসনান হয় ২1১১)। থরে ক কেন্দ্র হইতে কখ দূরে খন্যগ 
বত অঙ্কিত করিয়! তাহাতে খঘ সরল রেখ] ব্যাসের অনধিক 
কথ লরল রেখার সমান করত হ্ছাপিত কর (৪1১).। অনন্তর 
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ক্ষেতরতন্। চি 


বন্ক স্বগ সংযুক্ত কর এবং 
কঘন ত্রিতৃজোপর কথ 
গন্তআন্কিত ক 
কখঘ এজে ইট তিতুজ 
অথাঁতকখঘ কঘখ প্রত্যেক 
€লাণ খকঘ কোণের দ্বিণ। 
কখখণ আয়ত কগ 
সমচডুু জের সমান এধৎ 
$গ গর্থয সমান এক, 
রণ কখ.খগু আয়ভ গুছ 
রেখার সম চতি দর তলা অপর কগিঘ বন্তের 
বহিস্থ খ বিন্দু, হইতে খগক এবং খদ্ব ছু সবল রেখ! 
পরিধি পথাত্ত টংন। পয়াছে তাহার এক বুন্তকে ছে 
বরে অনাটা ঝভেতে সংলগ্ন মা এবং ছেদক রেখার, 
সয়ুদয় ও বন্তবহিন্থ অংশের আগত অর্থাৎ কখ.খথ 
মণ্লগ্র খঘ 'রেখার সমচতুভু জি তুল্য হুই মাছে একারণ 
(৩1৩৭) খমঘ সরল রেখ। কথঘ বস্তুকে স্পশ করিতেছে ।, 
অপিচ খঘ রেখা বৃন্ত স্পর্শ করিতেতে এবং ঘগ ব্রেখা স্পর্শ 
পু ঘ হইতে নি্ষাপিত হই: অতএব খন কোণ রত্বের 
অপর পাহস্বর খণ্ডস্থ ঘকগ কে।ণ্র সান (৩৩২) এই ভ্বই, 
তুঙ্গ্য কোণোতি শক কান যোগ করছো অয়ুদয় খঘক কোন 
গঘক ঘকগ এই ছুই কোণে সমান হইবে কিন্তু বাহক টা 
কোণ গতক এবংঘকথ দুই কোণের তুলা (915২) স্থুতরাংখখক 
খখঘ মমান। অপরকন্কগ কখ ঢু ই বাহু সমান হওয়াতে সি 
গরখঘ সমান হইতেছে অতএব গ্বথব অথব! ঘখক কোণ খগশ্খ 
সমান সুতরীং খঘক ঘখক খগঘএই তিন কোণ পরস্পর সমান 
অপর ঘখগ কেপ খখঘ কোণের মান হওয়াতে খখ বাছও গঘ 
সমান হইবে (১/৬)। খঘ কগ রেখার তুল্য কৃত হইয়াছে অস্ত 
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এব ক রেখ।ও গদ্ধ রেখীর তুল্য হইবে সুতরাং গণ্ঘক কোণ 
গকখ সমান (9৫) অতএব গরথক গকঘ ছুই কোণ একত্র 
আগে গ্রক কোণের দিগুণ হইবে ! পরম খখথ কোণ গঘক 
কত এই ছুই কোণের তুল্য (১1 ৩২1 একারণ খখন্ব কোণও 
গবন্থ কেণের দিগুণ এবং খগঘ কোএখ খখক খখক প্রভ্যে- 
কের সমান অতএব খঘক ঘখক প্রত্যেকে হরর কোণের 
দ্বিগুণ স্থুতরাৎ কখঘ এমত এক সমদ্বিব:ঈক পিভুজ অন্কিত 
হইয়াছে ষাহার ভূমিন্থ ছুই কোণ এতে)কে উভীদর কোণের 
বগণ। ইহাই এস্থলে সঙ্গাদা ! 


১অন্মান । খকঘ কে ৭ হই সমকোতণর পঞ্চষাংশ কেননা? 
ক কঘখ প্রত্যেকে খকঘ কোণের দিগুণ হওয়াতে তাহার] 
একত্র যোগে খকঘ কোণের চনু্ড৭ হইবে এবং কখখ কঘখ 
ও খকশ্ব এই ভিন কোণ একত্র যোগে খকঘ কোণের পঞ্চগুণ 
হইবে । অধিকন্থ কখঘ কঘখ এবং খকথ এই তিন কোণ একত্র 
যোগে ছুই সমকোণের তুল্য স্তরাৎ খকঘ কেণি পঞ্চগুণিত 
হইলে ছুই নমকোনের তুলা হইবে অর্থাৎ খকঘ ছুই সম 
'ক।ণের পঞ্চমাহিশ। 

২ অন্মান। খকঘ ছুই সম কো1তণর পঞ্চমাংশ অর্থাৎ চারি 
সম কো:ণর দশমাংশ হওয়াতে ক কেক্দ্রস্থ সমুদয় কোণ একত্র 
যোগে খকঘ কোণের দশগ$৭ হইবে সুতরাং নেই সকল 
কোণকে দশ ভাঁগ'করিলে প্রত্যেক ভাগ খকঘ সমান হইবে । 
অপর কেব্দ্রের এই দশ কোণ অবশ) দশ সমান২ চাপের উপরিস্থ 
হইবে অতএব খধ চাপ পরিধির দশমাংশ উপপক্ন হইল 
স্থতরাং খঘ অথবা কগ লরল রেখ! খখও বৃত্তের অন্তর্গত সম 
বাহু দশতুজ ক্ষেত্রের বাহু তুল্য হইবে। 

সংউ? "" কখ. খগল্ কগং এবং কণ্ণ » খঘ ... কণ্ধ, 
খগ ৮ খন্বৎ -. (৩1৩৭) খখ কগঘ ০ স্পর্শক .. এ খখগ 
*-€কঘষকণ (৩৩২) ৮ €খখথক ০ এখকগ + «খখক | 
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খগখ্ঘকণ + গধক (১৩৯)। কিন্তু এ খবক »্র € ঘখক 

1 এরম্বখক অর্থহ গখক » € খগঘ ... খথ -* গঘ. 
:১1৬) “. ঘগ্গ  গক .. এ গথক »৮ এ ঘকগ . এ গৃশ্ঘক 
+ ঘকগ » ২এথথকগ ৮. এখগঘ স্ ২৫ ঘকগ ৮. এখথক 
ভথব। € ঘখব৯,০ হ এ ঘকখ। 





১১ প্রতিজ্ঞা; সম্পাদ্য। 

এক নির্দি্টি বন্তে মমবাহুক এবং সমান কোন পঞ্চভজ 
কের অন্তর্থত করিতে হইবে । ূ 
হখগথঙ নি টি বন্ত তন্মধ্যে সমবাহুক এবং নমান কোঁনি 
স্গ্ভুজ অন্তর্গত করিতে হইবে। 
৮ছুজ এক সম ছ্বিবা- 
হক্কত্রিতুজ এবলপ 
চারে অক্ধিত করবে ঢ 
ছ এবংজ বিদ্দুস্থ £ খ 
ক্ষণ প্রতোকে চাবি 
মস্ত কোণের দিগুণ 
হর(৪1১০) কথগ্যঘ 
বৃত্তেতে কগম ত্রিভ্‌" ছু জজ 
জ চছজ বিভূজের * 
তুল্য কোণি করিয়া অন্তর্গত কর (9২) যেনক বিশদ ১স্থ কোণ চ 
বন ১স্থ কৌণ তুল্য এবং গও ঘ বিন্দৃস্থ কোণ ক্রমশঃ ছ এবং 
জ বিন্দু কোণের তুল্য হয় তাহাতে কথ এবং কথ গরতোক 
কোণ গকঘ কোণের দ্বিগুণ হুইবে। অপর কগত এবং কঘণ ছুই 
কোণকে আমশঃ গঙও এবং ঘখ,হই রেখা দ্বার! দ্বিখণ্ড কর এবং 
ক, এ ও, ওক সংযুক্ত কর। . কখখাছও এস্থলে অন্তীষট 
পঞ্চছুজ |. ঁ 
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ক্ষেত্রতন্্ব। ১৭ 


কগথ কঘণ প্রত্যেকে গকঘ কোত্র দিগুণ এবং ক্রমশ 
গঙ ঘখদ্বারা দিখওত এক;রণ গকন্ঘ, কণড় উপঘ, গথস্থ, 
খখ্বক এই পঞ্চ কোণ পরস্পর সমন । অধিকদ্ত বৃন্তের মধ্ে 
মান কোণ সমান ঢাপেপরি থক (৩২৬) অভঞএন. 
কথ, খগ, গঘ, স্ব) উক, এই পঞ্চ চাপ পরহরুর সমান । 
অপিচ জমানং চাঁপ সমাল২ দরদ রেখার সলুখন্থ খাঁকে 
£ ৩২৯) একারণ কখ, খখ, গথ, ঘড় গুক, এই পঞ্চ রেখ, 
পরল্নর সমান সুতরাং কখগাঘউ পঞ্চ ভূ সমনাক্থক | 
অপর তাহা সনান কোনিও বটে কেননঃ কখ টপ ঘড 
চ)াপির সমান হওয়াতে তহারতদের প্রত্যেকে খনন চাগ যোগ 
খরলে কখগঘ চপ খগঘও চাপ তুল্য হইবে এন কণ্ঘ 
কেন কখগঘ চ!পোপরিস্থ ও খকত কোণ খবপউ চতপ!প, 
'বঞ্ক ৬ওয়াতে কঙব কোণ খতড় তুল্য ! ততগ) ভঙ্গ কখগ 
গগথ গযঙড কোণ প্রত্যেকে ক 5 নখবা। কওঘ কেরির সমান 
উপপক্গ হইবে স্তর € কখদবও পঞ্চভুক্ষ পান কোণি 
“ৰহ ভীহামমব|হুক পুতব্ধ সঞুম।ণ হইয়াঙ্ছে অতএদ নি দর 
ধস্তে দবাহুক ও নান কোণি পঞ্চজুজ ফের অন্তর্থত হইল । 
ইহাই এস্থলে সম্পাদ্য। 

প্রিকারাস্তর 

নির্দিউ বৃন্ডের কর্কটকে এমত রূগে বিভা কর যে সমুদয় 
এবং একাৎশের আরত দ্বিত্রীযাশের সমচতুভূজি ভুল) হয় 
(১1১১) পরে এক নির্দিব্ বিশী,7 প্রতোক দিকে এ বৃহত্তর 
সরল রেখার সদ্‌শ রেখা বৃদ্তেতে স্(পিতকর তাহাতে যে ছুই 
চাপ ছিন্ন হইবে তাহারা এ্রতোকে পরিধির দশমাংশ 
তু্্য হইবে (৪1১০ দ্বিতীয় অন্থষান) সুতরাং এ ছুই চাপ 
একত্র বোখে পরিধির পঞ্চমাংশ হইবে এবং সে চাপের সম্ম- 
খন্থ পরল রেখা নিষ্ধাসন করিলে তাহ। বৃত্তান্তগ্ণত সমবাহুক 
পঞ্চভুজের বাহু হইবে । 
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ক্ষেত্রতী। ১৮ 


₹উ,। ** একগ্রঘ এবং গবক গণ্খ ও শখ দ্বারা দিখঞ্ডিত 
এবং প্রতোকে- ২ গকঘ,., এঘকগ্রল কগ ৪০০ উগ্র -্গশখ 
খ্ক্ধকত চাল গঘজ্দচাপ কডম্চাগ শঘ্ল্চাগ খণস্ঞমচাপ 
কথ (তা২৬) "গঘল্কউন্ডবস্খগন্কখ ভিন) এপি 
*জ কখগঘ সমবাহুক | অপ্বিকন্ত চপ কখন্চাঁপ ঘি, 
চাপ কখ+-চাঁপ খগথ অর্থ চাপ কখগথ চাপ ঘউ+ঢাপ 
খগত্ অর্থাৎ চপ খ্গস্বউ-, একগন  ঞকখকড তে২৭) তদ্ধপ 
-কখখল্খগঘস্থগ ইস্দকউথস্মথকউ “পঞ্চ কখণঘকজ 
স্নান কোণি। 
১২ প্রতিজ্ঞা | সম্পাঁদ্য। 

নির্দিউ বৃত্তে!পরি সমবাহক এবং সমান একনি পঞ্চভুঙ্গ 
চত্র অস্কিত করিতে হইবে । | 
কখগঘঞ নির্দিিক্ট বুস্ত তাহার উপর সম বাছক এবং সমান, 
“বণ পঞ্চভুজ অদ্কিত করিতে হইতে । 
পুদ্থ প্রতিজ্ঞার ধাঃঃহথসারে নন্্াপ্রর্থভ পঞ্চভুন কর্পনা কর 
ক,খ.দ,ও দেই ক্ষেএর কোন উঠ হউক ভাহীতে কখ খরগ্ধ- 
গর, ঘ্। উক এই পঞ্চ চাপ ছরজ্টার সমান হাউতর (319১) 
অনন্তর কঃ খঃগ, খ, ও বিদ্দ দি হজ, জট, উঠ) টড, ডছ, বৃত্ত 
স্সর্শক ব্রেখা টান (৩1১) ছ্‌ 
এব চ কেন্দ্র নির্দেশ করিয়া 
চখ চট চগ চঠ চঘ সংযুক্ত 
কর! টঠ বৃত্ত স্পশ করিতেছে আর্ত 
এবং কের হইতে গ স্পর্শ 
চিহ্ন পর্যন্ত চগ সরল রেখা 
শিঙ্কাসিত হইয়াছে একারণ 
(৩১৮) *গ রেখা টঠ 
রেখ.র লঙ্ব দুতরাংগ বিন্দস্থ উট 0] ঁ 





2০ 


/9 620 ৪গ্াচসৎ 


৮1560845009 & 70751570016 006 বণ016 01 মাছি 
19:6৫981 ৫47- 17) 00005 ৪এুনগি, 01105711010, ০7 
1109 80617005017 00. 5৫82৩ 0 চা 05 6৫881 6 06 
১0137650616, 3) 2 850506 906 9108, 06 80৮ 0৮ 
816 60081 &0 016 করান 10735 ০৫ ৮180]. 006 মত 
০6৮01561181 00106 80276017137 086 160102108 অবুএখাত 
17010178019906 20881 09105 12101) স]এছত 
06810 800 076 908107517000 90651 ৮9 2)16 : ৫ ৮৮৮ 
0056 17815 91৮81 60 7ি0020 চা ০07000৩) 50070171508725 
1) 000 806 চ০ 00 চা হাত 021 000৩ ৮062 
7 7 ঘন 976 0956 1316 12 80081 5) 0৩ 04৬৩ তে ঢা 
1078 ৮৮৮ 40015 31005 05 (এ. 1) 00 109 2001৭ 65 
800 01/5 80516 01311011602 চা261076 070 2815 1770 
8.49801৩ 076 80810 15708043100 0০81 80: িযা 
(186 881,)1১16899017, 0৮2 81721800510 চ901016 086 91/018 075 
200 07,0) 000106 016 :21101)608036 016 210) 03018 91021 
00 006 2াণ। 01), 8)০ 77016 905 56091 (27, 8০ 0০06 
87101605105 74750 15 00016 110 87)215100, 
৪10 চা) 0০811601153 005900616 20810 10015. 
৩8819 03640181607], : ০৭ 0৩118800816 মা0 15 
20001 19 19৩ 7211 27018 টে, 21 টাটা 2৮ 006 

৮৭) (01808165170 10150) 80/019 26. ৮5০ আা1৫8 ০01 0)9 
07৮-80৮9] ০0 গো 87219501879 :98067 9801) (9 82015 
11 109 810600৮1109 09 80)80806 60 07০ 50881 
80818810605 55 60198790209 00027 0807600715 6 
01096 51065 20 ৫02] (86. 1.) 1০৮) 01761 হা 189) 870৫ 
(096 ঠোযান 80215 (9006 070, 808157 : 8১918016, 00৫ 
567101)11105 000 56058100015 80008620616 7100 
(00171808151 81505 870010502088 2০ & €708] 69 
0 [0, চি 908016 100: 90 076 ৪2159. 108171867) 1 
1029 16 9109%5 228৮ 11105 10006 331 2800 198৫805০ 
15 01081 60 [025 ৪5 08100880490, 820 [4 
00900 1500 578 71 6০8৮16 2 78101591981 0 (৩: 
18115 0027৩516107 0396 0586 01735 0901) 211, 925 
৪৪০) 011) 60৮51 69 7 ০৮ 07১: 0785016 05676059200 
38121,00 08 সনাতন 6 ও 8150 ৫ণু39য0181) 0? 
276 026 87118 8150 ৭ ৬]541 09 08 87816 6150) ৪৫ 


ক্ষত্রতন্্ব। ১৯ 
প্রত্যেক কোণ সমকোণ। এ কারণ বশতঃ খ এবং শ্ববিশস্থ 
কোণ প্রত্যেকে মমকোণ । অপর চগট সমকোণএকাওণ চট্ট 
রেখার সমচতুভুপ্জ উগ গচ ছুই রেখার সমচতুর্ভু্জ ছয় তুল) 
১১8৭)। & কারণ বশতঃ চট রেখার স্মচতুভজ চখ খট দুই 
রেখার সনচতুভ্‌ ক দ্ধয় তুলয। অতএব টগ গ্রচ ছুই রেখার সথ 
চতুভুজিদ্বয় চখ খট ছুই রেখার মমচতৃতূর্জ দ্বয় সমান, তাঁহার 
নধ্যে চণ্ধ গচ ছুই রেখার সম চতুতুর্জ পরস্পর সমান সুতরাং 
অৰশিষ্ট খট এবং টগ ছুই রেখার সমচতুতু'জও পরস্পর 
সমান অতএব খট টগ রেখা ও পরস্পর সমান । অপর খচ গচ 
পরস্পর সমান এবং চট খটট এবং গচট টিছুজের সামান) 
বাছ হওয়াতে খচচট ছুই বাছু ক্রমশঃ গচ চট ছুই বাসর 
সমান এবং খট ভৃমিও টগ ভূমির তুপ্য অতএব (১/৮)খচট 
কোণ গচট কোণের এবংখট্টচ কোণ গট৮ কোণেৰ সমান সুভ- 
রং খঢগ কোণ টচগ কোণের এবৎখটগ কোণ চটগ কোণের 
দ্বিগুণ। তদ্রপ গ্রচ্থ কে!ণ গনঠ কোণের এবং গঠন কোণ গঠচ 
কোণের দ্বিগুণ উপপন্ন হইবে । অপর খগ চাপ গঘ চাপের 
সমান তন্গিমিত খচগ কোণ গ্রচঘ কোণের তুল্য (৩.২৭)। অপি5 
খচগ কোণ টচগ কে।ণের এবং গ্রচঘ কে!ণ গছঠ কোণের 
দ্িগুধ জুতরাংটচগ কোণ গঠঠ কোণ তুল্য ! অধিকন্ত চগট সম 
কোণ চগ্ঠঠপনকোণের সমান্গ অতএব চটগ চঠগ ছুই তিভূজের 
মধ্যে ্রকটার ই ফো?ণ ক্রমশহ অন্যটার ছুই কোণের সমানএৰং 
সমানং কোন সংলগ্র গচ রেখা ছুই ত্রিভুজের সামান্য বাছু 
একারণ (১২৯) অন্যান্য বাহুও ক্রমশঃ পরম্পর সমান এরই. 
অবশিষ্ট কোঁণও সমান অতএব টগ রেখা গঠ রেখার তুল্য 
এবং চটগ কোণ চঠগ কোণের তুল্য। অপর উ্গ ঠ সমান 
হওয়াতে উঠ রেখা টগ রেখার দিগুণ। এ রূলে ইহাও উপগ্ক্গ 
হইতে যে জট রেখা জখ রেখার দিগুণ অণ্র 'পুর্কে সগ্রমাণ হই- 
যাছে-ষে খট দ্ধ সমান অতএব্‌-টঠ রেখা টণ্ব রেখার এবং, 
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'ট রেখা খট রেখার দ্বিগুণ হুগুয়াতে জট টঠ পরস্পর 
স্যান। এ জপে সপ্রমাণ করা যায় মে ছজ, ছন্ড, ভঠ, 
প্রতোকে জট অথন! উঠ সমান অতএব ছজটঠভ পঞ্চভুক্ত 
নঘবাছক উপপন্ন হইল | অপর তাহা সঘান কোণিও বটে 
কেননা চটগ কোণ চঠগ কোণের সমান হওয়াতে এবং 
জট কোণ ঢটগ কোণের ও টঠভ কোণ চঠগ কোঁণের 
শিগুণ হওয়াতে ক্গটঠ কোথ উঠড কোহণর সমান তঙ্রপ 
জছ, জছ্গ্ড, ছডট প্রত্যেকে জটঠ অথবা টঠভ কোণের 
ধমান উপপন্ন হইবে । অতএব ছজট; জটঠ, টঠড ডন, 
ডছজ এই পঞ্চ কোণ পরস্পর মমান হওয়াতে ছক্জটটড 
পর্রতভূঙ্গ সমান কোণি অপ্রমাণ হইল! পুরে তাহ] সম- 
বাহুক উপগন্ন হইয়াছে এবং কখগঘও বস্তেপরিওত অক্কত 
হইয়াছে | ইহাই এসলে সম্পাদ্য। 


সং উ,। "" চগগ4টঠ (৩:১৮) এগ বিন্দুস্ত এ পম বতথ খ. 
নাং ঘ বিন্দুস্ত এসম এ - টহল + গঞ্ট (১1৪৭) তক্্রপ' 
চউবল্চখখ্+খটৎ খন +গটহ শচখ» +খটথ। পর়ন্ধ চগং.. 
স্টখৎ-“গট* খট+.গটস্খট | -চখ্চখ এবং চট্ট, 
খচট ও গচট নিভুজের সামান্য বহু এবং খট স্টগ্র 
(১৮) এ খচটল্ট এটচগণ্এবং এ খটচলগটচ .. € খচগ্ব, 
ই উদ এবং «€ খটগ-০২ চটগ 1 তদ্রপ এ গ্লচ্ঘ সব 
গচই এবং « গঠঘ-ত২ এগঠচ 1 পুনস্ট “চাপ খগলচাপ গ্ষ, 
এখচগ-্ এগচঘ ত1২৭) অপর খচঞ* সং টচগ্ধ এবং গু 
গচঠ.-টচগ-্ঞগচঠ এবং "চট -চগঠ এবং চ চট্ট ও-ঠগ 
তিভুজের সামান্য বাছু-. (1২৬)  চঠগস্পচটগ্গ ও গ্লু 
গঠ.-টঠ০৮২ টগ | তত্ত্রপ জট ০২ খট 1 অপর": 'ধটশ্টগ।, 

“জটম্মটঠ। তথ| ছজ, ছউ, ডঠ গ্রত্যেকে-জটন্টঠ: + পুচ 
ভজ ছজটঠড সমবাহুক। অপিচ" এচটগ-্চঠগ, এবং জটঠ। 
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২ চটগ, ও টঠভ-০২ চঠগ..জটঠ-উঠড | তদ্রপ উজছ, 
চচজী ছভঠ এতোকে লজটই-্উঠড পঞ্চতূজ ছজটটড 

মান কোণি। 

১৩ প্রতিজ্ঞা । সম্পাদ্য । 

নিদ্দিউ সমবানক এবং সমনকোণি পঞ্চভূজে বৃত্ত অন্তর্গত 
করিতে হইব | 

কথগ্রথও নির্দিট সমবাছুক এবং সমান কোণি পঞ্চভুজ 
ত।হাতে এক বৃত্ত অন্তত কািতে হইবে। 

খগঘ এনং গহ্ড কোণ ক্রমশঃ গচ ঘচ রেখার দ্বার! 
দিথপ্ডত কর এবং এ ছুই রেখ।র নম্পাত চিন্তু চ হইতে চখ, 
ক, চঙ, রেখা নিষ্কাসন কর | খগ গথ সমান এব গচ খগচ 
ঘণচ ছই ত্রিভুজের সামানা ঢু 
বাহু হওয়াতে খগ গচঘগ গচ 
গম।ন হইবে এবংখগচ কোণ 

ঘগণঢ কোণের তুঙ্গয অতএব 
খচ ভূমি চঘ ভূমির সমান 
/১৪) এবং সমান২ বাছর 
সম্মুথস্থ এঅন্যান্য কোণও 
ক্রমশঃ সমান সুতরাং গখচ 
কোণগত্বচ কো ণর সমান । অপর গঘঙ কোণ গথখচ কোণের 
দ্বিগুণ এবং গখঙ গখক কোণের ও গঘচ গখচ কোণের ুক্লীন 
হওয়াতে গ্খক কোণও গখচ কোণের দ্বিগুণ উপপক্স হুইল 
অতএব কখচ কোণ গখঢচ কোণের সমান সুতরাং কখগ কোণ 
খচ রেখা দ্বারা ছিখগ্ডিত হুইয়াছে। তদ্রপ খকউ কতদ্ব ছুই 
কোণ ক্রমশঃ কচ উচ রেখা দ্বারা দ্বিখপ্ডিত সগ্রষাণ হইবে । 
অনন্তর চ বিন্দ, হইতে চছ. চজচট চঠ চড রেখা কখ 
খগ গথ ঘ' উক রেখার লন্ব করিয়া নিষ্কাসন কর (১১২) 
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জগচ কোণ টগচ কোণের তুন্দ্য এবং চজগ্ণ সমকোণ চটগ 
সু, সনান একা 'ণ চজগ চট ছুই ত্রিভুজের মধো এক 
টার ফুঁই কোণ ক্রমশ? অনাটীর দুই কোণের তু্্য এবৎ প্রত্ো- 
ধর মমানহ কোণের সপুখস্থ চগ বাহ ছুই ত্রিভুজের সামান্য 
কর্ণ অতএব অন্যন্য বাছও ক্রশর পরস্পর সমীন (২৬) 
'আর্থাৎ চক লঙ্গ চট পন্বের মমান | তদ্াপ চঠ চড চছ প্রতোকে 
১জ অথবা চট সমান উপপন্ন ভইবে স্ুতরাৎ চছ উজ চট 
৯$ চ এই পাঁচ নরল রেখা পরম্পর্ণ সমান । অতএব 5 কেন্দ্র 
হইতে এ পাচ রেখ কেন রেখায় পরিমাণ দরে বস্ত নিক্ষাসন 
করিলে ওহ) সমুদয় পঞ্চ রেখার আগ্রে সংলগ্ন হইয়া কখ 
খগ গর ঘঙ ওক এই পচ সরল দ্রেখাকে স্পর্শ করিবে কেননা! 
জট ঠডবিন্দুন্ত কোদমম কোন এই বন্ত ধ্যাসর অগ্র 
হইসে ব্যাষের লক্বপাত করিলে ভাহ সুস্থ ্পার্শ করে (৩1১৩ 
সন্মান) সুতর[” কখ খপ গ্রন্থ ও ডক প্রত্যেকে বৃত্ত 
স্পর্শ করিতেছে এবং কখণদ পঞ্চ ভূজ ক্ষেতে বন্ত অন্তর্গত 
হইয়াছে । ইহাই এস্কলে সম্পদ । 

যংউ, | শাখগ্রলগঘ, এবং ডগ খটগ খচগ ধিভুজের 
সামান্য বাহু এবং €খগচল্তঘগচ-.খচন্চথ এবং গ্র€খচন 
এগঘচ | পুনশ্চ: এগঘ$ল্২গঘ5 এবং গ্রঘলগখক ও 
গহঢম্গথচগখক ্গকখাখচ কখঢন্গ্খতত একরখখণ খচ 
ব।জ দ্বারা দ্বিখগুত । তদ্রপ খকড কঙথ, কচ উচ দ্বার] ক্রমশঃ 
দ্খাপ্ডত ॥ অপর €জণঠল্টগট এবং «€চজগ্ এচষ্টগ এবং 
চগজচগটচগ ব্িভুজের সামান্য বাই. (১1২৬) চজল্চট । 
তজপ চঠ, চভ, চচ্ছ প্রত্যেকে স্চজস্চট “. চ কেন্দ্র হইতে চজ 
পর্যন্ত অঙ্কিত 0 জ, ট, ঠ, ড, ছ দিয়। যাইবে এবং কখ, 
খগ, গথ, ঘণ্ড ওক স্পর্শ করিবে (৩1১৬ অনু) "* ছ, জ, উঃ, 
ড কোন মম €। 
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ক্ষেত্রতত্ব। | ইত 


১৪ প্রতিজ্ঞা । সম্পাদ্য । 

পিষ্ট সমবাহক এবং সমান কোনি পঞ্চ ভূজ ক্ষেত্রোপরি- 
স্ নিষ্কাস্য করিত হইবে । 

কখগ্খঙ নির্দিক্ট সম বাহুক এবং সদ।ন কোণি পঞ্চতুজ 
ই-লার উপর 'এক বৃন্ধ নিদ্ষীস্য করিতে হইবে । 

খগথ গথও দুই কোণ গ্রমশঃ পচ ঘড দার ধিখগ্ডিত ঝর 
এবং তাহারদের সম্পাত চি চ হইত চখ, চক, চঙ, রেখা! খ, ক, 
ডপয্ন্ত টান । পুর্ব প্রতিজ্ঞার চ 
পারাস্থুসারে উপপ্ করাযার। ০৫ 
যম গখক খকঙ কঙখ কোণ এ 
কল ভ্রমশঃ চখ ঢক ৮৬ দারা |) 
দ্বখগ্ডিত হইয়াছে । অপর খগঘ 
কে'খগদঙ কোণের সমান এবং 
“গঘ কোণ খগঘ কোণের অদ্ধণ 
আর,গ্চ কোণ গথও কে।ণের 


অঞ্ষ অতএব ৮গঘ কোণ গথড কোণের সমান সুতরাং 
চঘ বাহু চগবাহ্ছর তুল্য (১1৬) তদ্রুপ ঢখ চক চঙ প্রত্যেককে 
চগ অথবা চত্ষ রেখার তুল্য উপপন্ন হইবে স্ুতরং চকু চ্খ 
চগ চথ্য চঙ্ড গ্রই পঞ্চ সরল রেখ] পরস্পর সমান এবং চ কেন্দ্র 
*ইত্রে তাহারদের" কোনটির পরিদাণ দুরে বুন্ত অক্ষত 
করিলে তাহা সমুদয় পঞ্চ রেখার আগ্রে সংলগ্ন হইয়। কথ- 
গঘও সনবাহক এবং সান কোঁণি পঞ্চ ভুজোপরি নিক্কাসিত 
হইবে | ইহাই এস্থলে সম্পাদ্য । . 

সং উ,। পুর্কা প্রতিজ্ঞার ন্যায় উপপন্ন, হইতে পারে ষে 
গখক, খকও, কওঘ ক্রমশঃ চখ, চক, চঙ ঘাঁর। দ্বিখণ্ডিত , 
অপর ** €খগথ-্ এশঘও এবং চগ্ঘ-্ত খু খগঘ এবং গঘচ 
»০ ই গ্ুও,. এচগথঘ- এচখগ-*গচম্চত্ঘয (১৬) তদ্রপ চখ 
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কেরন । ২৪ 


০, চও, প্রতযকেজ্ণচল্দচণঘ তচ কেন্দ্র হইতে চগ পর্যন্ত 
সক্কিতনে কঃখ,গ, ঘ,ও দিয়া মাইবে ! 





১৫ প্রতিজ্ঞ! | সম্পীদ্য । 

নির্দিি বৃত্ত নমবাস্থক এবং সমান কোণি ষড়তুল ক্ষেত 
মন্তর্গভ করিতে হইতে । 

জখগঘঙচ নিদ্দির্টি বৃত্ঃ তন্মধ্যে এক হমপাছেক এবং সনান 

কেণি ঘড় ভুজ ক্ষেত্র অগর্গভ কবিতে ভইবে। 

কখগঘ্ বৃত্তার ই কেন্্র নির্শি করিযঃকছম ব্যাস 

বশ্বিতকর পরে শ কেন্দ্র হইতে খই দূরে ছউজগবৃন্ধ অঙ্কিত 
দার এবং ছু গছ সংযুক্ত করি- 

ঘ। তাহারদিগকে খ এবং চ পর্য্য 
হুধদ্ধি কর আর কখ খগগ্ঘ 
পউ ওচ চক নংযুক্ত কর। তাঁহ।তে 
ধ্গ্ঘওচ যড়তুজ সদ বাহক 
এবং সমানিকে।পি হইবে । 

ছ বিন্দু কথগঘঙচ বৃত্তের 
“কনর একাগ্রণ ছও ছথ শমান এবং 
ববি'দ. ছঙজগ্ন দৃটত্তুর কেন 
একারুগ ঘঙছ্য সমন অতএব 
ছ্ঙ ডখ নান এবং গুছ তরিস্কুজ 


সমবাহক উদ্ণপল্গ হইল ভল্গিমিত্তে ই তিন কোণ 
উ্ঘ ছঘঙ ঘওছ পরস্পর সমন (১1৫ অনুমান)। পর ত্রিভু- 
স্ব তিন কোণ একত্র যোগে ছুই পমকো তুল্য হয়, (৩২) 
অতএব ওছঘ হই সমকোণের ততীয়াংশ | ভদ্ধরপ ধছন্বী কোণ, 
। ৪ ই/মমকোণের তৃতীয়াংশ উপপন্ন হইবে । অপর শখ, রেখো 
পরি হব রেখার জম্পাতে উভয় পাব ই কোণ উছুগএবং 
খ্হ্থ একর! যোগে হু দম .কোণ ভু্য (১1১৩)৭ একংরণ 
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ক্ষেত্রতত্ত্ব। ২৫ 


অবশিষ্ট গহখ কোণও হই সমকোণের ও হীয়াংশ অভএৰ 
উছত্ঘ খছগ এবহ গছ্ছখ এই তিন কোণ পরস্পর লমান এবং 
ভাহারদের সম্মূখস্থ কছখ কচ চঁছঙ কোণও ততুল/ (১:১৫) 
হতরাং ঙষ্ঠঘ ঘছগ গহখ খচ্ছক কুচ চহও এই ছয় কোণ 
পরস্পন্ন মদান | অধিকন্থ কেন্দ্রন্ত সমন কে! সমান 
[াপের উপর খাকে (৩1২৬) অতএব কথ খগ গত শৃঙ আচ 
' চক এই ছয় চাপ পরস্পর-সমান এব লম।ন২ চাপের সম্মখস্থ 

সরল রেখাও সমান হওয়।তে (৩২৯) কখ প্রভৃতি ভদ 
সমল রেখা পরম্গর মান সুতরাং কখগঘ্বওচ ষড়ন্জ যন 
বাক উপপশ্গ হইল । অপর তাহ? সদন কে!ণিও বটে 
কেননা কচ ভগ হই চাঁপ সষান হওয়াতে তাহ|রদের অন্বোকে 
ক₹খগথ চাপ যোগ করিলে সমুদয় চকখগঘ চাপ কখগঘ্ 
চাপ তুল) হইবে অপর ঢর্ঘ কোণ চক্খগঘ চাপোপরিস্ত 
এবছ কচ9 কোণ কখণত্ও চাপোপিরিস্ক অতএব চঙথ কোণ 
ক মমান । তদ্রুপ এ বড়ভূজ ক্ষেত্রের অন্যান) কোণ চঙঘ 
অথবা কচ কোণ মম'ন উপপন হইবে সুতরাং প্র যউৃতুজ 
ক্ষেত্র সনান কোণি। পুর তাহ! সমবাহুজও উপপক্গ হই- 
যাছে এবং তাহা কখগঘওচ র্ডে অন্তর্গত হইয়াছে । ইহাই 
এস্কলে সম্পাদ্য। 

সং উ,1 ছঙস্ছন্ঘ এবং শঘঘউ-শ্বভ.-ছেউ্ণ-- ০ উদ্ঘ 
সমবাহ্ছক.. « উছঘ-ছঘউ-- ঘুষ (১1৫ অনু) .”উ্ছঘ সম 
সমকোণের ততীয়াংশ (১৩২) তজ্প ঘছণ-্২সমকোশের 
তৃতীয়াংশ. € গছখ-২নমকোণের তুতীয়ংশ (১/১৩)- এ 
উছু'ঘস্ঘছগ-ুগছখন্ (১1১৫) খছক-ুকছচ-চছত. কথ, 
খগ, গথ। ও, উচ, চক ছয় চাপ সমান... ক, খগ, গঘ, 
স্বঙ, উচ,চক ছয় সরল রেখাও পরস্পর সমান (৩1২৯). কখ- 
নঘঙচ বড়ভুজ সমবাহুধ | প্রুণশ্চ-"কচ চাপস্উদ্ব,-- চক- 
খগঘ চাপন্উথ্গথক চপ, এ কচঙল্দ এ চঙঘ (২৭) 
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ক্ষেত্রতত্ব। ২৬ 


তদ্ধপ কখগধছড বডুুঁজের অন্যান্য কেণ এত্যেকেসকচঙ 
অথবা »ডঘ..কখগঘডচ ষড়ভুক্ষ সমন কোণি। 


১৬ প্রতিজ্ঞ ৷ সম্পাদা। 


নির্ধিকট এত্ত সমবাহুক এব সমন কোণি পঞ্চদশ ভুক্ষ 
ক্ত্রঅন্তর্ঘত কারতে হইবে 


কনুগত হি নিট বৃদ্ধ তস্বাধা 
সবাঙক এবং সদান কোনি 
পঞ্চদশ ছুজ ক্ষেত্র অন্ত- 
পঁত করিতে হই । রী 
নির্দিট বুস্থান্তর্ত এক | 
সমবাছক ত্রিতুক্গ হউক 
২৯) কগ তাহার এক বাহু, 
£বণ সমবাহক ও সমান 
'কাণি পঞ্চভুক্গ ক্ষেত্রও 





তাভাতত অস্তুণতি জউক (৪1১১) কখ তাহার এক বাছ । কখগ 
চাপ পরিধিয় ততীয়াংশ এবহ কখ পঞ্চম।ৎশ অতএব কখণ- 
ঘ9 সমুদয় পরিধি সনানহ ক বিয়। পঞ্চদশ গে বিভক্ত হইলে 
বখপ তাহার পঞ্চন্ভাগ এসং কখ তাহার ভিন ভগ ধারণ 
করিবে সুতর!ং কখগ্ধ হইতে কখ বিয়োগ করিলে অবশিষ্ট 
খগ চাপ ছুই ভাগ ধারণ এন । খগ চাপ ও বিদ্দুতে 
ছিখপ্ড কর! ৩1৩০) তাহাতত খও উগ এতত্যকে কখণত 
পদিধির প্দ্াংশকইব- এবং খও ও দুই নরল রেখা 
যা রেখা সম্বদয় পরিধি ব্যাপিয়া (৪1১) বৃস্ত 
ষধ্যে স্থাপিত করিলে এক সমধাহৃক এবং সমান কোনি পঞ্চম 
ভুক্ত ক্ষেত্র অন্তর্ণত হইবে। ইহাই এস্থলে সম্াদ্য। 
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কে ২ 


সগর গরদশ উজ ছে অনতগত দরণে গাধি যে 
ন্দতে ছি হইয়াছে গরু দেও অফ্িদ্বরিধার গর্োক 
গারানগরে দেই কপ ছেদ চি নতজার্ণক বেখা টানি 
মধাহক ৪৭" জান কোগি গধদন তুজ 'ছত্র বস্তোপরি 
গা হটবে। আগ গাড়জ জেতে] ধারানুমারে গঞচদশ 
ভুজফেযে বে অগত এ দি জরা ধইতে গারে। 

মংউ| কখন ঢাগকঞু ১বখগঘত এল কখ চাসল&০ 
কগছট « কথিকখ অথাত খযটাগ ল 80 কখগঘট ও 
ঠাপ এট কখগযচ ও ৪৭ মগুদ্ধ করিয়। ততুল্য 
থা পরি বাগিয়াস্বাগন কিন মদবাছক এবং সমান 


5 পাশ ভু দৃদ্ান্গিত হইবে 


চতুর্ধাধায়। মমাথ! 


